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วัตถุประสงคของการวิจัย 
(1)  เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาจําแนกตามผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน

คณิตศาสตร   
(2)  เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาที่มีภูมิหลังแตกตางกัน 

 ตัวอยางประชากรที่ใชในการวิจัยในครั้งนี้  เปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน 400  คน  และนักเรียนช้ัน
มัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  365  คน  ปการศึกษา 2547  ในจังหวัด  นครราชสีมา  ชัยภูมิ  สุรินทร  บุรีรัมย  และศรีษะเกษ  
เครื่องมือที่ใชในการวิจัยเปนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปน  วิเคราะหขอมูลโดยการหาคามัชฌิม
เลขคณิตรอยละ  และเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลโดยใชคาสถิติไคสแควร 
 ผลการวิจัย  พบวา 
 1.  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 มากที่สุด   โดยนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์
ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  และปานกลาง ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  สวนนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์
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คณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ตํ่า  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  สําหรับนักเรียนช้ัน
มัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  โดยนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  
ปานกลาง  และต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุดทุกกลุม  และนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ตํ่า  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
 2.  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  คือ  นักเรียนเพศ
หญิง  นักเรียนที่มีพี่นอง 2 คน  นักเรียนที่มีบิดาหรือมารดาทําอาชีพสวนตัว  นักเรียนที่บิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรียนที่
มารดามีระดับการศึกษาระดับประถมศึกษา  และนักเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  และยังพบวา  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มี
ภูมิหลังในดาน เพศ จํานวนพี่นอง อาชีพบิดาหรือมารดา ระดับการศึกษาของบิดาและระดับการศึกษาของมารดา  แตกตางกัน  ให
เหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ต้ังของโรงเรียน
ตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05     

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ 3 มากที่สุด  คือ  นักเรียนเพศหญิง  
นกัเรียนที่มีพี่นอง 2 คน  นักเรียนที่มีบิดาหรือมารดาทําอาชีพสวนตัว  นักเรียนที่บิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรียนที่บิดามี
การศึกษาระดับประถมศึกษา  นักเรียนที่มารดามีระดับการศึกษาระดับประถมศึกษา  และนักเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  และยัง
พบวา  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีภูมิหลังในดาน เพศ จํานวนพี่นอง อาชีพบิดาหรือมารดา ระดับการศึกษาของบิดาและ
ระดับการศึกษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 แต
นักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ต้ังของโรงเรียนตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
ภาควิชา  หลกัสูตร  การสอน  และเทคโนโลยีการศึกษา   ลายมือช่ือนสิิต…………...…………….… 
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The purposes of the research were 1) to study the level of mathematical reasoning of secondary school 

students with different mathematics learning achievements and  2) to study the level of mathematical reasoning of 
secondary school students with different backgrounds. The subjects were 400 Mathayom suksa three students and 
365 Mathayom suksa six students from secondary schools in Nakornratsrima Province, Chaiyaphum Province, Surin 
Province, Burirum Province and Srisaket Province in  academic year 2004. The research instrument was the level of 
mathematical reasoning test. The data were analized by using frequency and Chi-square test. 
 The results of this research revealed that :   

1)  Most of Mathayom suksa three students had the mathematical reasoning at level 4. Students with high 
and medium mathematics learning achievements had mathematical reasoning at level 4, while those with low 
mathematics learning achievements had mathematical reasoning at level 3. Students with high, medium and low 
mathematics learning achievements had different mathematical reasoning at 0.05 level of significance. Most of 
Mathayom suksa six students had the mathematical reasoning at level 3. Students with high, medium and low 
mathematics learning achievements had mathematical reasoning at level 3. Students with high, medium and low 
mathematics learning achievements had different mathematical reasoning at 0.05 level of significance. 
 2)  Mathayom suksa three students who had mathematical reasoning at level 4 were girls, students with 2 
sisters/brothers, students whose fathers or mothers had freelance occupation, students whose fathers educated at 
higher level,  students whose mothers educated at primary level, and students in urban schools. Students with 
different school sites had different mathematical reasoning levels at 0.05 level of significance. 
      Mathayom suksa six students who had mathematical reasoning at level 3 were girls, students with 2 
sisters/brothers, students whose fathers or mothers had freelance occupation, students whose fathers educated at 
higher level,  students whose mothers educated at primary level, and students in urban schools. Students with 
different school sites had different mathematical reasoning levels at 0.05 level of significance. 
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 ผูวิจัยขอขอบพระคุณผูทรงคุณวุฒิทุกทานที่ไดสละเวลาใหความชวยเหลือ  และ
คําแนะนําในการแกไขเครื่องมือที่ใชในการวิจัย  จนเปนเครื่องมือที่สมบูรณ 
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บทที่  1 
 

บทนํา 
 
1.  ความเปนมาและความสําคัญของปญหา 
 

ประเทศไทยเปนประเทศทีก่ําลังพัฒนาในหลายๆ  ดาน  รวมทั้งการพัฒนาในดาน
การศึกษา  ซึ่งการพัฒนาการศึกษานัน้มีความจาํเปนอยางยิง่  เพราะการศึกษาจะทาํใหการ
พัฒนาทรัพยากรมนุษยมีคณุภาพ  อีกทัง้การพัฒนาประเทศและการพัฒนาคุณภาพของมนุษย
เกี่ยวของกับการพัฒนาวิทยาการสาขาตางๆ  ที่ลวนตองอาศัยความกาวหนาทางดานวทิยาศาสตร
และเทคโนโลยีที่มพีื้นฐานความรูทางคณิตศาสตรเปนสําคัญ   จะเห็นไดวาการจัดการศึกษาของ
ไทยตั้งแตอดีตจนถึงปจจุบนัไดตระหนักถึงความสําคญัของคณิตศาสตร  ดังที่  สวุัฒนา  อุทยัรัตน  
สุชาวดี  เอ่ียมอรพรรณ  และธนภรณ  พิชณานนท (2541 : 1)  กลาวไวโดยสรุปวา  วิชา
คณิตศาสตรเปนเครื่องมือทีส่ําคัญที่นาํไปสูความเจริญกาวหนาในทุกๆ  ดานของประเทศจงึถือได
วาเปนปจจัยทีส่ําคัญในการพัฒนาคุณภาพของมนุษย  เนื่องจากคณติศาสตรเปนวชิาที่เกี่ยวของ
กับความคิด  หลักการ  ความเปนเหตุเปนผล  ทําใหผูเรียนสามารถแกปญหาไดอยางมี
ประสิทธิภาพและสามารถนาํไปใชเปนเครือ่งมือในการแสวงหาความรูในหลายสาขาวิชา   

 
ในชีวิตประจาํวันของเราจําเปนตองเกีย่วของกับคณิตศาสตรอยูตลอดเวลา  ดวยเหตนุี้

จึงไดมีการจัดใหมีการเรียนการสอนคณิตศาสตรในทุกระดับชั้น  ตั้งแตประถมศึกษาจนถึง
อุดมศกึษา  ทัง้นี้สืบเนื่องจากลักษณะของวิชาคณิตศาสตรเปนรากฐานของวิชาตางๆ  ดังที่  ยุพนิ  
พิพิธกุล  (2539 : 1)  กลาวไววา  “วิชาคณติศาสตรเปนวชิาที่เกี่ยวของกับความคิด  กระบวนการ
และเหตุผล  คณิตศาสตรฝกใหคนคิดอยางมีระเบียบ  และเปนรากฐานของวทิยาการหลายๆ  
สาขา  ความเจริญกาวหนาทางเทคโนโลยี  วิทยาศาสตร  วิศวกรรมศาสตร  ฯลฯ  ก็ลวนแลวแต
อาศัยคณิตศาสตรทั้งสิ้น”  และ  สิริพร  ทพิยคง  (2543  : 15)  ยังกลาวไวอีกวา  “วิชาคณิตศาสตร
ยังชวยพฒันาศักยภาพของบุคคล  ชวยใหเปนคนมีเหตมุีผล  คิดริเร่ิมสรางสรรค  คดิอยางมีระบบ  
รูจักวางแผนในการทํางาน  มีความรับผิดชอบในงานที่ไดรับมอบหมาย  และมีความสามารถใน
การแกปญหาได“ 
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จะเหน็วา  การใหเหตุผลเปนธรรมชาติของคณิตศาสตร  ดังคํากลาวทีว่า  คณิตศาสตร
เปนวิชาที่วาดวยเหตุผล  และที่สําคัญการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเปนการเชื่อมโยง
ความสัมพันธเชิงตรรกในทางคณิตศาสตร  การใหเหตุผลมีความสาํคัญมาก  เนื่องจากใน
กระบวนการใหเหตุผลผูเรียนตองใชการคิดหลายลกัษณะ  เชน  การคิดวิเคราะห  สังเคราะห  คิด
ไตรตรอง  คิดอยางมีวิจารณญาณ  เพื่อใหไดขอสรุปที่ถูกตอง   

 
ดังนัน้ในหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน  พทุธศักราช  2544  ในสาระการเรียนรูกลุม

คณิตศาสตรไดกําหนดมาตรฐานการเรียนรูดานทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตรที่จําเปนไว  
5  มาตรฐาน  ดังนี ้

 
มาตรฐานที ่ 1 มีความสามารถในการแกปญหา 
มาตรฐานที ่ 2 มีความสามารถในการใหเหตุผล 
มาตรฐานที ่ 3 มีความสามารถในการสื่อสาร  การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร 
  และการนาํเสนอ 
มาตรฐานที ่ 4 มีความสามารถในการเชื่อมโยงความรูตางๆ  ทางคณิตศาสตร  และ 
  เชื่อมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืนๆ  ได 
มาตรฐานที ่ 5 มีความคิดริเร่ิมสรางสรรค 
 
ในการจัดการเรียนรูผูสอนจะตองจัดกิจกรรม  กําหนดสถานการณหรือปญหา  เพื่อ

พัฒนาผูเรียนใหบรรลุมาตรฐานดานทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตรทั้ง  5  มาตรฐาน 
 
จากมาตรฐานขางตนจะเหน็วา  การใหเหตุผล  เปนทกัษะ / กระบวนหนึง่ทีม่ี

ความสาํคัญ เพราะการใหเหตุผล  คือ  กระบวนการคิดหรือตรึกตรองหาเหตุผล  เพือ่พิจารณาหา
แนวทางในการแกปญหา  โดยอาศัยองคประกอบพืน้ฐานตางๆ  คือ  การสังเกต  ความรูและ
ประสบการณเดิม  เปนตน  ซึ่งสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือภาษา
เขียนก็ได  เนือ่งจากการใหเหตุผลทาํใหเดก็มีพัฒนาการทางดานความคิดตั้งแตการใหเหตุผลใน
ระดับที่เปนรูปธรรมจนถงึระดับที่เปนนามธรรม  และสามารถเชื่อมโยงเหตุผลนั้นใหเขากับศาสตร
หรือวิชาอืน่ๆ  ได  ดังนัน้จงึกลาวไดวา  การใหเหตุผลมีความสาํคัญอยางยิง่ในการพฒันาการเรียน
การสอน และการพัฒนาทางดานความคดิของผูเรียน   

 



 3

เมื่อป  พ.ศ. 2521  กิง่ฟา  สนิธุวงษ  (บทคดัยอ)  ไดศึกษาความสามารถของนกัเรียนใน
การใชเหตุผลเพื่อแกปญหาในการเรียนรู  ซึ่งสรุปไดดังนี ้ ความสามารถของนกัเรียนในการใช
เหตุผลเพื่อแกปญหาในการเรียนรูของนกัเรียนชั้นประถมศึกษาปที่  5  ที่มีอายุโดยเฉลี่ย  11  ป  2  
เดือน  จัดไวในขั้นพฒันาการที่เรียกวา  ข้ันปฏิบัติการรปูธรรม  (Concrete  Operation)  และ
ความสามารถในการใชเหตผุลเพื่อแกปญหาในการเรียนรูของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 2  ที่มี
อายุโดยเฉลีย่  15  ป  2  เดือน  จัดไวในขั้นพัฒนาการที่เรียกวา  ข้ันปฏบิัติการนามธรรม  (Formal  
Operation )  ผลการวิจยันัน้ไดศึกษาพัฒนาการทางดานการใหเหตุผลของนักเรียนในการใชตรรก
ปฏิบัติ  7  ชนดิของเพียเจท  ดังนี ้  

 
(1) การจัดแบงกลุม  หรือจัดจําพวกโดยอาศัยตัวแปรหนึง่ตัวหรือมากกวาและมีสมนยั

มิติเดียว  (Classification)   
(2) การจัดเรียงลาํดับโดยอาศัยตัวแปรเดียวหรือมากกวาและมีสมนยัมิติเดียว 

(Seriation)   
(3) การจัดจําพวกหรือเรียงลาํดับชนิดทีม่ีตัวแปร  2  ตวัหรือมากกวาโดยพจิารณาจาก

ความสัมพันธของตัวแปรที่มสีมนัยตัง้แต  2  มิติข้ึนไป  (Logical Multiplication)   
(4) การทดแทนหรือกิจกรรมชดเชยโดยอาศยัตัวแปร  2  ตวัขึ้นไป  (Compensation)   
(5) การรูจักใชอัตราสวนและสัดสวน  (Ratio or  Proportionality)   
(6) การรูจักเลือกโอกาสทีม่ีทางจะเกิดขึ้นไดหรือโอกาสที่จะเปนไปได  (Probability)   
(7) การรูจักใชความคิดโดยพิจารณาจากเหตแุละผลเชิงสหสัมพันธ  (Correlation)   
 
ผลการศึกษาพบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 2  ใหเหตุผลไดดีกวานักเรียนชัน้

ประถมศึกษาปที่  5   และจากผลการศึกษาผูวิจยัมีขอเสนอวา ในการจัดการเรียนการสอน  ควร
ใหนักเรียนมีสวนรวมในกจิกรรมมากขึ้น  เนนที่การใหรูจกัการใชเหตุผล  อภิปรายขอสนับสนนุใน
การใหเหตุผล  สามารถใชคาํพูด  เรียบเรยีงเหตุผลออกมาเปนตัวหนงัสือไดอยางสอดคลองกับ
ความนึกคิดในการตัดสินใจแกปญหาตางๆ  และนกัเรียนควรไดรับการฝกทักษะในการคิดอยางมี
เหตุผลใหมากขึ้น   

 
นอกจากนี ้ สมเจตน  ไวยาการณ  (2530 : 100 - 102)  ไดศึกษารูปแบบการสอนเพือ่

พัฒนาความสามารถดานการใชเหตุผล  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที ่ 6  
เครื่องมือที่ใชในการวิจัย  ผูวจิัยไดสรางขึ้นเอง  ประกอบดวยกระบวนการสอน  4  ข้ันตอน  คือ  
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การวางแผน  การสรางแนวคิดรวบยอด  การนาํความรูไปประยุกตใช  และการประเมินผล  พบวา  
รูปแบบการสอนที่สรางขึ้นชวยใหผูเรียนทกุระดับการเรยีนทั้งที่มีผลการเรียนดี  ปานกลาง  และผล
การเรียนต่าํ  มีความสามารถดานการใชเหตุผลในทุกๆ  ดานสงูขึ้นอยางมนีัยสาํคัญ  สวนการสอน
ปกติชวยสงเสริมความสามารถดานการใชเหตุผลของผูเรียนเฉพาะผูทีม่ีผลการเรียนระดับปาน
กลางเทานัน้   

 
งานวิจยัของ  ปนิดา  ศิริกุลวิเชฐ  (2524  :  51 – 54)  พบวา  ความสามารถในการคดิ

หาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรมีความสัมพันธทางบวกกับผลสัมฤทธิ์วิชาคณิตศาสตร  จากผลการวิจยั
กลาวไดวา  การมีความสามารถในการคิดเชิงเหตุผลเชิงตรรกศาสตรเปนรากฐานทีช่วยให
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรดีขึ้น  ทัง้นี้เพราะวิชาคณิตศาสตรเปนวิชาที่ตองใชความคิด
ความสามารถในการคิดและใหเหตุผล  ซึง่สอดคลองกับงานวิจยัของ  เคลเลอร  และโรเลย  
(Keller and Rowley : 1982)  ที่พบวานักเรียนทีม่ีความคิดเชิงตรรกศาสตรสูงชวยใหมีผลสัมฤทธิ์
ทางคณิตศาสตรสูงดวย  รวมทั้งงานวิจัยของ  วัลลภา  แนวจาํปา  (2528 : 69)    พบวา  
ความสามารถทางดานเหตุผลเชิงนามธรรมชวยใหผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรดีข้ึน  ทัง้นี้
อาจเปนเพราะวิชาคณิตศาสตรมีลักษณะเปนนามธรรมและเกี่ยวของกับการใชความคิดอยางมี
เหตุผล   

 
สวนงานวิจยัของ  สุริยา  ผลโพธิ์  (2528  : บทคัดยอ)  ไดศึกษาความสมัพันธระหวาง

ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกและความคดิสรางสรรค  กับผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตร  ของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  4  ในโรงเรียนมัธยมศึกษา  เขตกรุงเทพมหานคร  
ผลการวิจยัพบวา  ความสามารถในการคดิหาเหตุผลเชงิตรรกและความคิดสรางสรรคมี
ความสัมพันธกับผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05   
ดังนัน้นกัเรียนที่มีความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกและความคิดสรางสรรคสูงชวยใหมี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูงขึ้นดวย   

 
รวมทัง้งานวิจยัของ  นฤมล  แซเตีย  (2532  : บทคัดยอ)  ไดศึกษาความสัมพนัธระหวาง

ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรและเหตุผลเชิงนามธรรมกับผลสัมฤทธิท์างการ
เรียนคณิตศาสตร  ของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  4  เขตการศึกษา  11  ผลการวจิัยพบวา  
ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรและเหตุผลเชิงนามธรรมมีความสมัพันธกับ
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรอยางมีนัยสาํคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  ดังนั้นนักเรียนทีม่ี
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ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรและการคิดหาเหตุผลเชิงนามธรรมสูงจะมี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง  เพราะวาความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิง
ตรรรกศาสตร  และการคิดหาเหตุผลเชงินามธรรม  เปนรากฐานทีช่วยใหผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตรดีขึ้น  เพราะวิชาคณิตศาสตรเกี่ยวของกับการใชความคิดอยางมีเหตุผล  และมกีาร
สรุปอยางสมเหตุสมผลดวย 

 
จากงานวิจยัขางตนจะเห็นไดวา การคิดหาเหตุผล  การใชเหตุผล  การใหเหตุผล  เปน

ทกัษะ / กระบวนหนึง่ทีม่ีความสําคัญ  ทีช่วยพฒันาการเรียนการสอน  และพัฒนากระบวนการคิด
ใหเหตุผลของผูเรียน  อีกทั้งยังชวยใหผูเรียนสามารถนาํความรูไปประยุกตใชไดในสถานการณจริง  
ตลอดจนชวยใหผลสัมฤทธิท์างการเรียนของนักเรียนดข้ึีนอีกดวย   ซึง่มีผูทาํการวิจยัเกี่ยวกับการ
ใหเหตุผลของนักเรียน  คือ  โจนส,  ทรอนตัน,  แลงรอลล  และ  ทาร  (Jones, Thornton, Langrall 
and Tarr : 1999)   ผูศึกษาทั้ง  4  ทานไดแบงระดับการใหเหตุผลทางเรียนคณิตศาสตร  เร่ือง
ความนาจะเปน  ของนกัเรียนออกเปน  4  ระดับดังนี้  คอื 

 
ระดับ  1  ระดับการใหเหตุผลตามความคิดของตนเองหรือระดับการใชความคิดของ

ตนเองตัดสิน  (Subjective or Non-Quantitative Reasoning) 
 
ระดับ  2  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดยอาศัย

ความสัมพันธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทั้งหมดจากการทดลองสุมกับความนาจะเปน  
(Transitional Between Subjective and Naive Quantitative Reasoning) 

 
ระดับ  3  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดยจะมี

กลวิธีการคิดทีเ่ปนเหตุเปนผล (Informal Quantitative Reasoning)  ซึ่งสามารถบอกไดวานอย
กวา  มากกวา  และเทากัน 

 
ระดับ  4  ระดับการใหเหตุผลที่สามารถใชทฤษฎี  หรือเหตุผลตางๆ  ในการคิดหรือ

คํานวณออกมาเปนคาํตอบหรือตัวเลขได (Incorporates Numerical Reasoning) 
 
นอกจากนี ้ การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรยังมีความสําคัญดังจะเหน็ไดจาก  หลกัสตูร

ข้ันพื้นฐาน  พทุธศักราช  2544  ในสาระการเรียนรูกลุมคณิตศาสตรไดกําหนดมาตรฐานการ
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เรียนรูดานทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตร มาตรฐานที่  2  มีความสามารถในการใหเหตุผล  
ซึ่งเปนมาตรฐานหนึง่  จาก  5 มาตรฐานดังที่ไดกลาวมาแลวขางตน  และในการจัดการเรียนรูยงั
สงเสริมใหผูเรียนไดรูจักคิดและใหเหตุผลขณะเรียนคณิตศาสตร  โดยการฝกใหรูจักใหเหตุผลที่
งาย  คือ  การฝกจากการเรยีนเรขาคณิตตามแบบยูคลดิ  เพราะมีโจทยเกีย่วกับการใหเหตุผล
มากมาย   ซึ่งมีทั้งการใหเหตุผลระดับงาย  ปานกลาง  และยาก  แตทีจ่ริงแลวการฝกใหผูเรียนรูจกั
คิดและใหเหตผุลอยางสมเหตุสมผลนั้นสามารถสอดแทรกไดในการเรียนรูทุกเนื้อหาของวิชา
คณิตศาสตรและวิชาอืน่ๆ  ดวย  ซึ่งองคประกอบหลกัที่จะสงเสริมใหผูเรียนสามารถคดิอยางมี
เหตุผลและรูจักใหเหตุผลมีดังนี ้

 
1)  ควรใหผูเรียนไดพบกับโจทยหรือปญหาที่ผูเรียนสนใจ  เปนปญหาที่ไมยากเกนิ

ความสามารถของผูเรียนที่จะคิดและใหเหตุผลในการหาคําตอบได 
2)  ใหผูเรียนมโีอกาสและเปนอิสระที่จะแสดงออกถึงความคิดเหน็ในการใชและให

เหตุผลของตนเอง 
3)  ผูสอนชวยสรุปและชี้แจงใหผูเรียนเขาใจวา  เหตุผลของผูเรียนถูกตองตาม

หลักเกณฑหรือไม  ขาดตกบกพรองอยางไร 
 
นอกจากนี ้ ขอมูลการใหเหตุผลของผูเรียนยังมีความสาํคัญโดยอาจทําใหผูสอนสามารถ

ดําเนนิการในสิ่งตอไปนี ้
 
1)  อธิบายระดับพัฒนาการของผูเรียนในการเรียนมโนทัศนเฉพาะใดๆ 
2)  ระบุความเขาใจที่คลาดเคลื่อนหรืออุปสรรคตอการเรียนรูของผูเรียนพรอมทั้งเหตผุล 
3)  วิเคราะหแนวคิดใหมๆ  ที่เกิดจากการใหเหตุผลของผูเรียน  เพื่อทีจ่ะขยายความและ

อภิปรายรวมกบัผูเรียนคนอืน่ๆ 
4)  ระบุโครงสรางทางคณิตศาสตร  หรือประเภทของปญหาที่จําเปนสําหรับการสราง

แนวคิดทางคณิตศาสตรที่มีความหมายของผูเรียน 
5)  จัดหาสถานการณที่เหมาะสมสาํหรับการเรียนรูของผูเรียน 
6)  ตรวจสอบผลของสิ่งแวดลอมและวัฒนธรรมในหองเรียนที่มีตอความคิดและความ

เขาใจของนกัเรียน 
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ดังนัน้  การฝกใหผูเรียนใชเหตุผลทางคณิตศาสตรและเกิดทักษะในการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตร  ควรทําในบริบททางคณิตศาสตร  เชน  ในขณะเรียนเนื้อหาคณิตศาสตร  ในขณะทํา
กิจกรรมทางคณิตศาสตร   มากกวาจะเปนการกระตุนใหผูเรียนเหน็ความสาํคัญหรอืใหเรียนรูการ
ใหเหตุผลเดี่ยวๆ  แยกจากสิง่อื่น  โดยอาจทําในการสอนเนื้อหา  มโนทศัน  หรือการแกปญหา  
หากเปนการแกปญหา  ผูสอนไมควรคํานงึถึงคําตอบสุดทายที่ถกูตองเทานั้น  แตควรให
ความสาํคัญกบัเหตุผลวาทาํไมผูเรียนจึงไดคําตอบเหลานัน้  และคําตอบเหลานัน้นาจะถูกตอง
หรือผิดเพราะเหตุใด  การใหผูเรียนไดอธิบายหรือช้ีแจงเหตุผลจะชวยใหผูเรียนไดทบทวนการ
ทํางานเพื่อสะทอนความคิดของตน  และที่สําคัญคือ  ผูเรียนจะไดขอสรุปหรือตัดสินความถูกตอง
ของสิ่งตางๆ  ดวยตนเองมากกวาที่จะเชื่อตามที่ผูสอนบอกหรือตามหนังสือเขียนไว  นัก
คณิตศาสตรหลายทานไดใหแนวคิดไววา  การที่ผูเรียนไดคําตอบที่ถูกตองแตใชเหตุผลผิดเปน
อันตรายอยางยิ่งตอการเรียนรูคณิตศาสตร  เนื่องจากเมือ่ผูเรียนไดคําตอบถูกตองแลว  ผูสอนอาจ
ไมไดใหโอกาสผูเรียนแสดงเหตุผล  ซึ่งทําใหทัง้ผูสอนและผูเรียนไดทราบวาที่ผิดนัน้ผิดเพราะเหตุ
ใด  ดังนั้น  ส่ิงที่ดีกวาการไดคําตอบถูกแตเหตุผลผิดคือการไดคําตอบที่ผิด  และสามารถคนพบ
อยางเปนเหตุเปนผลวาอะไรผิดและผิดเพราะเหตุใด 

 
จากที่กลาวมาแลวขางตนวิชาคณิตศาสตรเปนวิชาที่เกี่ยวของกับความคิด  กระบวนการ

คิดและการใหเหตุผล  คณิตศาสตรฝกใหคนคิดอยางมีระเบียบ  และจากงานวจิัยที่กลาวมาแลว
จะเหน็วาภูมิหลังของนกัเรียนไมวาจะเปน  การศึกษาของบิดามารดา  รายไดของครอบครัว  
ลําดับการเกิดของนักเรียน  ฯลฯ  มีผลตอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรทั้งสิน้  ทาํให
นักเรียนมีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรดีข้ึน  ฉะนั้นภูมหิลังของนักเรียนก็นาจะมีผลตอการ
คิดหรือกระบวนการคิด  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เพราะไมวาจะเปนการคิด  การใหเหตุผล  
กระบวนการคดิตางๆ  ก็เปนสวนหนึง่ในการเรียนวิชาคณิตศาสตรดังทีก่ลาวมาแลว  

 
ดังนัน้จากเหตผุลที่กลาวมาขางตน  ผูวิจัยจึงสนใจศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  

เร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรแตกตาง
กัน  และยงัรวมไปถึงภูมิหลงัของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาที่แตกตางกนัดวย 
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2.  วัตถุประสงคของการวิจัย 
 
1. เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาจาํแนกตาม

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตร 
2. เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาทีม่ีภูมิหลัง

แตกตางกนั   
 
3.  ขอบเขตของการวิจยั 

 
1.  ประชากรสําหรับการวิจยัในครั้งนี้  คือ  นักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที ่ 3  และนกัเรียน

ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6  ในโรงเรียนสงักัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11 
2.  ในการวิจัยครั้งนี้ครอบคลุมการใหเหตผุลทางการเรยีนคณิตศาสตร  เร่ือง ความ

นาจะเปน  จากเรื่อง  ความนาจะเปน  ในวิชาคณิตศาสตร  ค 012  ตามหลกัสูตรมธัยมศึกษา
ตอนตน  พทุธศักราช  2521  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ.  2533)  และเรื่อง  ทฤษฎีเบื้องตนของความ
นาจะเปน  ในวิชาคณิตศาสตร  ค 016  ตามหลกัสูตรมธัยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศักราช  2524  
(ฉบับปรับปรุง  พ.ศ.  2533) 

3.  ตัวแปรที่ศึกษา  คือ  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

4.  สมมติฐานของการวจิยั 
 
จากงานวิจยัของ  สุริยา  ผลโพธิ์  (2528  : บทคัดยอ)  พบวา  ความสามารถในการคดิ

หาเหตุผลเชิงตรรกและความคิดสรางสรรคมีความสัมพนัธกับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร  
ผูวิจัยจงึตั้งสมมติฐานดงันี ้  

 
1)  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่าํ  มีการใหเหตุผล

ทางคณิตศาสตรแตกตางกัน   
 
และจากงานวจิัยของ  เพ็ญพิมล  คูศิริวิเชยีร (2527 : บทคัดยอ)  พบวา  องคประกอบที่

อยูนอกเหนือความสามารถทางสติปญญาที่เปนตัวพยากรณที่ดีในการพยากรณผลสัมฤทธิ์
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ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  คือ  การศึกษาของมารดา  และรายไดของครอบครัว  ดังนัน้ผูวิจยั
จึงตั้งสมมติฐานดังนี ้  

 
2)  นักเรียนทีม่ีภูมิหลังแตกตางกนั  ในดาน  เพศ  จาํนวนพีน่อง  อาชพีและระดับ

การศึกษาของบิดามารดา  และขนาดและที่ตั้งของโรงเรยีน  มกีารใหเหตุผลทางคณติศาสตร
แตกตางกนั 

 
5.  คําจาํกัดความที่ใชในการวิจัย 
 
 1.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตร  หมายถึง  ความสามารถของนกัเรยีนในการคิดหรือ
ตรึกตรองหาเหตุผล  เพื่อพจิารณาหาแนวทางในการแกปญหาทางคณิตศาสตร  โดยอาศัย
องคประกอบพื้นฐานตางๆ  เชน  การสังเกต  ความรูและประสบการณเดิม  ซึง่การใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือภาษาเขียนก็ได  จากขอ
คําถามหรือขอความที่กําหนดใหในทางคณิตศาสตร  เร่ืองความนาจะเปน  ซึ่งแบงออกเปน  4  
ระดับ  ตามแนวคิดของ  โจนส,  ทรอนตัน,  แลงรอลล  และ  ทาร  (Jones, Thornton, Langrall 
and Tarr : 1999) ดังนี ้
 
  ระดับ  1  ระดับการใหเหตุผลตามความคิดของตนเองหรือระดับการใชความคิด
ของตนเองตัดสิน  (Subjective or Non-Quantitative Reasoning)   หมายถงึ  การที่นกัเรียนให
เหตุผลตามความคิดของตนเอง  โดยไมทราบวาสิง่ที่ตนเองใหเหตุผลไปนั้นจะถูกหรอืผิด  และไม
สนใจวาจะเกดิอะไรขึ้นในสิ่งที่ตนเองใหเหตุผลไป   
 
  ระดับ  2  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการโดย
อาศัยความสมัพันธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทัง้หมดจากการทดลองสุมกับความนาจะเปน  
(Transitional Between Subjective and Naive Quantitative Reasoning)   หมายถึง  การที่
นักเรียนใหเหตุผลโดยอาศัยความสมัพนัธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทั้งหมดจากการทดลอง
สุมกับความนาจะเปน 
  ระดับ  3  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดย
จะมีกลวิธีการคิดที่เปนเหตุเปนผล  (Informal Quantitative Reasoning)  หมายถึง  การทีน่ักเรียน
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ใหเหตุผลที่สมเหตุสมผลมากกวาในระดับ  2  คือ  สามารถบอกโอกาสที่จะเกิดขึน้วานอยกวา  
มากกวา  หรือเทากัน  แตไมสามารถบอกไดวาโอกาสที่จะเกิดขึ้นความนาจะเปนเปนเทาไร 
 
  ระดับ  4  ระดับการใหเหตุผลที่สามารถใชทฤษฎี  หรือเหตุผลตางๆ  ในการคิด
หรือคํานวณออกมาเปนคําตอบได (Incorporates Numerical Reasoning)  หมายถึง  การที่
นักเรียนสามารถใหเหตุผลประกอบการหาคําตอบโดยสามารถอธิบายและเชื่อมโยงคาํตอบของ
ตนเอง  คํานวณคาเปนออกมาเปนตัวเลขได 
 
 2.  นักเรียน  หมายถงึ  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาศึกษาปที่  3  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา
ปที่  6  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ  เขตการศึกษา  11  ซึ่งไดแบง
นักเรียนตามระดับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรจากสถานศึกษาออกเปน  3  กลุม  ดังนี ้

2.1  นกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  หมายถึง  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  3  และระดับ  4 

2.2  นกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรปานกลาง  หมายถึง  
นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  2   

2.3  นกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  หมายถงึ  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  0  และระดับ  1 
 3.  ภูมิหลัง  หมายถงึ  ส่ิงที่แสดงถึงความเปนมาของนกัเรียน  คือ  เพศ  จาํนวนพี่นอง  
อาชีพของบิดาหรืออาชพีของมารดา  การศึกษาของบิดาและการศึกษาของมารดา  และที่ตั้งของ
โรงเรียน 
 4.  เขตการศึกษา  11  หมายถึง  เขตการศึกษาที่ผูวิจยัเก็บขอมูล  ซึง่มี  5  จงัหวัด  ไดแก  
จังหวัดนครราชสีมา  จงัหวัดชัยภูมิ  จังหวดับุรีรัมย  จงัหวัดศรีษะเกษ  และจังหวัดสุรินทร 
 



บทที่  2 
 

เอกสารและงานวจิัยที่เกีย่วของ 
 
 การวิจยัเรื่อง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรยีน
ชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  ผูวจิัยไดศึกษาคนควาตาํราเอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของ  
ซึ่งไดนําเสนอรายละเอียดเปนลําดับ  ดังตอไปนี้ 
 
 1.  การใหเหตผุล 
  1.1  ความเปนมาของการใหเหตุผล 
  1.2  ความหมายและความสาํคัญของการใหเหตุผล 
  1.3  ประโยชนของการใหเหตุผล 
  1.4  วธิีการใหเหตุผล 
 2.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตร 
  2.1  ความหมายและความสาํคัญของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  2.2  ประเภทของการใหเหตผุลทางคณิตศาสตร 
  2.3  ลักษณะของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  2.4  การพัฒนาทักษะ / กระบวนการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  2.5  ระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 3.  งานวิจยัที่เกี่ยวของกับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  3.1  งานวิจัยในประเทศ 
  3.2  งานวจิัยตางประเทศ 
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1.  การใหเหตุผล 
 
1.1  ความเปนมาของการใหเหตุผล 
 
นักปรัชญาใหความสาํคัญกบัเหตุผลมากเปนพิเศษเพราะถือวาเปนเครื่องมือสําคัญในการ

แสวงหาความรูของมนุษย  อริสโตเติล  (Aristotle 384-322 B.C)  นักปรัชญาคนสําคัญ  ชาวกรีก
โบราณไดนิยามวา  “มนุษย  คือ  สัตวที่มีเหตุผล”  (Man is rational animal)  มนุษยรูจักใชเหตุผล
ตั้งแตเร่ิมเปนมนุษย  และกจิกรรมการใหเหตุผลนี้เองทีท่ําใหมนษุยสามารถเรยีนรูและพัฒนา
ตนเองไดสูงกวาสัตวชนิดใดในโลก  อริสโตเติลไดเขียนหนงัสือแสดงหลักเกณฑในการพิจารณา
ความถกูตองของการใหเหตุผลโดยใหชื่อหนงัสือเลมนี้วา  Organum  ซึ่งแปลวา  เครื่องมือ  เพราะ
เขาเชื่อวาเหตผุลเปนเครื่องมือแสวงหาความจริงของมนษุย  หลกัเกณฑการใหเหตุผลที่อริสโตเติล
แสดงไวในหนงัสือเลมนี้คือ  การอางเหตุผลแบบนิรนัย (Deductive Reasoning)  ซึ่งมีอิทธิพลแผ
คลุมโลกตะวนัตกในสมัยนัน้และตอมาถงึสมัยกลางจนกระทั่งถึงสมัยใหมเมื่อประมาณ
คริสตศตวรรษที่ 16  ซึ่งนับวาเปนระยะเวลาที่ยาวนานมากถงึเกือบ  2000  ป 

 
ในคริสตศตวรรษที่ 16 นักปราชญชาวองักฤษคนหนึง่  ชือ่  ฟรานซิส  เบคอน (Francis 

Bacon 1561-1626)  ไดหนัเหความสนใจไปสูการอางเหตุผลอีกแบบหนึ่ง  คือ  การอางเหตุผล
แบบอุปนัย (Inductive Reasoning)  เขาเขียนหนังสือ  ชื่อ  Novum Organum  ซึ่งแปลวา 
เครื่องมือใหม  เพราะเขาเหน็วาวิธกีารอุปนัยนี้จะเปนเครื่องมือใหมของมนษุยในการที่จะแสวงหา
ความรูใหมๆ  ความคิดของเบคอนไดรับอิทธิพลจากวิชาวทิยาศาสตรซึ่งสมัยนัน้กําลังประสบ
ความสาํเร็จและไดรับความสนใจอยางมาก  เขาเหน็วาการอางเหตุผลแบบนิรนัยนัน้มีจุดออน
ตรงที่เปนลักษณะการอางเหตุผลที่วกวนเหมือนกับพายเรือในอาง  ไมกอใหเกิดความรูใหมจึงไมมี
ประโยชน ความรูที่แทจริงของมนษุยจงึนาจะไดมาดวยวิธีการอุปนัยมากกวา  การอางเหตุผลแบบ
อุปนัยของเบคอนไดรับการจดัใหเขารูปสมบูรณขึ้นโดย  จอหน  สจวต  มิลล (John Stuart Mill 
1806-1873)  เกิดเปนวิธีอุปนัยที่มีชื่อเรียกวา  วธิีการของมิลล (Mill’s methods)  ซึ่งเปนที่รูจกักนั
อยางแพรหลาย 

 
ตอมาเบอรทรันด รัสเซลล (Bertrand Russell 1872-1970) กับ อัลเฟรด ไวทเฮด (Alfred 

Whitehead 1861-1947)  ไดรวมกันเขียนหนงัสือ  ชื่อ Principia Mathematica  ซึ่งถอืกันวาเปน
แมบทของตรรกวิทยาแนวใหมที่เรียกวา  ตรรกวิทยาสัญลักษณ (Symbolic Logic)  เปนการ
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ผสมผสานกฎเกณฑของตรรกวิทยานิรนยักับกฎเกณฑทางคณิตศาสตรเขาดวยกนัเปนการศึกษา
ความสัมพันธของความคิดที่เปนระบบโดยเนนทีโ่ครงสรางหรือรูปแบบเปนหลักจงึเรียกอีกชื่อหนึง่
วา  Formal Logic  ในขณะเดียวกนัไดมีการศึกษาตรรกวิทยาอีกแนวหนึง่ทีเ่รียกวา  Informal 
Logic  หรือ  Critical Reasoning  ที่ไมยดึถือแบบแผนมากนักแตจะเปนตรรกวิทยาเชิงปฏิบัติคือ
ใหความสําคญักับการนาํกฎเกณฑทางตรรกวิทยามาใชไดจริงในการวิเคราะหการอางเหตุผลใน
ชีวิตประจําวัน 

 
1.2  ความหมายและความสําคัญของการใหเหตุผล 
 
การใหเหตุผล  หมายถึง  ความสามารถในการคิดหรือตรึกตรองหาเหตผุล  เพื่อพิจารณา

หาแนวทางในการแกปญหา  โดยอาศัยองคประกอบพื้นฐานตางๆ  เชน  การสงัเกต  ความรูและ
ประสบการณเดิม  ซึง่การใหเหตุผลสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือ
ภาษาเขียนก็ได 

 
การใหเหตุผลเปนกิจกรรมในชีวิตประจําวันของมนุษย  เหตุผลคือหลักฐานหรือส่ิงที่ยนืยนั

ความเชื่ออยางใดอยางหนึ่งวาเปนจริง  เมือ่จะทําอะไรก็ตามเราตองคดิกอนวาเราควรทําหรือไม 
เพราะเหตุใด  นี่คือการถามหาเหตุผลมาสนับสนนุความคิดและการกระทําของตัวเอง การให
เหตุผล (Reasoning)  เปนกระบวนการทางความคิดที่พยายามแสดงวาขอสรุปควรเปนทีย่อมรับ
เพราะม ีเหตุผลหรือหลักฐานที่ดีมาสนับสนุน  นอกจากนี้  เรายงัตองอธิบายเหตุผลนี้ใหคนอื่น
เขาใจและยอมรับดวย  เมื่อไดฟงเรื่องราวบางอยางเราอาจไมเชื่อทัง้หมดในการเลือกวาเรื่องใด
ควรเชื่อหรือไมควรเชื่อ  เราก็ตองใชเหตุผลในการพิจารณาการตัดสิน  เมื่อเรามีความคิดเห็นไม
ตรงกันหรือมปีญหาขัดแยง  เราก็สามารถยุติความขัดแยงนี้ไดโดยใชเหตุผล  ใครมีเหตุผลดีกวา
ขอสรุปของเขาก็จะเปนที่ยอมรับไดมากกวา  ยิ่งไปกวานัน้มนษุยประสบความสาํเร็จยิ่งใหญในการ
ใหเหตุผลเปนเครื่องมือแสวงหาความรู  จนกลายเปนความเจริญกาวหนาทางวทิยาการดานตางๆ 
อยางที่เราเหน็กันอยูในโลกยคุปจจุบัน  เหตุผลจึงมีบทบาทสาํคัญยิ่งในการดําเนนิชวีิตของมนษุย 

 
แมเราจะใชเหตุผลกันอยูทุกวัน  แตเหตุผลที่เราใชอาจไมใชเหตุผลทีถู่กตองเสมอไป

เนื่องจากเรามกัใชเหตุผลตามความเคยชินโดยขาดหลักเกณฑและการพิจารณาไตรตรองอยาง 
รอบคอบเปนเหตุใหเกิดความสับสนระหวางผูพูดกับผูฟง  ในเมื่อเหตุผลที่เราใชมทีัง้ที่ดีและไมดี 
เราจึงควรเชื่อเฉพาะเหตุผลที่ดีเทานัน้  เราตองมวีิจารณญาณที่จะแยกแยะเหตุผลที่ดีออกจาก
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เหตุผลที ่ไมดีได  แตบางครัง้การวิเคราะหการอางเหตุผลเพื่อตัดสินวาถูกตองหรือดีพอที่จะยอมรบั
ไดหรือไมนั้นไมใชส่ิงทีจ่ะทาํไดโดยงายถาปราศจากหลกัเกณฑมาชวยในการพิจารณา  การหา
กฎเกณฑมาวนิิจฉัยการใหเหตุผลวาถูกหรือผิดอยางไรเปนเรื่องของตรรกวิทยา (Logic) 
ตรรกวิทยา  คอื  การศึกษา  กฎเกณฑการใหเหตุผล  ตรรกวิทยาจงึเปนความรูพืน้ฐานที่สําคัญ
อยางยิ่งของการใหเหตุผลทีเ่ราจะตองทําความเขาใจและฝกฝนอยางจริงจงัตอไป 

 
1.3  ประโยชนของการใหเหตุผล  

 
การใหเหตุผลเปนเรื่องของระบบความคิดทีอ่าจจะเขาใจไดยากและมองไมเหน็ชัดเจนวา

เรียนแลวจะไดประโยชนอะไรบาง  ถึงแมไมเรียนการใหเหตุผล  เราก็ใชเหตุผลกนัอยูแลวในการ
ตัดสินใจเลือกวาควรเชื่ออะไร  หรือไมควรเชื่ออะไร  และเพราะเหตุใด  แมจะใชเหตุผลกันเปน
ประจําแตเรากลับไมคอยสนใจวาเหตุผลของเราถูกตองหรือไมหรือเปนเหตุผลที่ดหีรือไม  การให
เหตุผลโดยขาดวิจารณญาณเชนนีเ้ปนสาเหตุใหเกิดความสับสนและความขัดแยงโดยไม  จาํเปน 
นอกจากจะเปนความสับสนในดานระบบความคิดที่ไมถูกตองตามกฎเกณฑทางตรรกวิทยาแลวยัง
มีความสับสนทางภาษาที่ไมชัดเจนและรัดกุมพอ  จุดมุงหมายหลกัในการศึกษาการใหเหตุผลคือ
ทําใหเกิดความถูกตองชัดเจนในการใหเหตุผล  อยางนอยที่สุดเมื่อรูจกัการใหเหตุผลแลวผูเรียน
นาจะใชเหตุผลไดดีข้ึน  และสามารถวิเคราะหการอางเหตุผลได  การวิเคราะหการอางเหตุผลไมใช
การจับผิดหรือการ โตแยงเหตุผลของคนอื่นเสมอไปหากแตเปนการประเมินการใหเหตุผลทั้งใน
สวนที่ดีและไมดีพรอมๆ  กนั  เพื่อนํามาปรับปรุงการใหเหตุผลของตวัเอง 

 
1.4  วิธกีารใหเหตุผล 

 
เหตุผลหรือหลกัฐานทีน่ํามาใชยืนยนัความเชื่อ (สมวงษ แปลงประสพโชค : 1 – 2)   แบง

ออกไดเปน  2  ประเภท  คือ  ความรูเดิมซ่ึงเปนหลักฐานจากสิ่งที่ยอมรับกันอยูแลววาจริง  กับ
ประสบการณซึ่งเปนหลักฐานจากสิ่งที่เรารับรูและตรวจสอบโดยประสาทสัมผัส  จากหลักฐานที่
แตกตางกนั 2 ประเภทนี้เมื่อนํามาใชจงึเกดิเปนการอางเหตุผลที่แตกตางกนั  2  วิธ ี คือ 
 
 1.  การใหเหตผุลแบบอุปนัย  (Inductive Reasoning) 
 2.  การใหเหตผุลแบบนิรนัย  (Deductive Reasoning)   
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การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 

การใหเหตุผลแบบอุปนัย  เปนการใหเหตผุลโดยอางจากตัวอยางหรือ
ประสบการณยอยหลายๆ  ตัวอยาง  หลายแง  หลายมมุและสรุปเปนความรูทัว่ไป 
  
  ตัวอยางที ่ 1  หลุยส  ปาสเตอร  (Louis Pasteur  ค.ศ.  1822 – 1892)  
นักวทิยาศาสตรชาวฝรั่งเศส  ไดทดลองฉีดเชื้ออหิวาตเขาไปในตัวไกในปริมาณมากพอที่นาจะทํา
ใหไกตาย  หลายสัปดาหตอมาไกไมตาย  ดังนัน้จึงทดลองฉีดครั้งที่สองปรากฏวาไกไมตาย  แตตัว
อ่ืนๆ  ตาย  ตอมาไดทดลองอีกหลายครั้ง  และไดทดลองเชื้อโรครายแรงกับสัตวชนิดอ่ืนๆ  อีก  เชน  
โรคพิษสุนัขบากับสุนัข  โรคระบาดของววั  ควาย  แพะ  แกะ  โดยวิธีฉดีเชื้อโรคเขาไปครั้งแรก  
และทิ้งระยะหนึ่งจงึฉีดเชื้อโรคเขาไปอีก  ปรากฏไดผลดีคือ  สัตวไมตายดวยโรคระบาด  แมจะ
ปลอยไวในหมูสัตวที่เปนโรคระบาดก็ตาม  จากนั้นทานไดทดลองหลายครั้ง  หลายหน  หลาย
ตัวอยาง  แลวทานสรุปวาการฉีดเชื้อโรคครั้งแรก  เมื่อทิง้ระยะหนึง่เชื้อโรคจะออนกาํลงัลง  เมื่อฉีด
คร้ังที่สองรางกายจะสรางภมูิกันโรคขึ้น  วธิีนี้เรียกวา  ฉดีวัคซีน  ผลสรุปของ  หลุยส  ปาสเตอร  
เปนความรูที่ไดมาดวยเหตุผลแบบอุปนัย 
 
  ตัวอยางที ่ 2  หมอดูอาศัยประสบการณจากตัวอยางชีวติคนทั้งที่ดี  และไมดีใน
อดีตมาหลายชั่วอายุคน  แลวสรุปเปนวิชาหมดดทูํานายโชคชะตาราศีสําหรับคนในปจจุบนั  
ความรูดังกลาวเปนตวัอยางหนึง่ของความรูที่ไดมาดวย   การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 
  ตัวอยางที ่ 3  คนขับรถรับจางในกรุงเทพฯ  ขับรถไปเสนทางหนึ่งใชเวลาประมาณ  
50  นาที  แตเมื่อเลือกไปอีกเสนทางหนึ่งใชเวลาประมาณ  30  นาที  เขาทดลองอีกหลายครัง้  
และเมื่อถามคนอื่นที่ใชเสนทางทั้งสองก็ใชเวลาเทากับเขา  เขาจึงสรุปวา  ใชเสนทางที่สองใชเวลา
นอยกวาเสนทางแรกเสมอ  การสรุปเกี่ยวกับการใชเสนทางขับรถดังกลาว  เปนตัวอยางหนึ่งของ
การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 
  ตัวอยางที ่ 4  แมคากลวยทอดใสงา  และมะพราวเปนสวนผสมในแปงทีท่อด  
ปรากฏวากลวยทอด  กรอบ  หอม  เมื่อลดมะพราวใหนอยลง  ปรากฏวากลวยทอดกรอบนอยลง  
หลังจากสงัเกตหลายครั้ง  แมคาจึงไดขอสรุปวาควรจะใสมะพราวปริมาณเทาใด  จงึจะทําใหกลวย
ทอดกรอบพอดี  ขอสรุปดังกลาวเปนขอสรุปที่ไดมาดวยการใหเหตุผลแบบอุปนัย 
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  ขอสังเกต  สูตรอาหารรสเดด็  สูตรขนม  ตางๆ  มักจะไดมาดวยการใหเหตุผล
แบบอุปนัยทัง้สิ้น 
 
  ตัวอยางที ่ 5  นักเรียน  สังเกตการบวกจํานวนคี่  ดงันี ้
 1 + 3   = 4 สังเกตวา ไดผลเปน 22  
 1 + 3 + 5  = 9 สังเกตวา ไดผลเปน 23  
 1 + 3 + 5 + 7  = 16 สังเกตวา ไดผลเปน 24  
 1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25 สังเกตวา ไดผลเปน 25  
 M  
   
  นักเรียนทดลองตอไปอีกหลายตัวอยางแลวจึงสรุปวา 
  “ถาบวกจํานวนคี่  n  เทอมแรกนาจะไดผลลัพธเปน  2n ” 
  ขอสรุปนี้ไดมาดวยการใหเหตุผลแบบอุปนัยเชนกัน  กลาวคือ  สังเกตหลายๆ  
ตัวอยางแลวสรุปทั้งหมด 
 
  การสรุปความรูจากตัวอยางที่กลาวมา  มจีุดออนอยูทีว่าเราสังเกต  ทดลองจาก
ตัวอยางจํานวนหนึ่ง  และสรปุวาทั้งหมดเปนไปตามที่เราสังเกตไดซึ่งอาจสรุปผิด  อาจมีตัวอยางที่
เราไมไดสังเกต  ทดลอง  ไมเปนไปตามที่เราสรุปก็ได  เราคงเคยพบวาหมอดูไมอาจทํานายได
ถูกตองทุกเรื่องไป  เพราะวิชาหมอดทูี่เขาสรุปมาจากประสบการณในอดีตนั้น  ไมไดมาจากทกุคน
ในโลกนี้  ทัง้ในอดีต  ปจจบุนั  และอนาคต 
 
  ความรูในทางวิทยาศาสตรที่สรางความเจริญใหกับโลกปจจุบันมีรากฐานมาจาก
การใหเหตุผลแบบอุปนัย  นกัเรียนวิทยาศาสตรเปนคนชางสงัเกต  ชางคิด  ชางทดลอง  ตองใช
เวลานานและกวาจะสรุปผลออกมาได  ตองตรวจสอบแลวตรวจสอบอีก  จงึกลาประกาศให
สาธารณชนทราบและกวาจะเปนที่ยอมรับ  บางทานตองใชเวลานาน  บางทานตองเสียชวีิตไป
กอนที่ผลงานของตนจะเปนที่ยอมรับ  บางทานมีคนยอมรับเชื่อถือมาเปนรอยป  ภายหลังมีผูพบวา
ความรูนัน้ไมถกูตองก็ม ี
 
  อยางไรก็ตาม  แมการใหเหตผุลแบบอุปนัยจะมีจุดออน  แตก็มีคุณคามาก  จงึได
มีนักวิทยาศาสตร  และนักปรัชญา  หลายทานคิดหลกัการที่จะทาํให  การสรุผลโดยวิธนีี้มีโอกาส
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ถูกตองมากขึน้  วิธกีารของทานหนึ่งที่ไดรับความนิยม  คือ  วิธีของ  สจวด  มิลล  (Stuart Mill  
ค.ศ.  1806 – 1873)  นักปรัชญาชาวอังกฤษ  ซึ่งมีหลกัการดังนี ้
 
  1)  ตัวอยาง  หรือประสบการณยอยที่จะนาํมาอางจะตองเปนตวัแทนของเรื่อง
เปนอยางดทีี่สุดเทาที่จะทําได  และจะตองมากที่สุดเทาที่จะทําไดเชนกัน  จะทําใหผลสรุปมีโอกาส
ใกลเคียงความถูกตองมากที่สุด  หลักการนี้ในปจจุบนัจะพบเห็นวาไดมีการใชในหลายอาชพี  เชน 
 
   นักวจิัยจะสาํรวจความคิดเหน็ของประชาชนที่ตอรัฐบาล  นักวิจัยไมอาจ
ถามคนทัง้ประเทศได  จงึตองสุมถามความคิดเห็นจากกลุมตัวอยางที่จะเปนตัวแทนของประชาชน
ทั้งประเทศโดยสุมตัวอยางมาจากแตละอาชีพ 
 
   เจาของโรงเรียนตองการจะรูวาผลิตผลแตละครั้งมีขอบกพรองก็
เปอรเซ็นตก็ไมจําเปนตองตรวจสอบทัง้หมด  เพียงแตสุมจากตวัอยางมาบางสวน  เชน  จาก
ทั้งหมด  1,000  ชิ้น  อาจสุมตัวอยางมาก  50  ชิน้  ถาตรวจพบวาผลผลิตบกพรอง  5  ชิน้  
คาดการณไดวา  ผลผลิตจะบกพรอง  5  ใน  50  นัน่คือ  100  ใน  1,000  ทางบริษทัตัวแทน
จําหนายจะตองมีการประกนัสินคาซอมฟรี  หรือเปลีย่นคืนภายในระยะที่กาํหนด  เพื่อมิใหเสยี
ชื่อเสียง  หรือมิฉะนัน้ก็ตองปรับปรุงวิธีการผลิตเพื่อใหจาํนวนที่บกพรองลดนอยลง 
 
   ครูตองการวิเคราะหขอสอบของแตละวิชาวาแตละขอยากหรืองายไป  ก็
ไมจําเปนตองนํามาดูทัง้หมด  นาํกระดาษคําตอบของคนเกงมา  27%  และนาํของคนออนมา  
27%  ของจาํนวนนกัเรียนทีเ่ขาสอบทัง้หมดเพื่อดูวาขอใดมีคนทาํไดมากไดนอย  ขอใดคนในกลุม
ออนที่เลือกมา  ทําไดมาก  ถอืวาเปนของาย  แตถาคนเกงทาํไดนอยก็คอืวาเปนขอสอบยาก 
 
  2)  ตัวอยางแตกตางกนัและเหตุผลทีเ่กิดขึ้นกับตัวอยางนัน้เหตุเดียวกัน  แตทาํให
เกิดผลเชนเดยีวกนัทกุครั้ง  เราอาจสรุปไดวาเหตุนัน้ทาํใหเกิดผลนั้น  เชน  ศึกษาจากประวัติ
นักเรียนทีเ่รียนเกงคณิตศาสตร  100  คน  พบวาทุกคนขยันทาํแบบฝกหัดเพิม่เติมจากหนงัสืออ่ืนๆ  
ดวย  จึงสรุปวา  การขยนัทาํแบบฝกหัดจากหนังสืออ่ืนๆ  ดวย  จะทาํใหเกงคณิตศาสตร 
 
  3)  ถาจากประสบการณยอยมีตัวอยางหนึ่งที่มีเหตุแตกตางจากเดิม  เราก็สรุปวา
ผลที่แตกตางกันอาจมาจากสาเหตุที่แตกตางกนันัน้  เชน 
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   เกษตรกรเลี้ยงเปดดวยรํา  ปลายขาวและหอยมาเปนเวลานานหลายชัว่
อายุคนพบวาไขเปดมีสีแดง  ตอมาขาดแคลนหอยจึงใชโปรตีนจากพืชปรากฏวา  ไขเปนมีสีเหลือง  
จึงสงสยัวา  อาหารโปรตีนจากพืช  นาจะเปนสาเหตุทาํใหสีของไขแดงเปลี่ยนไป 
 
  4)  พิจารณาทัง้เหตทุี่เหมือนกันและเหตุทีต่างกนั  เชน   
   นิด  หนอย  โหนง  และหนุย  มีอาการแพเปนผื่นแดงขึ้น  ตามตวัเรียกวา  
ลมพิษสวนนิดมีอาการปวดทองดวย  เมื่อซักประวัติการกินอาหาร  และสถานที่คนทัง้  47  ไปไหน
มาก  พบวา 
 
  สถานที่ไป  อาหารที่กนิ 
 นิด ไปโรงเรียน  ขาว  น้าํพริก  ปูมา  น้าํตาลสด 
 หนอย อยูบาน   ขาว  แกงไก  ปูมา  มะละกอ 
 โหนง ไปตลาด  ขาว  ผัดเผ็ดไก  ปมูา 
 หนุย ไปอําเภอ  ขาว  ผัดพริกขงิ  ปูมา 
 
   ส่ิงทีทุ่กคนกินเหมือนกนัคือ  ขาว  และปูมา  จึงนาสงสัยปูมา  เพราะเรา
ไมเคยพบใครกินขาวแลวทาํใหเกิดลมพิษ  สําหรับนิดมีอาการปวดทองดวย  จึงนาสงสัย  น้ําพริก
กับน้ําตาดสด  เพราะนิดกนิสองอยางนี้ตางจากคนอื่น 
 
  5)  การขจัดตวัอยางทีเ่ราทราบเหตุผลและผลแลวออกไปจนเหลือที่เราตองการ 
   นักวจิัยพชืทดลองใชสาร  ก,  ข,  ค  ผสมเปนปุยใชกบัพชืชนิดใหม  
ปรากฏพืชงอกงาม  ตนอวบสมบูรณใหผลดก  เขาสงสยัวาสารใดทําใหผลดก  จึงพิจารณาจาก
สารทั้งสามชนดิ  ถาหากทราบมากอนแลววา  สาร  ก  บาํรุงราก  สาร  ข  บํารุงตน  นกัวิจัยสงสัย
วา  นาจะเปนสาร  ค  ที่บํารุงผล 
 
  6)  การเพิ่มระดับความเขมขนในการกระทาํอาจจะทาํใหเกิดผลตางกนัไป  เชน 
   การทดลองของ  ปาสกาล  (Blaise Pascal  ค.ศ.  1623 – 1662)  
นักวทิยาศาสตร  และคณิตศาสตรชาวฝรัง่เศส  ไดทดลองนาํปรอทใสลงในหลอดแกวปลายเปด  1  
ขาง  ยาว  1  เมตรจนเต็ม  ใชมือปดปลายเปดแลวคว่ําลงในอางที่มีน้าํ  เมื่อปลอยมอืปรากฏวา



 19

ปรอทลดลงมาเหลือ  69  เซนติเมตร  และเมื่อลดระดับความสงูของสถานที่ทดลองต่ําลงมา  ปรอท
จะสูงขึ้นเรื่อยๆ  การทดลองนี้ทาํใหคนพบเรื่องความกดดังของอากาศ 

 
การใหเหตุผลแบบนิรนัย 

  
การใหเหตุผลแบบนิรนัยเปนการอางเหตผุลจากความรูพื้นฐานชุดหนึง่ที่ยอม

รับมากอน  ความรูพืน้ฐานที่ตองยอมรับมาใชอางเหตผุลนี้มีชื่อเรียกตางๆ  กัน  เชน  เหต ุ 
(premise)  สมมติฐาน  (Hypothesis)  หรือสัจพจน  (axiom  หรือ  postulate)  วิธีการสรุปความรู
มาจากความรูพื้นฐานที่ยอมรับมากอนนี ้ เปนทีน่ิยมใชมาตั้งแตสมัยกรกีโบราณกวา  2,000  ป  
มาแลว  เชน เทลีส  ใชวิธนีิรนัยพิสจูนความรูทางเรขาคณิตใหเปนระบบเปนเหตุผลตอเนื่องกนั 
 
 ตัวอยางที ่ 1  ถาเรายอมรับวา 
  1.  สิง่มีชวีิตทกุชนิดตองกินอาหาร 
 และ 2.  คนเปนสิง่มีชีวิต 
  เราจะสรุปไดวา  คนตองกนิอาหาร 
 
  จะเหน็ไดวาการใหเหตุผลนีป้ระกอบดวยสองสวน  สวนแรกมีสองขอเราตอง
ยอมรับกันกอน  เรียกวา  เหตุ  หรือ  สมมติฐาน  อีกสวนก็คือ  ผลสรุป  ซึง่การตัดสินใจวาผลสรุป
ถูกตองก็ตอเมือ่สมเหตุสมผล  (valid)  ในการตรวจสอบความสมเหตุสมผลนั้นทาํไดหลายวิธ ี วิธี
ดั้งเดิมที่ใชกันในสมัยโบราณ  ไดแก  วิธขีองอริสโตเติล  ซึง่ในปจจบุนัไดพัฒนามาใชแผนภาพแทน
เซตของ  เวน – ออยเลอร  ซึง่ใชสําหรับขอความที่เขียนแทนดวยแผนภาพแทนเซตได 
 
2.  การใหเหตุผลทางคณติศาสตร 
 

2.1  ความหมายและความสําคัญของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  หมายถึง  ความสามารถของนักเรียนในการคิด
หรือตรึกตรองหาเหตุผล  เพือ่พิจารณาหาแนวทางในการแกปญหาทางคณิตศาสตร  โดยอาศัย
องคประกอบพื้นฐานตางๆ  เชน  การสังเกต  ความรูและประสบการณเดิม  ซึง่การใหเหตุผลทาง
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คณิตศาสตรสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือภาษาเขียนก็ได  จากขอ
คําถามหรือขอความที่กําหนดใหในทางคณิตศาสตร   
 

2.2  ประเภทของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

มนุษยรูจักใชการใหเหตุผล  เพื่อสนับสนนุความเชื่อ  หรือเพื่อหาความจริง  หรือ
ขอสรุปในเรื่องใดเรื่องหนึ่งมาแตคร้ังโบราณ  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรที่สําคัญมีอยู  2  วิธี  
ไดแก 
  1.  การใหเหตผุลแบบอุปนัย  (Inductive Reasoning) 
  2.  การใหเหตผุลแบบนิรนยั  (Deductive Reasoning) 
 

วิธีการใหเหตุผลเปนสิ่งสาํคญัตอการคิด  และการเรียนคณิตศาสตร  จึงจําเปนที่
ผูเรียนจะตองรูจักวิธีการใหเหตุผลในเบื้องตนดังตอไปนี้   
 

การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 

การใหเหตุผลแบบอุปนัยเปนการใหเหตุผลโดยยึดความจริงจากสวนยอยที่พบ
เห็นไปสูความจริงที่เปนสวนรวม  เชน  เราพบวา  ทุกเชาพรอาทิตยจะขึ้นทางทิศตะวันออกและ
ตอนเย็นพระอาทิตยจะตกทางทิศตะวนัตก  จงึใหขอสรุปวา  พระอาทติยขึ้นทางทิศตะวันออกและ
ตกทางทิศตะวันตก 

 
ลายนิว้มือของแตละคนนัน้แตกตางกนั  มีการทดลองโดยการนาํลายนิ้วมือของ

คนหนึ่งแสนคนมาเปรียบเทยีบกัน  และพบวา  ไมมีลายนิ้วมือของใครที่ซ้ํากัน  จากการทดลอง
ทดสอบความเหมือนของลายนิ้วมือขางตน  เราสามารถสรุปการใหเหตุผลแบบอุปนัยไดวา  
ลายนิว้มือของแตละคนไมเหมือนกัน  ซึง่จากการใหขอสรุปดังกลาว  สามารถใชเปนหลกัฐานใน
การสอบสวนหาผูกระทาํผดิของเจาหนาที่ตํารวจไดในปจจุบัน 

 
ในวิชาคณิตศาสตรมีการใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย  เพื่อชวยสรุปคําตอบหรือ

ชวยในการแกปญหา  เชน  เมื่อสังเกตจากแบบรูปของจํานวน  1,  2,  3,  4,  5,  6,  7,  8,  9,  10  
เราสามารถหาจํานวนนับถดัจาก  10  อีกหาจาํนวนไดโดยใชขอสังเกตจากแบบรูปของจํานวน  1  
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ถึง  10  วามีคาเพิ่มข้ึนทีละหนึง่  ดังนั้น  จํานวนนับที่ถดัจาก  10  อีก  5  จํานวน  คอื  11,  12,  
13,  14,  และ  15  การหาจาํนวนนับอีกหาจํานวนที่ไดจากการสังเกตที่กลาวมาเปนตัวอยางของ
การใหเหตุผลแบบอุปนัย 

 
จากตัวอยางทีก่ลาวมาขางตน สรุปความหมายของการใหเหตุผลแบบอุปนัยได

ดังนี้  การใหเหตุผลแบบอุปนัย  หมายถึง  วิธีสรุปผลในการคนหาความจริงจากการสังเกตหรือการ
ทดลองหลายครั้งจากกรณยีอยๆ  แลวนาํมาสรุปเปนความรูแบบทั่วไป 
 
ตัวอยางที ่ 1  จงหาวา  ผลคูณของจํานวนนับสองจาํนวนที่เปนจาํนวนคี่จะเปนจํานวนคูหรือ
จํานวนคี ่ โดยใชการใหเหตผุลแบบอุปนัย 

วิธีทาํ  ในการหาคําตอบขางตนโดยใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย  ทําไดโดยการพิจารณา
ผลคูณของจํานวนนับที่เปนจํานวนคีห่ลายๆ  จาํนวน  ดังนี ้
พิจารณาผลคณูของ 

1 × 3  =  3 
1 × 5  =  5 
1 × 7  =  7 
1 × 9  =  9 

3 × 5  =  15 
3 × 7  =  21 
3 × 9  =  27 

3 × 11  =  33 

5 × 7  =  35 
5 × 9  =  45 
5 × 11  =  5 

5 × 33  =  65 

7 × 9  =  63 
7 × 11  =  77 
7 × 13  =  91 
7 × 15  =  105 

 
  จากการหาผลคูณของจํานวนนับที่เปนจํานวนคี่ขางตน  และใชวิธกีารสังเกต  จะ
พบวา  ผลคูณที่ไดจะเปน  จาํนวนคี ่
  สรุปวา  ผลคณูของจํานวนนับสองจาํนวนที่เปนจาํนวนคี่  จะเปนจํานวนคี่  โดย
การใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 
 
 
 
 
 
 



 22

ตัวอยางที ่ 2  ถาผลบวกของเลขโดดในแตละหลักของจํานวนนับใดๆ  หารดวย  3  ลงตัว  แลวมี
ขอสรุปเกี่ยวกบัจํานวนนับดังกลาวอยางไร   

 
วิธีทาํ  พิจารณาจํานวนนับที่มีผลบวกของเลขโดยในแตละหลักหารดวย  3  ลงตัว 
 

จํานวนนับ ผลบวกของเลขโดดในแตละหลัก ผลหารของจาํนวนนับดวย  3 
111 1 + 1 + 1  =  3 111 ÷ 3  =  37 
123 1 + 2 + 3  =  6 123 ÷ 3  =  41 
171 1 + 7 + 1   =  9 171 ÷ 3  =  57 
543 5 + 4 + 3  =  12 543 ÷ 3  =  181 

2,943 2 + 9 + 4 + 3  =  18 2,943 ÷ 3  =  981 
9,873 9 + 8 + 7 + 3  =  27 9,873 ÷ 3  =  3,291 
5,220 5 + 2 + 2 + 0  =  9 5,220 ÷ 3  =  1,740 

 
  จากตัวอยางของจํานวนนับขางตน  มีขอสังเกตวา  เมื่อผลบวกของเลขโดดในแต
ละหลักหารดวย  3  ลงตัว  จํานวนดงักลาวจะหายดวย  3  ลงตัวเชนกนั 
  โดยใชวิธีการใหเหตุผลแบบอุปนัย  สรุปไดวา  จํานวนนบัที่มีผลบวกของเลขโดด
ในแตละหลักหารดวย  3  ลงตัว  จํานวนนบัดังกลาวจะหายดวย  3  ลงตัวเชนกนั 
 
ตัวอยางที ่ 3  ใหเลือกจาํนวนนับมา  1  จํานวน  และปฏิบัติตามขึ้นตอนตอไปนี ้

1) คูณจํานวนนับที่เลือกไวดวย  4 
2) บวกผลลัพธในขอ  1)  ดวย  6 
3) หารผลบวกในขอ  2)  ดวย  2 
4) ลบผลหารในขอ  3)  ดวย  3 

เชน  ถาเลือกจํานวน  5 
 1)  คูณจํานวนนับที่เลือกไวดวย  4 จะได 5 × 4  =  20 
 2)  บวกผลลัพธในขอ  1)  ดวย  6  จะได 20 + 6  =  20 
 3)  หารผลบวกในขอ  2)  ดวย  2  จะได 26 ÷ 2  =  13 
 4)  ลบผลหารในขอ  3)  ดวย  3  จะได 13 – 3  =  10 
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  จะพบวา  จากจํานวนที่เลือกคือ  5  จะไดคําตอบสุดทายเทากับ  10  ลองเลือก
จํานวน  1,  2,  3,  4,  6,  7,  8  และ  9  แลวทาํตามวิธทีี่กําหนดไวขางตน  มีขอสรุปอยางไรเมื่อใช
วิธีการใหเหตุผลแบบอุปนัย 
  จากการหาคําตอบโดยใชวิธกีารที่กาํหนดให  ในตัวอยางขางตนมีขอสังเกตวา  
คําตอบสุดทายจะเทากับสองเทาของจาํนวนที่เลือกไวครั้งแรกเสมอ 
  สรุปวา  เมื่อใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย  คําตอบสุดทายจะเปนสองเทาของ
จํานวนที่เลือกไวคร้ังแรก  เมือ่ไดดําเนินการตามวิธทีี่กําหนดให 
 
  อยางไรก็ดีการหาขอสรุป  หรือความจริงโดยใชวิธีการใหเหตุผลแบบอุปนัยนั้น  
ไมจําเปนตองถูกตองทุกครั้ง  เนื่องจากการใหเหตุผลแบบอุปนัยเปนการสรุปผลเกินจากหลักฐาน
ขอเท็จจริงที่มอียู  ดัง้นัน้  ขอสรุปจะเชื่อถอืไดมากนอยเพยงใดนั้นขึน้อยูกับลักษณะของขอมูล  
หลักฐานและขอเท็จจริงที่นาํมาอางซึง่ไดแก 
  1)  จํานวนขอมูล  หลักฐานหรือขอเท็จจริงทีน่ํามาเปนขอสังเกตหรือขออางอิงมี
มากพอกับการสรุปความหรอืไม  เชน 
   (1)  ถารับประทานอาหารที่รานแหงหนึง่แลวเกิดทองเสยี  แลวสรุปวา  
อาหารที่รานดังกลาวทาํใหทองเสีย  การสรุปจากเหตุการณที่เกิดขึ้นเพยีงครั้งเดียว  ยอมจะ
นาเชื่อถือไดนอยกวาไปรับประทานที่รานดงักลาวบอยๆ  แลวทองเสยีแทบทกุครั้ง 
   (2)  จากแบบรูปของจํานวน  2,  4,  a   a  ควรเปนจํานวนใด  คาํตอบที่
ไดจากการสงัเกตแบบรูปที่กาํหนดใหคือ  2,  4  มีไดตางกันดังนี ้
  ถา  เหตุผล  คอื  2 + 2  = 4 จะไดวา  a  =  6 
  แต  ถา  เหตุผล  คือ 2  =  21  และ  4  =  22 
  a  จะเทากับ  23  หรือ  8 
  2)  ขอมูล  หลกัฐานหรือขอเท็จจริงเปนตัวแทนที่ดีในการใหขอสรุปหรือไม  เชน  
ถาอยากรูวาคนไทยชอบกินขาเจาหรือขาวเหนียวมากกวากนั  ถาถามจากคนที่อาศยัอยูใน
ภาคเหนือหรือภาคตะวันออกเฉียงเหนือ  คําตอบที่ตอบวาชอบกนิขาวเหนยีวอาจจะมีมากกวา
ชอบกินขาวเจา  แตถาถามคนที่อาศยัอยูในภาคกลางหรือภาคใต  คําตอบอาจจะเปนในลักษณะ
ตรงขามกนั 
  3)  ขอสรุปที่ตองการมีความซับซอนมากนอยเพียงใด  เชน  ในเรื่องที่เกีย่วกับ
จิตใจ  ตัวอยาง  เชน  การมลีูกชายจะดีกวามีลูกสาว  เปนตน  ซึง่ความคิดในเรื่องดังกลาวจะ
คอนขางซับซอนและขึ้นอยูกับเหตุผลสวนตัวของแตละคนซึ่งแตกตางกัน 
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การใหเหตุผลแบบนิรนัย 
 
  การใหเหตุผลแบบนิรนัยเปนการนําความรูพื้นฐานซึง่อาจเปนความเชือ่  ขอตกลง  
กฎ   หรือบทนยิาม  ซึง่เปนสิง่ที่รูมากอนและยอมรับวาเปนจริง  เพื่อหาเหตุผลนาํไปสูขอสรุป  เชน  
  ถา 1)  รูปส่ีเหลี่ยมดานขนานเปนรูปส่ีเหลีย่มที่มีดานตรงขามขนานกนัสองคู 
  และ 2)  รูปส่ีเหลี่ยมขนมเปยกปนูเปนรูปส่ีเหลีย่มที่มีดานตรงขามขนานกนั 
        สองคูมีดาน  แตละดานยาวเทากัน  และไมมีมุมใดเปนมุมฉาก 
  แลว 3)  รูปส่ีเหลี่ยมขนมเปยกปนูเปนรูปส่ีเหลีย่มดานขนาน 
  เรียกขอความหรือประโยคในขอ  1)  และ  2)  วา  เหตุ  หรือ  สมมติฐาน  และ
เรียกขอความหรือประโยคในขอ  3)  วา  ผล 
  และเรียกวิธกีารสรุปขอเท็จจริงซึ่งเปนผลมากจากเหตุซึง่เปนความรูพืน้ฐานวา  
การใหเหตุผลแบบนิรนัย 
 
ตัวอยางการใหเหตุผลแบบนิรนัย 
ตัวอยางที ่ 1 เหต ุ 1)  จํานวนคูหมายถงึจาํนวนที่หารดวย  2  ลงตัว 
   2)  10  หารดวย  2  ลงตัว 
  ผล 10  เปนจาํนวนคู 
 
ตัวอยางที ่ 2 เหต ุ 1)  คนที่ไมมีหนี้สินและมีเงนิฝากในธนาคารมากกวา  10  ลานบาทเปน 
        เศรษฐ ี
   2)  คุณมานะไมมีหนี้สินและมีเงนิฝากในธนาคาร  11  ลานบาท 
  ผล คุณมานะเปนเศรษฐี 
 
ตัวอยางที ่ 3   เหต ุ 1)  นักกีฬากลางแจงทุกคนจะตองมีสุขภาพดี 
   2)  เกียรติศักดิ์เปนนกัฟุตบอลทีมชาติไทย 
  ผล เกียรติศักดิ์มีสขุภาพดี 
 
  จากตัวอยางจะเหน็วาการยอมรับความรูพื้นฐานหรือความจรงิบางอยางกอน  
แลวจึงหาขอสรุปจากสิ่งที่ยอมรับแลวนัน้  ซึ่งจะเรียกวา  ผล  การสรุปผลจะถูกตองกต็อเมื่อเปน
การสรุปผลไดอยางสมเหตุสมผล  (valid)  เชน 
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  เหต ุ 1)  เรือทุกลาํลอยน้ําได 
   2)  ถังพลาสตกิลอยน้าํได 
  ผล ถังน้าํพลาสตกิเปนเรือ 
 
  การสรุปผลจากขางตนไมสมเหตุสมผล  แมวาขออางหรือเหตุทัง้สองขอจะเปน
จริง  แตการที่เราทราบวา  เรือทุกลําลอยน้าํไดหมายความสิ่งอื่นๆ  ที่ลอยน้ําไดจะตองเปนเรือ
เสมอไป  ขอสรุปในตัวอยางขางตนจงึเปนการสรุปที่ไมสมเหตุสมผล 
 
  สรุปวา  การใหเหตุผลแบบนิรนัยนัน้  ผลหรือขอสรุปจะถูกตอง  ก็ตอเมื่อ 

1)  ยอมรับวาเหตุเปนจริงทกุขอ 
2)  การสรุปผลสมเหตุสมผล 

 
การตรวจสอบวาขอสรุปสมเหตุสมผลหรือไมนั้นสามารถตรวจสอบไดหลายวธิี  

แลวแตลักษณะของขอความที่กําหนดให  วิธีการหนึ่งคือการวาดแผนภาพตามสมมตฐิานที่เปนไป
ได  แลวจึงพิจารณาวาแผนภาพแตละกรณีแสดงผลสรุปตามที่สรุปไวหรือไม  ถาแผนภาพที่วาด
กรณีที่เปนไปได  ทกุกรณีแสดงผลตามที่กาํหนด  จึงกลาวไดวาการสรุป  สมเหตุสมผล  แตถามี
แผนภาพที่ไมแสดงผลตาทีส่รุปไว  การสรุผลนั้นไมสมเหตุสมผล  และวิธีการที่ใชการตรวจสอบ
การสมเหตุสมผลที่กลาวมา  เรียกวา  การอางเหตุผลโดยใชตรรกบทของตรรกศาสตร (syllogistic 
logic) 

ขอความที่ใชในการอางเหตผุลที่ใชกนัมีอยูดวยกนั  4  แบบ 
1)  สมาชิกของ  A  ทกุตัวเปนสมาชิกของ  B 
2)  ไมมีสมาขิกของ  A  ตัวใด  เปนสมาชกิของ  B 
3)  สมาชิกบางตัวของ  A  เปนสมาชิกของ  B 
4)  สมาชิกของ  A  บางตัวไมเปนสมาชิกของ  B   

หมายเหต ุ แผนภาพที่ใชตรวจสอบความสมเหตุสมผลนัน้เปนแผนภาพของเวนน – ออยเลอร 
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ตัวอยางของขอความและแผนภาพที่แสดงความหมายของขอความทีใ่ชในการอางเหตุผลทัง้  4  
แบบที่ใชในการอางเหตุผลสวนใหญ  ไดแก 
 

ขอความ แผนภาพ 

1)  สมาชิกของ  A  ทกุตัวเปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  สัตวเลี้ยงลูกดวยนมทุกตวัเปนสตัวเลือดอุน 

2)  ไมมีสมาชกิของ A ตัวใด เปนสมาชกิของ B 
ตัวอยาง  ไมมงีูตัวใดที่มีขา 

3)  สมาชิกบางตัวของ  A  เปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  รถโดยบางคนัเปนรถปรับอาการ 

 
 
 
 

4)  สมาชิกของ  A  บางตัวไมเปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  รถโดยสารบางคนัไมไดเปนรถปรับอากาศ 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A
B

A B

A B

BA
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  นอกจากขอความที่ใชในการอางเหตุผล  4  แบบที่กลาวมาขางตน  ยงัมีขอความ
ที่ใชในการอางเหตุผลอีก  2  แบบ  ไดแก 
 

ขอความ แผนภาพ 

1)  สมาชิกของ  A  หนึง่ตัวเปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  สุนบัของฉันเปนสุนัขพันธุไทยแท 

2)  มีสมาชิกของ A หนึง่ตัวไมเปนสมาชิกของ B 
ตัวอยาง  สุนัขของพิมไมใชสนุัขพันธุไทยแท 

 
  การใชแผนภาพเพื่อตรวจสอบความสมเหตุสมผลของขอสรุป  จะตองวาด
แผนภาพตามเหตุผลหรือสมมติฐานทุกกรณีที่เปนไปได  ถาทุกกรณีแสดงผลสรุปตามทีก่ําหนด  จึง
กลาวไดวาขอสรุปสมเหตุสมผล  แตถามบีางกรณทีี่แผนภาพไมสอดคลองกับผลสรุปแลวผลสรุป
กลาวจะไมสมเหตุสมผล 
 
หมายเหต ุ แผนภาพที่แสดงความหมายของขอความที่ใชในการอางเหตุผลในแบบที่  3  และ 4  
เปนแผนภาพที่ใชสวนที่แรเงาแสดงความหมายของขอความซึง่อาจจะเขียนแผนภาพไดยาก
สําหรับขอความที่มีความซับซอน  ดังนั้น  เราจึงละสวนทีแ่รเงาไวในฐานที่เขาใจ  (ข้ึนอยูกับ
ความหมายของแตละขอความ)  เชน 
 
 
     เขียนแทนดวย 
 
 
 
     เขียนแทนดวย 

A B
•a 

หรือ 
A A

B B

•a •a 

BA BA

BA BA
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  จงใชแผนภาพตรวจสอบวาผลสรุปตอไปนี้สมเหตุสมผลหรือไมจากตัวอยาง
ตอไปนี้ 
ตัวอยางที ่ 4   เหต ุ 1)  นายธนาคารทุกคนเปนคนรวย 
   2)  นาย  ก  เปนนายธนาคาร 
  ผล นาย  ก  เปนคนรวย 
 
 
 
 
 
  จากแผนภาพ  ผลสรุปที่กลาววา  นาย  ก  เปนคนรวยสมเหตุสมผล 
 
ตัวอยางที ่ 5   เหต ุ 1)  นักฟุตบอลทุกคนเปนคนที่มีสุขภาพด ี
   2)  นาย  ข  เปนคนที่มีสุขภาพด ี
  ผล  นาย  ข  เปนฟตุบอล 
 ให H แทนเซตของคนที่มีสุขภาพด ี
  F แทนเซตของนกัฟุตบอล 
 1)  เขียนแผนภาพแทนนกัฟตุบอลทุกคนทีม่ีสุขภาพดีไดดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 2)  เขียนแผนภาพเพื่อแสดงวา  นาย  ข  เปนคนมีสุขภาพดีไดดังนี ้
 
 
 
     หรือ 
 

นายธนาคาร 
•  ก 

คนรวย 

F 
H 

F 
• ข 

H 
F 

H 

• ข 
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  จากแผนภาพ  (2)  นาย  ข  ไมไดเปนฟุตบอล  แตมีสุขภาพดี  หรือกลาวไดวา  
ผลสรุปที่วานาย  ข  เปนนักฟุตไมสมเหตสุมผล 
 
ตัวอยางที ่ 6 เหต ุ 1)  จํานวนนับทุกจาํนวนเปนจํานวนเต็ม 
   2)  จํานวนเตม็บางจาํนวนเปนจํานวนลบ 
  ผล มีจํานวนนับบางจาํนวนเปนจํานวนลบ 
 ให C แทนเซตของจาํนวนนับ 
  I แทนเซตของจาํนวนเต็ม 
  N แทนเซตของจาํนวนลบ 
 
 1)  เขียนแผนภาพแทนจํานวนนับทกุจํานวนเปนจาํนวนเต็ม  ไดดังนี ้
 
 
 
 
  จาก  2)  จํานวนเต็มบางจํานวนเปนจํานวนลบ  หมายถงึตองมีจาํนวนเต็มอยาง
นอยหนึง่จํานวนที่เปนจํานวนลบ 
 2)  เขียนแผนภาพแทนจํานวนเต็มบางจํานวนเปนจํานวนลบไดแตกตางกนั  ดังนี ้
 
 
 
 
 

(1)     (2)     (3) 
 จากแผนภาพ (1)  หมายความวา  จํานวนนับทกุจํานวนเปนจํานวนเตม็และมีจํานวน 
          เตม็บางจํานวนเปนจาํนวนลบ  แตไมมีจํานวนนับทีเ่ปนจํานวนลบ 
   (2)  หมายความวา  มีจาํนวนเต็มและจํานวนนับบางจํานวนเปนจํานวน 
         ลบ 
   (3)  หมายความวา  มีจาํนวนเต็มบางจาํนวนและจาํนวนนับทุกจาํนวน 
         เปนจํานวนลบ 

F 
H 

C 

I 
N C 

I 

N 
C 

I 

N 
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  จากการวาดแผนภาพตามเหตุหรือสมมติฐานทุกกรณีทีเ่ปนไปได  พบวามี
แผนภาพรูปที ่ (1)  ที่ไมไดแสดงผลสรุปตามทีก่ําหนดไว 
  จึงสรุปไดวา  ผลสรุปที่กลาววา  มีจํานวนนับบางจํานวนเปนจํานวนลบนั้นไม
สมเหตุสมผล 
  ตัวอยางดังกลาวมาขางตนเปนตัวอยางทีแ่สดงใหเหตวุาแมวาเหตทุี่อางมาจะเปน
จริงทัง้หมดก็ไมจําเปนวาผลสรุปจะตองเปนจริงตามไปดวยเสมอไป 
 
ตัวอยางที ่ 7   เหต ุ 1)  นักเรียนทีช่อบเรียนคณติศาสตรบางคนชอบเรียนภาษาอังกฤษ 
   2)  นักเรียนทีช่อบเรียนภาษาอังกฤษบางคนชอบเรียนศลิปะ 
  ผล มีนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรบางคนชอบเรียนศิลปะ 
 ให M แทนเซตของนกัเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตร 
  E แทนเซตของนกัเรียนที่ชอบเรียนภาษาอังกฤษ 

A แทนเซตของนกัเรียนที่ชอบเรียนศิลปะ 
 
 1)  เขียนแผนภาพแทนนกัเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรบางคนชอบเรียนภาษาอังกฤษ 
 
 
 
 
 2)  เขียนแผนภาพแทนนกัเรียนที่ชอบเรียนภาษาอังกฤษบางคนชอบเรยีนศิลปะไดตางกนั
ดังนี ้
 
 
 
 
 
 

(1)      (2) 
  จากแผนภาพ  (2)  พบวา  ไมมีนักเรียนทีช่อบเรียนคณติศาสตรชอบเรียนศิลปะ
เลย 

M E 

M E M E 

A 

A 



 31

  ดังนัน้  ผลสรุปที่กลาววา  มีนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรบางคนชอบเรียน
ศิลปะไมสมเหตุสมผล 
 
หมายเหต ุ ในการแสดงวาผลสรุปนั้นไมสมเหตุสมผล  เราไมจําเปนตองวาดแผนภาพทัง้หมดทุก
กรณี  อาจยกตัวอยางแผนภาพที่แสดงวา  ขอสรุปนั้นไมสมเหตุสมผลเพียงกรณีเดียวกพ็อ 
 
ตัวอยางที ่ 8 เหต ุ 1)  ไมมีศัลยแพทยคนใดเปนผูหญงิ 
   2)  นางสาวไทยทุกคนเปนผูหญิง 
  ผล ไมมีศัลยแพทยคนใดเปนนางสาวไทย 
 ให D แทนเซตของศลัยแพทย 
  F แทนเซตของผูหญิง 

M แทนเซตของนางสาวไทย 
 
 1)  เขียนแผนภาพแทนเหตุไมมีศัลยแพทยคนใดที่เปนผูหญิง  ไดดังนี ้
 
 
 
 
 2)  เขียนแผนภาพแทนนางสาวไทยทกุคนเปนผูหญิง  ไดดังนี้ 
 
 
 
 
  จากแผนภาพที่ได  สรุปไดวา  ผลสรุปที่กลาววา  ไมมีศลัยแพทยคนใดเปน
นางสาวไทยจงึสมเหตุสมผล 
 
หมายเหต ุ ในบางครั้งความรูพื้นฐานที่นาํมาอางเปนเหตุอาจจะไมทราบวาเปนจริงหรือไม  แตถา
ยอมรับวาเปนจริงตามสมมติฐานที่ตั้งไวแลวไดผลสรุปที่สมเหตุสมผล  ผลสรุปที่ไดไมจําเปนตอง
เปนความจริงทางโลกเสมอไป  เชน  ผลสรุปในตัวอยางตอไปนี้ 
 

D F 

D 

M 

F 
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ตัวอยางที ่ 9 เหต ุ 1)  ถามีสิ่งที่มชีีวิตบนดาวพระเคราะหแลว  ดาวพระเคราะหตองมีน้าํ 
   2)  มีส่ิงมีชีวิตบนดาวเคราะห  A 
  ผล ดาวพระเคราะห  A  มีน้าํ 
  

เมื่อเขียนแผนภาพใหสอดคลองตามเหตุทัง้สองขอ  จะไดแผนภาพดังนี ้
 
 
 
 
 
  ผลสรุปสอดคลองกับแผนภาพ  ดังนัน้  ผลสรุปที่กลาววา ดาวพระเคราะห  A  มี
น้ํา  สมเหตุสมผล  แตไมทราบวา  ความจริงแลวดาวพระเคราะห  A  มีน้ําหรือไม 
 
ตัวอยางที ่ 10 เหต ุ 1)  คนทุกคนเปนลิง 
   2)  ลิงทุกตัวเปนแมว 
  ผล คนทุกคนเปนแมว 
 
 เมื่อเขียนแผนภาพใหสอดคลองตามเหตุทัง้สองขอ  จะไดแผนภาพดังนี ้
 
 
 
 
 
 
  ผลสรุปสอดคลองกับแผนภาพ  ดังนัน้  ผลสรุปที่กลาววา  คนทกุคนเปนแมวสม
เหตุสม  แตไมเปนความจริง 
  จากตัวอยางทีก่ลาวมาขางตน  จะเห็นวา  เมื่อยอมรับวาเหตุเปนจริงตาม
สมมติฐานที่ตัง้ไว  ซึ่งขัดกับความเปนจริงทางโลก  ถาผลสรุปที่ไดจากเหตุที่ยอมรับจางตน

• A ดาวพระเคราะห
ที่มีส่ิงมีชีวิต 

ดาวพระเคราะหทีม่ีน้าํ 

แมว 
ลิง 

คน 



 33

สมเหตุสมผลก็ถือวาเปนผลสรุปที่เปนจริงตามการใหเหตุผลนั้น  ถงึแมวาผลสรุปไดจะขัดแยงกับ
ความจริงทางโลกก็ตาม 
 
  การใหเหตุผลในบางครั้งเราไมอาจใชแผนภาพเซตแทนไดมีอีกวิธหีนึง่คือ  การ
ตรวจสอบความสมเหตุสมผลโดยใชตรรกศาสตรสัญลักษณ  เราทาํไดโดยเปลี่ยนขอความที่
กําหนดใหเปนประโยคสัญลักษณ  แลวนาํสมมติฐานเชื่อมดวย  “และ”  (∧)  จากนั้นนําประพจนที่
ไดใหมมาเชื่อมกับผลในรูป  “ถา...  แลว...”  แลวตรวจสอบคาความจรงิทุกกรณีที่เปนไปไดทั้งหมด  
ถาเปนจริงทุกกรณี  จะไดวาการใหเหตุผลนั้นสมเหตุสมผล 
 
  ตัวอยางที ่ 1   สมมติฐาน 1.  ถาฉนัขยันแลวฉันจะสอบได 
      2.  ฉันสอบไมได 
    ผล  ฉันไมขยัน 
  จงตรวจสอบวาผลสรุปนี้สมเหตุสมผลหรือไม 
 วิธีทาํ ให  p  แทน  ฉนัขยัน  
  ให  q  แทน  ฉนัสอบได  
  เมื่อนําขอความทั้งหมดเปลีย่นเปนสัญลักษณจะได 
   [(p → q ∧ ~q] → p 
  ตรวจสอบคาความจริงดงันี ้
   [(p  →  q  ∧  ~q]  →  p 
   T T T F F T F 
   T F F F T T F 
   F T T F F T T 
   F T F T T T T 
 จะเหน็ไดวาคาความจริงของประพจนรวมเปนจริงทุกกรณี  ดังนั้นการสรุปสมเหตุสมผล 
 
 ตัวอยางที ่ 2 สมมติฐาน 1.  ถาฉนัสอบไดแลวฉันจะเลี้ยงอาหารเธอ 
     2.  ฉนัสอบไมได 
   ผล  ฉันไมเลี้ยงอาหารเธอ 
  จงตรวจสอบวาผลสรุปนี้สมเหตุสมผลหรือไม 
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 วิธีทาํ  ให  p  แทน  ฉันสอบได  
  ให  q  แทน  ฉันเลี้ยงอาหารเธอ  
  เปลี่ยนขอความเปนสัญลักษณจะได 
   [(p → q ∧ ~p] → ~q 
  ตรวจสอบคาความจริง  ไดดังนี ้
   [(p  →  q  ∧  ~p]  →  ~q 
   T T T F F T F 
   T F F F F T T 
   F T T T T F F 
   F T F T T T T 
  จะเหน็ไดวาคาความจริงของประพจนรวมเปนเท็จบางกรณี  ดังนั้นสรุปไม
สมเหตุสมผล 
  นักคณิตศาสตรไดศึกษารูปแบบของการสรุปผลที่สมเหตุสมผลไวหลายรูปแบบ  
เพื่อนาํไปใชเปนเครื่องมือในการพิสูจนทฤษฎีบทตางๆ  ทางคณิตศาสตร  รูปแบบสมเหตุสมผล
เบื้องตนที่ใชกนับอยมีดงัตอไปนี้ 
  1.  สมมติฐาน 1.  p → q 
    2.  p 
   ผล q 
  2.  สมมติฐาน 1.  p → q 
    2.  ~p 
   ผล ~q 
  3.  สมมติฐาน 1.  p ∨ q 
    2.  ~p 
   ผล q 
  4.  สมมติฐาน 1.  p → q 
    2.  q → r 
   ผล p → r 
  5.  สมมติฐาน   p → q 
   ผล ~q  → ~p 
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  6.  สมมติฐาน   p ∧ q 
   ผล p  
 
ตัวอยางการนาํไปใช 
 จงพิสูจนวา  “ผลคูณของจํานวนคูเปนจาํนวนคูเสมอ” 
 กอนทีจ่ะพิสูจนเราตองยอมรับบทนิยามเกีย่วกับจาํนวนคู  ดังนี ้
 บทนยิาม  จาํนวนคู  คือ  จาํนวนที่สามารถเขียนไดในรปู  2k  เมื่อ  k  เปนจาํนวนเตม็ 
 นอกจากนีเ้ราจะตองยอมรบัสมบัติของการคูณจํานวนเชน  สมบัติการสลับที่  และการ
เปลี่ยนกลุม  เปนตน 
พิสูจน  ให  a, b  เปนจํานวนคู  จะไดวา a  =  2n  และ  b  =  2m 
  a  =  2n  และ  b  =  2m →  ab  =  (2n)(2m) 
  ab  =  (2n)(2m)  →  ab  =  2(2nm) 
  ab  =  2(2nm)  →  ab  เปนจํานวนคู 
 สรุป  ผลคูณของจํานวนคู  เปนจํานวนคูเสมอ 
 
 2.3  ลักษณะของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 
  การใหเหตุผลเปนธรรมชาติของคณิตศาสตร  เนื่องจาก  คณิตศาสตรเปนวิชาทีว่า
ดวยเหตุผล การพัฒนาทักษะการใหเหตุผล  วธิีหนึ่งที่สาํคัญ  คือ  การใชคําถาม  ผูสอนตองรูจักใช
คําถามปลายเปดเพื่อใหผูเรียนใหเหตุผลในการตอบคําถาม  การคิดเชิงเหตุผลทางคณิตศาสตร
โดยทั่วไปม ี2 ลักษณะ  คือ  การคิดเชิงเหตผุลแบบอุปนัยและการคิดเชิงเหตุผลแบบนิรนัย 
ตัวอยางการคดิเชิงเหตุผลแบบอุปนัยเชน  เร่ืองการสรางสูตรการคํานวณพื้นที่ผิวของทรงกระบอก
ตามทีก่ลาวมาแลว  เปนการสรางขอสรุปจากการปฏิบัติหลายๆ  กรณีหรือพูดอีกอยางหนึ่งวา  เปน
การสรุปจากสวนยอยๆ  ไปสูสวนใหญ  การสรุปแบบนี้ตองมีความระมดัระวังดวย  เพราะใชวาจะ
เปนไปไดทุกกรณี  และตองทําความเขาใจกับนักเรียนดวยวาแทที่จริงแลว  การเปรยีบเทียบ 2 –3  
กรณี แลวมาสรุปเปนหลกัการ  เปนเพยีงแนวทางในการสรางความรูทางคณิตศาสตร  ซึ่งไดมีการ
คนพบไวแลวเทานั้น  การคดิเชิงเหตุผลแบบนิรนัยเปนไปในทางตรงขาม  คือ  เปนการสรุปจาก
สวนใหญไปสูสวนยอย  ตัวอยางการใชเหตุผลแบบนิรนยั  เชน  ในการศึกษาสูตรการคํานวณหา
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พื้นที่ผิดของทรงกลมตองใชความรูทางคณิตศาสตรระดับสูง  สาํหรบัการเรียนในระดับตนๆ  จงึ
อาจเปนเพียงทําการทดลองเพื่อตรวจสอบใหเหน็วาเปนเชนนัน้จริง   
 

ดวงเดือน  ออนนวม  (2547  :  23 – 24)  กลาวไววา  เดก็สามารถใหเหตุผลได
เหมาะสมตามวัย ความรูและประสบการณ การใหเหตผุลของเด็กเลก็มักเปนไปตามสิ่งที่ตาเหน็
หรือเปนไปตามการรับรูตอมาจึงพัฒนาใหเปนเหตุผลที่เปนนามธรรมมากขึ้นเรื่อยๆ การใหเหตุผล
ของเด็กในระดับชั้นประถมศึกษามกัเปนเรื่องเกี่ยวกับแบบรูป การจาํแนก ความสัมพันธทาง
คณิตศาสตรเกี่ยวกบัการดําเนินการ การใชสมบัติของจาํนวน เปนตน เด็กควรตองเรียนรูการให
เหตุผลเพื่อนําไปสูการสรุปเปนนยัทัว่ไปของกรณีตางๆ บางครั้งตัวอยางหลายๆ กรณีก็ยังไม
เพียงพอตอการสรุปเปนนัยทัว่ไปได ครูจึงตองยกตัวอยางที่เปนทัง้กรณสีนบัสนนุและกรณีคัดคาน 
เพื่อใหเด็กไมดวนสรุปจนเร็วเกนิไป เด็กตองเรียนรูการพิจารณาสิง่ตางๆ บนพืน้ฐานของขอมูล 

 
อัมพร  มาคนอง  (2547  :  97 – 98)  กลาวไววา  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

(Mathematics Reasoning) เปนการโยงความสัมพันธเชิงตรรก (Logical Interconnections) 
ในทางคณิตศาสตร (Raimi, 2002)  การใหเหตุผลมีความสําคัญมาก เนื่องจากในกระบวนการให
เหตุผลผูเรียนรูตองใชการคิดหลายทักษะ  เชน การคิดวเิคราะห  สงัเคราะห  คิดไตรตรอง  คิด
อยางมีวิจารณญาณ เพื่อใหไดขอสรุปที่ถูกตอง  นอกจากนี้ ขอมูลการใหเหตุผลของผูเรียนยังมี
ความสาํคัญโดยอาจทาํใหผูสอนสามารถดําเนนิการในสิ่งตอไปนี ้

 
1. อธิบายระดับพัฒนาการของผูเรียนในการเรียนมโนทัศนเฉพาะใดๆ  
2. ระบุความเขาใจที่คลาดเคลือ่นหรืออุปสรรคตอการเรียนรูของผูเรียนพรอมทั้ง

เหตุผล 
3. วิเคราะหแนวคิดใหมๆ (Emerging Ideas)  ที่เกิดจากการใหเหตุผลของผูเรียน

เพื่อที่จะขยายความและอภปิรายรวมกบัผูเรียนคนอืน่ๆ  
4. ระบุโครงสรางทางคณิตศาสตร (Mathematics Structure)  หรือประเภทของ

ปญหาที่จะเปนสําหรับการสรางแนวคิดทางคณิตศาสตรที่มีความหมายของ
ผูเรียน 

5. จัดหาสถานการณที่เหมาะสมสําหรับการเรียนรูของผูเรียน 
6. ตรวจสอบผลของสิ่งแวดลอมและวัฒนธรรมในหองเรียนที่มีตอความคิดและ

ความเขาใจของผูเรียน 
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การฝกใหผูเรียนใชเหตุผลทางคณิตศาสตรควรทําในบรบิททางคณิตศาสตร 

(Mathematical Contexts) เชน ในขณะเรยีนเนื้อหาคณิตศาสตร  ในขณะทํากิจกรรมทาง
คณิตศาสตร มากกวาจะเปนการกระตุนใหผูเรียนเหน็ความสาํคัญหรอืใหเรียนรูการใหเหตุผล
เดี่ยวๆ  แยกจากสิ่งอืน่  โดยอาจทาํในการสอนเนื้อหา  มโนทัศน  หรือการแกปญหา  หากเปนการ
แกปญหา  ผูสอนไมควรคํานงึถึงคาํตอบสดุทายที่ถกูตองเทานัน้ แตควรใหความสําคัญกับเหตุผล
วาทําไมผูเรียนจึงไดคําตอบเหลานั้น  และคําตอบเหลานัน้นาจะถกูตองหรือผิดเพราะเหตุใด  การ
ใหผูเรียนไดอธิบาย  หรือช้ีแจงเหตุผลจะชวยใหผูเรียนไดทบทวนการทํางานเพื่อสะทอนความคิด
ของตน และทีส่ําคัญคือ  ผูเรียนจะไดขอสรุปหรือตัดสินความถกูตองของสิ่งตางๆ  ดวยตนเอง
มากกวาที่จะเชื่อตามที่ผูสอนบอกหรือตามที่หนงัสือเขียนไว (NCTM, 1991)  นักการศึกษา
คณิตศาสตรหลายทานไดใหแนวคิดไววา  การที่ผูเรียนไดคําตอบถูกตองแตใชเหตุผลผิดเปน
อันตรายอยางยิ่งตอการเรียนรูคณิตศาสตร  เนื่องจากเมือ่ผูเรียนไดคําตอบถูกตองแลว  ผูสอนอาจ
ไมไดใหโอกาสผูเรียนแสดงเหตุผล  ซึ่งทําใหทัง้ผูสอนและผูเรียนไมทราบวาที่ผิดนัน้ผิดเพราะเหตุ
ใด ดังนัน้ สิง่ทีด่ีกวาการใหคาํตอบถูกแตเหตุผลผิดคือการไดคําตอบที่ผิด  และสามารถคนพบ
อยางเหน็เหตุเปนผลวาอะไรผิดและผิดเพราะเหตุใด 
 

2.4  การพัฒนาทักษะ / กระบวนการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

การจัดการเรียนรูใหผูเรียนรูจักคิดและใหเหตุผลเปนสิง่สําคัญ  โดยทัว่ไปเขาใจ
กันวาการฝกใหรูจักใหเหตุผลที่งายที่สุด  คือ  การฝกจากการเรียนเรขาคณิตตามแบบยุคลิด  
เพราะมโีจทยเกี่ยวกบัการใหเหตุผลมากมาย  มีทัง้การใหเหตุผลอยางงาย  ปานกลาง  และอยาง
ยาก  แตที่จริงแลวการฝกใหผูเรียนรูจักคิดและใหเหตุผลอยางสมเหตุสมผลนั้นสามารถสอดแทรก
ไดในการเรียนรูทุกเนื้อหาของคณิตศาสตรและวิชาอืน่ๆ  ดวย 
  (สสวท. : 2547)  องคประกอบหลักที่สงเสริมใหผูเรียนสามารถคิดอยางมีเหตุผล
และรูจักใหเหตุผลมีดังนี ้
  1)  ควรใหผูเรียนไดพบกับโจทยหรือปญหาที่ผูเรียนสนใจ  เปนปญหาที่ไมยาก
เกินความสามารถของผูเรียนที่จะคิดและใหเหตุผลในการหาคาํตอบได 
  2)  ใหผูเรียนมโีอกาสและเปนอิสระที่จะแสดงออกถึงความคิดเหน็ในการใชและ
ใหเหตุผลของตนเอง 
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  3)  ผูสอนชวยสรุปและชี้แจงใหผูเรียนเขาใจวา  เหตุผลของผูเรียนถูกตองตาม
หลักเกณฑหรือไม  ขาดตกบกพรองอยางไร 
  การเริ่มตนที่จะสงเสริมใหผูเรียนเรียนรู  และเกิดทกัษะในการใหเหตุผล  ผูสอน
ควรจัดสถานการณหรือปญหาที่นาสนใจใหผูเรียนไดลงมือปฏิบัติ  ผูสอนสังเกตพฤติกรรมของ
ผูเรียนและคอยชวยเหลือโดยกระตุนหรือช้ีแนะอยางกวางๆ  โดยใชคําถามกระตุนดวยคําวา  
“ทําไม"  “อยางไร”  “เพราะเหตุใด”  เปนตน  พรอมทั้งใหขอคิดเพิ่มเติมอีก  เชน  “ถา..............แลว   
ผูเรียนคิดวา...............จะเปนอยางไร”  ผูเรียนที่ใหเหตุผลไดไมสมบูรณ  ผูสอนจะตองไมตัดสิน
ดวยคําวา  ไมถูกตอง  แตอาจใชคําพูดเสรมิแรงและใหกาํลังใจวา  คําตอบที่ผูเรียนตอบมามี
บางสวนถูกตอง  ผูเรียนคนใดจะใหคําอธบิายหรือใหเหตุผลเพิ่มเติมของเพื่อนไดอีกบาง  เพื่อให
ผูเรียนมีการเรยีนรูรวมกันมากยิ่งขึน้ 
  ในการจัดการเรียนรูผูสอนควรเปดโอกาสใหผูเรียนไดคิดอยางหลากหลาย  โจทย
ป ัญหาหรือสถานการณที่กาํหนดใหควรเปนปญหาปลายเปด  (open-ended problem)  ที่ผูเรียน
สามารถแสดงความคิดเหน็  หรือใหเหตุผลที่แตกตางกันได 
 

ตัวอยางการใหเหตุผล 
   กําหนดโจทยปญหา  ดังนี ้
 

ไมไผลําหนึง่ยาว  2.85  เมตร  ปกอยูในบึงแหงหนึง่  ซึ่งมนี้ําลึกโดยเฉลีย่  1.30  เมตร 
ถาสวนที่อยูเหนือน้าํคิดเปน  3

1   ของความยาวของไมไผลํานี ้ ไมไผสวนที่ปกอยูในดินยาว 
กี่เมตร 

 
  สมมติวา  ด.ช. กอ  แสดงวิธทีําตามแนวคดิ  ดังนี ้
  ความยาวของไมไผสวนที่อยูเหนือน้ําคิดเปน  3

1   ของ  2.85     = 0.95  เมตร 
  ความยาวของไมไผสวนที่ปกอยูในน้าํเทากบั   1.30  เมตร 
  ดังนัน้ไมไผสวนที่ปกอยูในดนิยาว   2.85 – (0.95 + 1.30)      = 0.60  เมตร 
    ตอบ 0.6  เมตร 
  ด.ญ. ศรีเพ็ญ  แสดงความคิดเห็นวา  โจทยขอนี้หาคําตอบ  ไมได  เพราะวา
โจทยกําหนดความลึกของน้ําโดยเฉลี่ย  1.30  เมตร  ตรงตําแหนงที่ไมปกอยูไมทราบวามีความลึก
ของน้ําเทาไรแน  จึงไมสามารถหาความยาวของไมสวนทีป่กอยูในดนิได 
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  ผูสอนอาจใชคําถามกระตุนวา  “ใครมีความคิดเห็นแตกตางไปจากสองแนวคิดนี้
อีกหรือไม”  ถาไมมีความเหน็เพิม่เติมผูสอนควรถามความคิดเห็นตอวา  คําตอบของศรีเพ็ญมี
เหตุผลทีย่อมรับไดหรือไม 
  ในการฝกใหผูเรียนใหเหตุผลอยางสมเหตสุมผลคําตอบของ  ด.ญ. ศรีเพ็ญ  ถือวา
เปนคําตอบทีถู่กตองสมเหตสุมผลคําตอบหนึง่ 
  อาจมีผูเรียนบางคนแสดงความคิดเหน็วา  วิธีทาํของ  ด.ช. กอ  ยังไมถกูตอง  
เพราะเหตุวาตําแหนงที่ไมปกอยูอาจปกอยูในบริเวณทีต้ื่น  หรือลึกกวา  1.30  เมตร  เพราะฉะนัน้
ความยาวของไมสวนที่ปกอยูในดินอาจมากกวาหรือนอยกวา  0.6  เมตรก็ได  ถาผูเรียนแสดง
ความคิดเหน็เชนนี ้ ผูสอนควรใชคําถามใหผ ู เรียนคิดตอวาผูเรียนแกไขวิธีทาํของ  ด.ช. กอ  อยางไร
จึงจะไดคําตอบที่ถูกตองและสมเหตุสมผล 
  ผูเรียนอาจจะใหเหตุผลเพิ่มเติมโดยใชคําวา  “ถา”  ในบรรทัดที่สอง  ดังนี ้
  ถา  ไมสวนทีป่กอยูในน้ํายาว  1.30  เมตร  ไมสวนที่ปกอยูในดินก็จะยาว  0.6  
เมตร  หรือสรุปตรงคําตอบวา  ไมสวนที่ปกอยูในดนิยาวประมาณ  0.6  เมตรก็ได 
 
  ตัวอยางการใหเหตุผลในกระบวนแกปญหาที่ใชคําถามประกอบการหาคําตอบ
  ครูกําหนดโจทย  จงทํา  2)0z2y3(x −−− (x y z)  เมื่อ  x,  y,  z  ไมเทากับ  0 
ใหอยูในรูปอยางงาย 

คําถามของผูสอน ข้ันตอนแสดงวิธีทาํ การใหเหตุผลของผูเรียน 

1.  จากโจทย  นักเรียน
ควรจะลดรูปสวนใดกอน  
เพราะเหตุใด 

2)0z2y3(x −−−  = 2)2y3(x −−−  1.  ลดรูป  0z   กอน  
เพราะวาเมื่อ 0  z≠  จะได 

1   0z =   จะทําใหลดตัว
แปรเหลือเพียงสองตัว 

2.  นักเรียนจะใชสมบัติใด
ตอไป 

                      = 2)2(y2)3(x −−−−  2.  จากสูตรที่เคยทราบวา  
nbna    n(ab) =  เมื่อ 

0  a≠    และ 0  b≠  

3.  นักเรียนจะใชสมบัติใด
ตอไปอีก 

                     =  4y6x  3.  จากสูตรที่เคยทราบวา 
mna    n)m(a =  เมื่อ 

0  a≠  
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 2.5  ระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

จากการศึกษาตามแนวคิดของ  โจนส,  ทรอนตัน,  แลงรอลล  และ  ทาร  (Jones, 
Thornton, Langrall and Tarr : 1999)   สามารถแบงการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ไดเปน  4  
ระดับ  ดังนี ้

 
ระดับ  1  ระดับการใหเหตุผลตามความคิดของตนเองหรือระดับการใชความคิด

ของตนเองตัดสิน  (Subjective or Non-Quantitative Reasoning)   หมายถงึ  การที่
นักเรียนใหเหตุผลตามความคิดของตนเอง  โดยไมทราบวาสิง่ที่ตนเองใหเหตุผลไปนั้นจะถูก
หรือผิด  และไมสนใจวาจะเกิดอะไรขึ้นในสิ่งที่ตนเองใหเหตุผลไป   

 
ระดับ  2  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการโดย

อาศัยความสมัพันธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทัง้หมดจากการทดลองสุมกับความ
นาจะเปน  (Transitional Between Subjective and Naive Quantitative Reasoning)   
หมายถงึ  การที่นกัเรียนใหเหตุผลโดยอาศัยความสัมพนัธทีเ่ช่ือมโยงระหวางผลที่เปนไปได
ทั้งหมดจากการทดลองสุมกับความนาจะเปน  

 
ระดับ  3  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดย

จะมีกลวิธีการคิดที่เปนเหตุเปนผล  (Informal Quantitative Reasoning)  หมายถึง  การที่
นักเรียนใหเหตุผลที่สมเหตสุมผลมากกวาในระดับ  2  คือ  สามารถบอกโอกาสทีจ่ะเกิดข้ึน
วานอยกวา  มากกวา  หรือเทากนั  แตไมสามารถบอกไดวาโอกาสที่จะเกิดข้ึนความนาจะ
เปนเปนเทาไร  

 
ระดับ  4  ระดับการใหเหตุผลที่สามารถใชทฤษฎี  หรือเหตุผลตางๆ  ในการคิด

หรือคํานวณออกมาเปนคําตอบได (Incorporates Numerical Reasoning)  หมายถึง  การ
ที่นกัเรียนสามารถใหเหตุผลประกอบการหาคําตอบโดยสามารถอธิบายและเชื่อมโยง
คําตอบของตนเอง  คํานวณคาเปนออกมาเปนตัวเลขได 

 
กลาวโดยสรุป  จะเหน็วาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมีความสาํคัญและจําเปนตอการ

เรียนคณิตศาสตร  และวิชาอื่นๆ  มาก  เพราะเปนรากฐานของกระบวนการคิด  วิเคราะห  และเปน
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พื้นฐานในการพัฒนาความคดิและการใหเหตุผลของผูเรียน  ทีสํ่าคัญการจัดการเรียนการสอนควร
เอ้ือใหนักเรียนไดใชความคดิและใชเหตุผลอยางเตม็ความสามารถของผูเรียน  โดยที่ผูสอนเปนผู
ช้ีแนะ  และแนะนาํใหผูเรียนไดเรียนรูในสิ่งที่ถกูตอง 
  
3.  งานวิจยัที่เกี่ยวของ 
 
 จากการศึกษาคนควางานวิจยัที่เกีย่วของกบัการศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
ผูวิจัยไดรวบรวมและนาํเสนอไวดังนี ้
 
 3.1  งานวิจัยในประเทศ 
 

วิรัช  จาบถนอม (2520)  ไดทําการวิจยัเร่ือง  “เปรียบเทยีบการคิดหาเหตุผลตาม
หลักตรรกศาสตรและการคิดหาเหตุผลเชิงจริยธรรมของนักเรียนระดับอายุ  13  ป  และ  15  ป  ใน
กรุงเทพมหานครและในชนบท”  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้ประถมศึกษาปที ่ 6  และชั้น
มัธยมศึกษาปที่  2  ทั้งชายและหญิง  จาํนวน  120  คน  จากโรงเรียนสงักัดกรุงเทพมหานคร  และ
จังหวัดฉะเชงิเทรา  เคร่ืองมอืที่ใชไดแก  เครื่องมือทดสอบตามหลกัตรรกศาสตร  จากความสมดลุ
ของคาน  ซึง่ผูวิจัยดัดแปลงมาจากวิธกีารของ  อินเฮลเตอร  และ  เพยีเจต  (Inhelder & Piaget, 
1958)  แบบทดสอบการคิดหาเหตุผลเชิงจริยธรรมของ  สุเชษฐ  มาเหล็ม  เปนแบบทดสอบ  6  
ตัวเลือก  10  ขอ  และแบบสอบการคิดหาเหตุผลตามหลักตรรกศาสตรดวยถอยคําที่ผูวิจัยสรางขึน้  
ชนิด  5  ตัวเลอืก  40  ขอ  ผลการวิจัยพบวา  การคิดหาเหตุผลตามหลกัตรรกศาสตรและเชิง
จริยธรรม  ไมมีความสมัพนัธกัน  เด็กที่มีอายุสูงกวามีความคิดหาเหตผุลสูงกวาเด็กอายุตํ่ากวา
อยางมีนยัสําคัญทางสถิติ  แตไมมีความแตกตางดานการคิดหาเหตผุลเชิงจริยธรรม  เพศไมมีผล
ตอการคิด  และเด็กในกรงุเทพมหานครมีความคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรสูงกวาเด็กที่อยูใน
ชนบท 
 

มารุต  ดําชะอม  (2524  :  62 – 64)  ไดทําการวิจยัเร่ือง  “ระดับการใหเหตุผลเชิง
จริยธรรมของนักศึกษาวทิยาลัยครูสงขลา”  ตัวอยางประชากรเปนนกัศึกษาชาย แลหญิง  ที่กําลงั
อยูในชัน้ประกาศนียบัตรชัน้สูง  ปที ่ 1  และครุศาสตรบัณฑิต  ปที่  2  จากวิทยาลยัครูสงขลา  
จํานวน  100  คน  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัย  เปนแบบสมัภาษณตามโครงสรางทีก่ําหนดไว  ซ่ึง
ผูวิจัยไดสรางขึ้นโดยอาศัยทฤษฎพีัฒนาการในการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมทั้ง  6  ข้ันของโคลเบอรก  
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และไดสรางแบบสอบวัดลักษณะมุงอนาคต  ผลการวิจัยปรากฏวา  นักศึกษาชัน้ประกาศนยีบัตร
ช้ันสูง  ปที่  1  มีพฒันาการทางจริยธรรมต่ํากวานกัศึกษาครุศาสตรบัณฑิต  ปที่  2  และพบวา
ความแตกตางระหวางเพศ  ไมมีผลตอการพัฒนาทางจริยธรรมอยางมนีัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  
0.01 
 

ศิริพร  คูภิรมย  (2527  :  48 – 50)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “การเปรียบเทยีบ
ความสามารถในการใหเหตผุลเชิงจริยธรรมของนักเรียนชั้นประถมศกึษาปที ่ 6  ซึ่งสอนดวย
กิจกรรมคัดสรรกับกิจกรรมตามแผนการสอนปกต”ิ  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้
ประถมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2527  โรงเรียนวัดสารอด  สังกัดกรงุเทพมหานคร  เขตราษฎร
บูรณะ  ที่มีอายุระหวาง  11 – 13  ป  จํานวน  30  คน  เครื่องมือที่ใชในการวิจัย  คือ  แบบสอบ
ระดับการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมของนักเรียนในระดับประถมศึกษาปที ่ 6  ที่ผูวิจัยสรางขึ้น  และ
แผนการสอนโดยใชกิจกรรมคัดสรรกับกิจกรรมตามแผนการสอนปกติ  รวม  14  แผน  ผลการวิจัย
พบวา  นักเรียนชั้นประถมศกึษาปที่  6  จาํนวน  15  คน  ที่อยูในกลุมทดลองมีคาเฉลี่ยของคะแนน
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรมสงูกวาของนักเรียนอีก  15  คน  ที่อยูในกลุมควบคุม 
 

อุทุมพร  โกมลวรรธนะ  (2528  :  47 – 49)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “ความสัมพันธ
ระหวางการใหเหตุผลเชงิจริยธรรมกับความรูดานจริยศึกษาของนักเรียนชัน้ประถมศึกษาปที่  6  
ในโรงเรียนสังกัดกรุงเทพมหานคร”  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้ประถมศึกษาปที ่ 6  ของ
โรงเรียนในสังกัดกรุงเทพมหานคร  ประจําภาคตน  ปการศึกษา  2528  จํานวน  480  คน  เปน
นักเรียนชาย  212  คน  หญิง  268  คน  เครื่องมือที่ใชในการวิจัยเปนแบบสอบวัดระดับการให
เหตุผลเชิงจริยธรรมที่ผูวิจยัสรางขึ้น  ผลการวิจัยพบวา  การใหเหตุผลเชงิจริยธรรมมีความสมัพนัธ
กับความรูดานจริยศึกษาอยางมีนยัสําคญัทางสถิติ  นกัเรียนหญิงและนักเรียนชายมีความรูดานจ
ริยศึกษาแตกตางกนัอยางมนีัยสําคัญทางสถิติ 
 

ศิวพร  ชาญนติิ  (2530  :  27 – 29)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “ความสัมพันธระหวาง
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกบัผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนจริยธรรมในวิชาสังคมศึกษาของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษษที ่ 6  ในกรุงเทพมหานคร”  ตัวอยางประชากรเปนนักเรียนชายและหญิง  จํานวน  
437  คน  ซ่ึงศึกษาอยูในชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2527  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจยั
ประกอบดวย   แบบสอบ  เดอะ  ดีไฟนิ่ง  อิชชูส  เทสต  ของเรสต  ผลการวิจัยพบวา  การให
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เหตุผลเชิงจริยธรรมกับผลสัมฤทธิท์างการเรียนจริยธรรมในวิชาสังคมศกึษาของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  6  ในกรุงเทพมหานคร  มีความสมัพนัธกันในเชงิบวกอยางมนีัยสําคัญทางสถิติ 

 
จากผลงานวิจัยที่กลาวมาในขางตน  จะเหน็วาความสามารถในการใหเหตุผล

ของผูเรียนที่มผีลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูง  การใหเหตุผลก็จะอยูในระดับสูงดวย  และเด็กโตจะให
เหตุผลดีกวาและสูงกวาเด็กเล็ก  และเพศชายกับเพศหญงิใหเหตุผลไมแตกตางกนั 
 
 3.2  งานวิจัยตางประเทศ 
 

มาทูริส  (Matulis, 1969)  ศึกษาความเขาใจในดานตรรกและคณิตศาสตรกับเด็ก
อายุ  8-12 ป  จํานวน 75,000 คน  ศึกษากลุมเด็กในตัวแปรดานเชาวนปญญา  แบงเปนกลุมคือ  
กลุมเด็กที่มี IQ 60-90  ,91-110,111-170+  ตัวแปรสถานภาพทางเศรษฐกิจและสังคม  แบงเปน
กลุม  สูง, กลาง, ตํ่า  และตัวแปรดานอาย ุ แบงเปนชวง 8-10,11-13,14-18  โดยใชแบบทดสอบ 2 
ฉบับ  จํานวน 33 ขอ  ลักษณะของขอสอบแบบปรนัย  ฉบับที่ 1 เปนคําถามแบบ  ถา....แลว.....
สวนฉบับที่ 2  ทดสอบเกี่ยวกับตัวเชื่อม  พบวาอาย,ุ  เชาวนปญญาและสภานภาพทางเศรษฐกจิ
และสังคมแตกตางกนั  จะมีผลตอความเขาใจทางตรรกแตกตางกนัอยางมีนยัสําคัญทางสถิติ  
กลาวคือ  นักเรียนทีม่ีอายมุากกวา  สติปญญาสูงกวาและสถานภาพทางเศรษฐกิจและสังคมสูง
กวาจะมีความสามารถในการทําแบบทดสอบไดดีกวานกัเรียนที่มีอายนุอยกวา  เชาวนปญญาต่าํ
กวา  และสถานภาพเศรษฐกิจและสังคมต่ํากวา  ตามลาํดับ  และพบวา  พฒันาการของความ
เขาใจดานตรรกสูงสุดเมื่ออายุ 14-17 ป 
 
  แบร  (Bear  1980  : 4916 – A)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “ความสัมพันธระหวางการ
ใหเหตุผลเชงิจริยธรรมเพื่อจัดการปญหาและสติปญญา”  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้
ประถมศึกษาปที่  6  เมืองไอโอวา  จํานวน  60  คน  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจยัประกอบดวย  แบบ
สอบ  3  ฉบับ  ไดแก  แบบสัมภาษณเหตุผลเชิงจริยธรรมของโคลเบอรก (Kohlberg)  แบบวัด
ระดับสติปญญาของสแตนฟอรด  (Stanford)  และแบบวัดปญหาทางความประพฤติ  ผลการวิจัย
พบวา  คะแนนของเหตุผลเชิงจริยธรรมมคีวามสัมพันธเปนเสนตรงกับระดับสติปญญา  สรุปไดวา  
เด็กที่มีระดับสติปญญาสูง  สามารถพัฒนาการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมใหสูงได  ตรงขามเด็กทีม่ี
ระดับสติปญญาต่ํา  มีผลตอการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมในขั้นตํ่าดวย 
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ไชฟริง  (Siefring 1981 : 1560 – 1561 – A)  ไดศึกษาหาความสัมพนัธระหวาง
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรมและเชาวนปญญา  ซึง่ไดแบงเด็กออกเปน  4  กลุม  คือ  กลุมเรียนชา  
กลุมปานกลาง  กลุมสูง  และกลุมอัจฉริยะ  ทุกกลุมมีเพศชาย  10  คน  หญิง  10  คน  
ผลการวิจัยพบวา 

1. เชาวนปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอพัฒนาการทางการใหเหตุผลเชิง
จริยธรรม 

2. เพศไมใชองคประกอบสําคญัตอพัฒนาการทางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรม 
3. ระดับข้ันของการใหเหตุผลเชงิจริยธรรม  มผีลกระทบตอตอการปฏิบัติตามสังคม 

 
พารสันส  (Parsons  1982 : 121 – A)  ไดทําการวิจยัเร่ือง  “ข้ันตอนพฒันาการ

ของการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกับอิทธพิลของการอยูโดดเดี่ยวตามสภาพภูมิศาสตร  ทีม่ีตอระดับ
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรม”  ตัวอยางประชากรเปนเด็กชายอายุ  10,  13  และ  16  ป  จํานวน  42  
คน  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัยเปนแบบสัมภาษณจริยธรรมของโคลเบอรก (Kohlberg)  ผลการวิจัย
พบวา  ตัวอยางประชาที่อยูโดดเดี่ยวจากเกาะนิวฟาวแลนดมีพฒันาการทางจริยธรรมชากวา
ตัวอยางประชากรที่อยูในเมอืงซึ่งอยูในวยัเดียวกนั   

 
จากผลการวิจัยขางตน  กลาวไดวา  อายุ  สติปญญา  และสภาพทางเศรษฐกิจที่

แตกตางกนั  ทําใหการใหเหตุผลของผูเรียนหรือเด็กแตกตางกนั  สวนเพศหญิงหรือเพศชายมีการ
ใหเหตุผลไมแตกตางกนั    

 
 



บทที่  3 
 

วิธีดําเนินการวิจัย 
 
 การวิจยัเรื่อง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรยีน
ชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  เปนการวิจัยเชงิบรรยายเก็บขอมูลโดยการสาํรวจ  ผูวิจยัได
ดําเนนิการวิจยัตามขั้นตอนดังตอไปนี้ 
 

1. การศึกษาคนคนควา 
2. การกําหนดประชากรและการสุมตัวอยางประชากร 
3. การพัฒนาเครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
4. การเก็บรวบรวมขอมูล 
5. การวิเคราะหขอมูล 
6. สถิติที่ใชในการวิจัย 

 
1.  การศกึษาคนควา 
  
 ผูวิจัยไดศึกษาคนควาเอกสาร  ตําราและงานวิจยัตางๆ  ทั้งในและตางประเทศที่เกีย่วของ
กับการวจิัยครั้งนี ้ ดังตอไปนี ้
 
 1.  ศึกษาเอกสาร  หนงัสือ  และงานวิจยัตางๆ  ทัง้ในและตางประเทศที่เกี่ยวของกบัการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  เพื่อเปนแนวทางในการสรางแบบวัดการให
เหตุผลทางคณิตศาสตร และสรางแบบสอบถามภูมหิลงัของนกัเรียน 

2.  ศึกษาหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนตน  พทุธศักราช  2521 (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)  
กรมสามัญศึกษา   กระทรวงศึกษาธกิาร   และหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศักราช  
2524  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)   กรมสามัญศึกษา    กระทรวงศึกษาธิการ   หนังสือแบบเรียน  
คูมือครู  และตํารารายวิชาคณิตศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ในเนื้อหา  เร่ือง  ความนาจะ
เปน   และตาํรารายวชิาคณติศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6  ในเนื้อหา  เร่ือง  ทฤษฎีเบื้องตน
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ของความนาจะเปน  ของสถาบันสงเสริมการสอนวทิยาศาสตรและเทคโนโลย ี เพื่อเปนแนวทางใน
การสรางตารางวิเคราะหเนื้อหา  และสรางแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 
2.  การกาํหนดประชากรและการสุมตวัอยางประชากร 
 

ประชากรที่ใชในการวิจัยครัง้นี ้ เปนนักเรยีนชัน้มัธยมศกึษาปที่  3  และนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2547  ในโรงเรียนสงักัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธกิาร  
เขตการศึกษา  11  ซึ่งครอบคลุมจังหวัดนครราชสีมา  ชยัภูมิ  บุรีรัมย  ศรีษะเกษ  และสุรินทร 

 
การสุมตัวอยางประชากรที่ใชในการวิจัยครั้งนี้  ใชสุมแบบแบงชั้นหลายขั้นตอน 

(Multistage Random Sampling)  จากโรงเรียนสงักัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธกิาร  
เขตการศึกษา  11  ปการศึกษา  2547  ซึง่กรมสามัญศึกษา  ปจจุบนัไดเปลี่ยนเปน  สํานักงาน
คณะกรรมการการศึกษาขัน้พื้นฐาน  ดงันัน้ตัวอยางประชากรที่ใชในการวิจัยครั้งนี้จงึเปนนักเรยีน
ในสังกัดสาํนกังานคณะกรรมการศึกษาข้ันพืน้ฐาน  สวนจังหวัดที่ใชเก็บตัวอยางประชากรนั้นยัง
เปนจังหวัดเดิม  ซึง่มีจาํนวนโรงเรียนประมาณ  5,000  โรงเรียน  มีนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  
ประมาณ  60,000  คน  และนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 6  ประมาณ  50,000  คน  จากการ
กําหนดกลุมตัวอยางประชากรตามตารางของ  Yamane  ที่ระดับความเชื่อมั่น  90%  โดยยอมให
มีความคลาดเคลื่อนได  +5%  คาํนวณไดตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากรของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  3  จาํนวน  398  คน  และคํานวณไดตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากร
ของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จาํนวน  397  คน  ดังนัน้ผูวิจยัมข้ัีนตอนการสุมตัวอยาง
ประชากร  ดังนี ้

 
1.  สุมโรงเรียน  จาก  5  จงัหวัด  จงัหวัดละ  2  โรงเรยีน  โดยเปนโรงเรียนในอาํเภอเมือง  

1  โรงเรียน  และนอกอาํเภอเมือง  1  โรงเรยีน  ไดโรงเรียนที่สุมได  10  โรงเรียน 
2.  สุมตัวอยางประชากรนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  และชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จาก

โรงเรียนที่สุมไดในขอ  1  จํานวน  10  โรงเรียน  โรงเรียนละ  2  หองเรยีน  ประกอบดวย   
นักเรียนระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3   1  หอง 
นักเรียนระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 1  หอง 

ไดตัวอยางประชากรนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที ่ 3  จาํนวน  485  คน  และตัวอยางประชากร
นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 6  จํานวน  439  คน  ดังแสดงในตารางที ่ 1  และตารางที่  2 
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ตารางที ่ 1  จํานวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
 

จังหวัด จํานวนตวัอยางประชากร 
โรงเรียน 

จํานวนกลุมตัวอยางประชากรนักเรียน 
ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3 

ชัยภูมิ 2 100 
นครราชสีมา 2 98 
บุรีรัมย 2 95 
ศรีษะเกษ 2 101 
สุรินทร 2 91 
รวม 10 485 

 
 จากตารางที่  1  แสดงจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้น
มัธยมศึกษาปที่  3  ซึง่มีจาํนวนทั้งหมด  485  คน 
 
 
ตารางที ่ 2  จํานวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 6 
 

จังหวัด จํานวนตวัอยางประชากร 
โรงเรียน 

จํานวนกลุมตัวอยางประชากรนักเรียน 
ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 

ชัยภูมิ 2 93 
นครราชสีมา 2 89 
บุรีรัมย 2 90 
ศรีษะเกษ 2 83 
สุรินทร 2 84 
รวม 10 439 

 
 จากตารางที่  2  แสดงจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้น
มัธยมศึกษาปที่  6  ซึง่มีจาํนวนทั้งหมด  439  คน 
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3.  การพัฒนาเครื่องมือทีใ่ชในการวจิยั 
 
เครื่องมือที่ใชในการวิจัยครั้งนี้ประกอบดวย   
 

1. แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
2. แบบสอบถามภูมิหลังของนกัเรียน 

 
1. แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ผูวจิัยดําเนินการสรางและหา

คุณภาพดังนี ้
1.  ศึกษาแนวคิด  ทฤษฎี  ผลจากงานวิจยั  และจากบทความที่เกี่ยวของกับระดับ

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
2.  ศึกษาวิธีการสรางแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรจากตํารา  

เอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของ 
3.  สรางตารางวิเคราะหขอสอบตามหลกัสูตรมัธยมศึกษาตอนตน  พทุธศักราช  

2521  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)  และหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศักราช  2524  
(ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)  เพื่อสรางแบบวัดการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของนักเรียนในแตละ
ระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร 

4.  สรางแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  
3  และระดับชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  ระดับละ  1  ฉบับ  จํานวน  60  ขอ  ซึง่เปนแบบวัดระดับการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแบบปรนัยแบบ  4  ตัวเลือก  ซึ่งแตละตัวเลอืกแสดงการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรในระดับแตกตางกนั  จากนัน้นาํไปเครื่องมือที่ผูวิจยัสรางขึ้นไปใหอาจารยที่ปรึกษา
ตรวจ สอบความถูกตอง  และใหขอเสนอแนะเพื่อไปปรับปรุงแกไข  แลวนาํใหผูทรงคุณวุฒิจาํนวน  
3  ทาน (ดูภาคผนวก ก)  ตรวจความตรงเชิงโครงสราง  และใหขอเสนอแนะในการปรับปรุงแบบวดั 

5.  นําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตรที่ผูทรงคุณวุฒิตรวจสอบ  และ
ใหขอเสนอแนะมาปรับปรุงแกไข  ดังนี ้

 
แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

  1.แกไขคําถาม ตัวอยางเชน  “ขวดโหลใบหนึง่มีลูกกวาดขนาดเทาๆ  กนั  
ซึ่งมีสีแดงอยู  400  ลูก สีขาว  200  ลกู  ถาเขยาใหลูกกวาดในขวดโหลคละกันอยางดี  แลวหยบิ
ลูกกวาดมากาํมือหนึ่ง  นักเรียนคิดวา  จะไดลูกกวาดสีใด”  แกเปน  “ขวดโหลใบหนึง่มีลูกกวาด
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ขนาดเทาๆ  กนั  ซึ่งมีสีแดงอยู  400  ลูก สขีาว  200  ลูก  ถาเขยาใหลูกกวาดในขวดโหลคละกนั
อยางด ี แลวสุมหยิบลูกกวาดมากํามือหนึง่  นักเรียนคิดวา  จะไดลูกกวาดสีใด” 

2.  แกไขคําตอบ  ตัวอยางเชน  จากคําถาม  “ในการสุมหยิบหลอดไฟ  1  
หลอดจากหลอดไฟ  3  หลอดขนาดเดียวกัน  ซึง่มีสีแดง  สีเขียว  สีมวง   นักเรียนคดิวานาจะหยบิ
ไดหลอดไฟสีใดมีมากกวากนั”  คําตอบ “ขอ  ข.  อาจจะหยิบไดสีใดกไ็ด  เพราะหลอดไฟมีหลายสี”  
ซึ่งแกไขคําตอบเปน  “ข. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะหลอดไฟมีแคสีแดง  สีเขียว  และสีมวง
เทานั้น” 
  

แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 
1.  แกไขคําถาม ตัวอยางเชน  “มีจํานวนบวกอยู  3  จํานวน  และจํานวน

ลบอยู  2  จํานวน คละกันอยูในกลอง  หยบิจํานวนเหลานี้มา  1  จํานวน  ดูวาไดจํานวนใดแลวใส
คืนลงในกลองเชนเดิม จากนัน้กห็ยิบอีกครัง้  จากการหยบิทั้ง  2  คร้ัง  ผลเปนอยางไร”  แกเปน  
“มีจํานวนบวกอยู  3  จํานวน  และจาํนวนลบอยู  2  จํานวน คละกันอยูในกลอง  ถาสุมหยิบ
จํานวนเหลานีม้า  1  จํานวน  ดูวาไดจํานวนใดแลวใสคืนลงในกลองเชนเดิม จากนั้นก็หยิบอีกครั้ง  
จากการสุมหยิบทัง้  2  คร้ัง  ผลเปนอยางไร” 

2.  แกไขคําตอบ  ตัวอยางเชน  จากคําถาม  “มปีากกาอยู  6  ดามใน
กลอง  ซึ่งมีสีแดง  3  ดาม  สนี้ําเงิน  3  ดาม  เหตุการณที่จะสุมหยิบไดปากกา  2  ดาม  ผลเปน
อยางไร” คําตอบ ขอ  “ข.  อาจจะหยิบไดปากกา 2 ดาม สีใดก็ได  เพราะปากกามีสองเทานัน้”  ซึง่
แกไขคําตอบเปน  “ข. อาจจะหยิบไดสีเดียวกันหรือคละสีกันก็ได  เพราะปากกามีทัง้สีน้ําเงินและสี
แดง” 

6.  นําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตรที่ปรับปรุงแกไขแลวตาม
คําแนะนําของผูทรงคุณวุฒิไปทดลองใชกบันักเรียนที่ไมใชกลุมตัวอยางประชากร  คอื  นกัเรียน
โรงเรียนคอนสวรรค  อําเภอคอนสวรรค  จงัหวัดชยัภูมิ  โดยทดลองใชกบันักเรียนชัน้มัธยมศึกษาป
ที่  3  จาํนวน  38  คน  และนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 6  จํานวน  32  คน  

7.  นําคะแนนจากขอ  6  มาวิเคราะหหาคาความเทีย่งของแบบวัดระดับการให
เหตุผลทางคณิตศาสตรแบบปรนัย  โดยใชสูตรหาสัมประสิทธิ์แอลฟาของครอนบาค (Cronbach) 
โดยมีเกณฑคาความเทีย่งตัง้แต 0.6 ขึ้นไป  ซึง่แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรใน
ระดับมัธยมศกึษาปที่ 3  มคีาความเที่ยงเทากับ  0.92  สวนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรในระดับมัธยมศึกษาปที่  6  มีคาความเทีย่งเทากับ  0.63   
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8.  จากนั้นนําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรทั้ง  2  ฉบับ  ที่ได
เกณฑคาความเที่ยงตามที่กาํหนดไวและอาจารยที่ปรึกษาตรวจสอบเรยีบรอยแลว  มาปรับจาก  
60  ขอ  ใหเหลือ  40  ขอ  จากนัน้นําไปทดลองใชกับนกัเรียนในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3  และ
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่เปนกลุมตัวอยางประชากร  (แสดงในภาคผนวก) 
 

เมื่อนักเรยีนเลอืกตอบตัวเลือกตัวใดตัวหนึ่งจะทาํใหผูวจิัยทราบวานกัเรยีนคนนัน้
มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับใด 

 
วิธีการใหคะแนนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 
ในการใหคะแนนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เมื่อนักเรียนเลือกตอบ

จากตัวเลือกในขอคําถามแตละขอ  ผูวิจยัตรวจใหคะแนนดงันี ้
 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  1  จะได  1  คะแนน 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  2  จะได  2  คะแนน 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  3  จะได  3  คะแนน 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  4  จะได  4  คะแนน 

 
จากนั้นนําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนมาตรวจนับคะแนน  

แลวนําไปเทียบกับเกณฑการใหคะแนนวานักเรียนใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับใด   
 
เกณฑการใหคะแนนแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร   
 
ในการพิจารณาวานักเรียนมีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับใดนั้น  ผูวจิยั

พิจารณาจากคะแนนที่เปนไปไดสูงสุดในจาํนวนขอสอบ  40  ขอ  คือ  160  คะแนน  และที่เปนไป
ไดต่ําสุด  คือ  40  คะแนน  แลวหาพิสัยของคะแนนได  120  แบงเปน  4  ชวง  เทาๆ  กนั  เพื่อ
กําหนดเปนเกณฑที่ใชในการตัดสินนักเรียนวามีการใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับใด  ดังนี ้

 
คะแนน  40 – 70 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  1 
คะแนน  71 – 100 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  2 
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คะแนน  101 – 130 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3 
คะแนน  131 – 160 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 

 
2.  แบบสอบถามภูมิหลังของนักเรยีน  ผูวจิัยดําเนนิการสรางดงันี ้

1.  ศึกษาเอกสาร  ตํารา  เพื่อสรางแบบสอบถามเกี่ยวกับภูมิหลงัของนักเรียน   
2.  แบบสอบถามเกีย่วกับภูมิหลังของนกัเรียน  ลักษณะของคําถามเปนแบบ

เลือกตอบและเติมคําหรือขอความ  จาํนวน  15  ขอ  ซึ่งสอบถามสภาพความเปนอยูและการเรียน
ของนักเรียนในเรื่องตางๆ  ดังนี้  เพศ  จาํนวนพีน่อง  อาชีพของบิดาหรือมารดา  การศึกษาของ
บิดาและการศกึษาของมารดา  และที่ตั้งของโรงเรียน   

3.  นําแบบสอบถามภูมหิลังที่ผูวิจยัสรางขึน้เอง  ไปใหอาจารยที่ปรึกษา
ตรวจสอบความถูกตองของภาษา 

4.  นําแบบสอบภามภูมิหลงัที่อาจารยที่ปรึกษาตรวจเรยีบรอยแลว  มาปรับปรุง
แกไข  แลวนาํไปทดลองใชกบันกัเรียนที่ไมใชกลุมตัวอยางประชากร  คอื  นกัเรียนโรงเรียนคอน
สวรรค  อําเภอคอนสวรรค  จังหวัดชัยภูมิ  ระดับชั้นมธัยมศึกษาปที่ 3  และระดับชั้นมัธยมศึกษาป
ที่  6   เพื่อตรวจสอบความถกูตองและความเหมาะสมในการใชภาษา  การสื่อความหมายและ
รูปแบบ  แลวนํามาปรับปรุงแกไข 

5.  นําแบบสอบถามที่ปรับปรุงแกไขเรียบรอยแลว  หลงัจากทีน่าํไปทดลองใชกับ
นักเรียนที่ไมใชกลุมตัวอยางประชากร  ไปใชกับกลุมตัวอยางประชากร 
 
4.  การเก็บรวบรวมขอมลู 
 
 ผูวิจัยดําเนนิการเก็บรวบรวมขอมูลตามขัน้ตอน  ดังนี ้
  
 1.  ผูวิจัยไดนาํหนังสือขอความรวมมือในการทดลองใชเครื่องมือวิจัยและหนงัสือขอความ
รวมมือในการทําวิจัย  จากบัณฑิตศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั  ถึง
ผูอํานวยการโรงเรียนตางๆ  ดวยตนเอง 
 2.  ผูวิจัยนําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมหิลงัของ
นักเรียน  ไปใชกับนักเรียนทีเ่ปนกลุมตัวอยางประชากร  โดยผูวิจยัดําเนินการทดสอบดวยตนเอง
ทั้งหมด  ซึ่งอยูภายใตการดแูลของอาจารยผูสอนประจาํวิชา  โดยใชเวลาในการทําแบบวัดเปน
เวลา  60  นาที  ในการดําเนินการทดลองมีข้ันตอนดังนี ้
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  2.1  ผูวจิัยอธบิายวัตถุประสงคของแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
และประโยชนที่จะไดรับจากการวิจยั  ใหนกัเรียนเขาใจถงึความสําคัญของการทาํแบบวัดระดับ
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และใหนักเรียนตั้งใจทําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยางเตม็ความสามารถ 
  2.2  สําหรับการแจกแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ผูวิจยัไดอาน
คําชี้แจงในการทําแบบทดสอบใหนักเรียนฟง  ถานกัเรียนสงสัยใหซักถามจนเขาใจ  จึงลงมือทํา
พรอมกัน  โดยใหนกัเรียนทาํแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  จํานวน  40  ขอ  ใชเวลา  
60  นาท ี  
 3.  ผูวิจัยใชเวลาในการเก็บรวบรวมขอมูล  ตั้งแตวนัพธุที่  9  กุมภาพนัธ  พ.ศ.  2548  ถึง  
วันอาทิตยที่  6  มีนาคม  พ.ศ.  2548  รวมระยะเวลาในการเก็บรวบรวมขอมูล  26  วัน  นับต้ังแต
วันยืน่หนงัสือถึงผูอํานวยการโรงเรียนตางๆ  จนถึงวันที่ไดขอมูลครบตามกาํหนด 
 4.  การเก็บรวบรวมขอมูลทาํวิจัยในครั้งนี้  เนื่องจากมนีกัเรียนบางโรงเรียนอยูในชวงสอบ  
ชวงทํากิจกรรม  และนักเรียนบางหองทีจ่ะเก็บขอมูลมนีักเรียนขาดเรยีน  ผูวจิัยจงึไดนักเรียนซึ่ง
เปนตัวอยางประชากรในการทําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถาม
ภูมิหลังของนกัเรียนดงันี ้
  4.1  ระดับชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จาํนวน  400  คน  จากนักเรียนทีเ่ปนตัวอยาง
ประชากรทัง้หมด  485  คน  คิดเปนรอยละ 82.47  ของนักเรียนทีเ่ปนตัวอยางประชากรทัง้หมด 
  4.2  ระดับชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จาํนวน  365  คน  จากนักเรียนทีเ่ปนตัวอยาง
ประชากรทัง้หมด  439  คน  คิดเปนรอยละ  83.14  ของนักเรียนทีเ่ปนตัวอยางประชากรทัง้หมด 
 
5.  การวิเคราะหขอมลู 
 

ผูวิจัยวเิคราะหขอมูลโดยนาํขอมูลทัง้หมดของนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรมา
แยกวิเคราะห  โดยใชโปรแกรมสําเร็จรูปเพือ่การวิจัยทางสังคมศาสตร  (Statistical Package for 
Social Science : SPSS for Windows Version 13)  ดังตอไปนี้ 

 
1.  ตรวจนับคะแนนของนักเรียนทีท่ําแบบวัดการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรตามเกณฑ

ที่ตั้งไว   
 2.  แยกจํานวนนกัเรียนที่มผีลสัมฤทธิ์ทางการคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  โดยใช
เกณฑที่ไดกําหนดไว  ดังนี ้
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2.1  นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  หมายถึง  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  3  และระดับ  4 

2.2  นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรปานกลาง  หมายถึง  
นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  2 

2.3  นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  หมายถงึ  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  0  และระดับ  1 
 
 โดยแสดงเปนตารางไดดังตอไปนี้ 
 
ตารางที ่ 3   แสดงจํานวนนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 3  และชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6   

ที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา 
 

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตร ระดับ 
สูง ปานกลาง ต่ํา 

รวม 

ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3 79 269 52 400 
ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 84 266 15 365 

รวม 163 535 67 765 
 

3.  นําคะแนนสอบของนักเรยีนทั้งหมดมาหาความถี ่ และรอยละ  จําแนกตามระดบัการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ซึ่งมีอยู  4  ระดับ  แลวประเมินระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
โดยนําผลที่คาํนวณไดเทียบกับเกณฑทีผู่วิจัยไดกําหนดไว   

4. นาํคะแนนจากแบบวัดการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของ
นักเรียนเปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง ปานกลาง  ต่าํ 

5. วิเคราะห เปรียบเทียบระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระหวางนักเรียนทีม่ี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่าํ  โดยคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 

5.  นําคะแนนจากแบบวัดการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของ
นักเรียนเปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามภูมิหลังที่แตกตางกนั 

6.  วิเคราะหเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนกับภูมหิลงัที่
แตกตางกนั  โดยใชคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 
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6.  สถิติทีใ่ชในการวิจยั 
 
ในการวิจัยครัง้นี ้ ผูวิจัยใชสถิติในการคํานวณหาคุณภาพของแบบวัดระดับการให

เหตุผลทางคณิตศาสตรและวิเคราะหขอมูล  ดงันี ้
 
1.  สถิติที่ใชในการหาคุณภาพของแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  

หาคาความเทีย่ง  (Reliability)     ของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตร  โดยใชสูตรหาสัมประสิทธิ์แอลฟาของครอนบาค (Cronbach)   
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  เมื่อ α  แทน คาความเที่ยงของแบบสอบ 
   k แทน จํานวนขอในแบบสอบ 
   2

is  แทน ความแปรปรวนของขอสอบในแตละขอ 
   2

ts  แทน ความแปรปรวนของขอสอบทั้งหมด 
 
2.  สถิติที่ใชในการวิเคราะหขอมูลของการวิจัย 
 
 ผูวิจัยนําคะแนนที่ไดมาหาความถี ่ และรอยละของคะแนนตามระดับการให

เหตุผลทางคณิตศาสตร  ซึง่มีอยู  4  ระดับ  และเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
กับภูมิหลงัของนักเรียนในดานตางๆ  และเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรกับ
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่าํ  โดยคาสถิติไคสแควร ( test2 −χ ) 
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  เมื่อ ijO  เปนความถีท่ี่ไดจากการเก็บรวบรวมขอมูลสําหรับสวนประกอบ 

ในแถวที่  i  และคอลัมนที่  j 
   ijE  เปนความถีท่ีค่าดวาควรจะเปนสําหรับสวนประกอบในแถวที ่ i 

และคอลัมนที ่ j  
 



บทที่  4 
 

ผลการวิเคราะหขอมูล 
 
 การวิจยัเรื่อง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรยีน
ชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  มีผลการวิจยัแบงเปน  2  ตอนดังนี ้
 
 ตอนที่  1  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาจาํแนกตาม
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตร  (จากตารางที่  4  ถึงตารางที่  5) 
 
 ตอนที่  2  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาทีม่ีภูมิหลังแตกตาง
กัน  (จากตารางที่  6  ถึงตารางที ่ 17) 
 
 ผลการวิเคราะหขอมูลแตละตอน  มีรายละเอียดดังนี ้
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ตอนที่  1   การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาจําแนกตาม 

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร 
 
ตารางที ่ 4   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
  คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามผลสัมฤทธิ์ 

ทางการเรียนคณิตศาสตร  
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 

ผลสัมฤทธิ์
ทางการ
เรียน

คณิตศาสตร จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

สูง - - 3 0.75 55 13.75 125 31.25 
ปานกลาง - - 8 2.00 66 16.50 92 23.00 

ต่ํา - - 9 2.25 26 6.50 16 4.00 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

36.64* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  4  พบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  4  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  58.25  โดยนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร
สูง  และปานกลางใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  31.25  
และ  23.00  ตามลําดับ  ของนักเรียนทั้งหมด  และนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตรต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  คิดเปนรอยละ  6.50  ของนักเรียน
ทั้งหมด  และนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกนัอยางมนีัยสาํคัญทางสถิติที่ระดบั  0.05 
 
 
 
 
 
 



 58

 
ตารางที ่ 5   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
  คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามผลสัมฤทธิ์ 

ทางการเรียนคณิตศาสตร  
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 

ผลสัมฤทธิ์
ทางการ
เรียน

คณิตศาสตร จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

สูง - - 22 6.01 100 27.32 85 23.22 
ปานกลาง - - 41 11.20 77 21.04 26 7.11 

ต่ํา - - 6 1.64 9 2.46 0 0 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

38.32* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  5  พบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  3  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  50.82  โดยนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร
สูง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  27.32  ของนักเรียน
ทั้งหมด  และนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรระดับปานกลาง  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  3  คิดเปนรอยละ  21.04  ของนักเรียนทัง้หมด  และนกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  คดิเปนรอยละ  
2.46  ของนกัเรียนทัง้หมด  และนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนยัสําคัญทางสถิติที่
ระดับ  0.05 
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ตอนที่  2   การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาจําแนกตาม 

ภูมิหลังที่แตกตางกนั 
 
ตารางที ่ 6   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามเพศ 
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 เพศ 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ชาย - - 3  0.75 34 8.50 62 15.50 
หญิง - - 17 4.25 113 28.25 171 42.75 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

1.66 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  6  พบวา  นักเรียนหญงิ  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับ  4  มาก
ที่สุด  และยังพบวานกัเรียนหญิงและนักเรยีนชาย  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยาง
มีนัยสาํคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 7   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามจํานวนพีน่อง 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
จํานวนพี่
นอง 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

1  คน - - 3 0.75 17 4.25 17 4.25 
2  คน - - 7 1.75 73 18.25 128 32.00 
3  คน - - 9 2.25 48 12.00 69 17.25 
4  คน - - 0 0 4 1.00 10 2.50 
5  คน - - 1 0.25 4 1.00 4 1.00 
6  คน - - 0 0 1 0.25 1 0.25 
7  คน - - 0 0 0 0 4 1.00 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

11.23 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  7  พบวา  นักเรียนทีม่ีพีน่อง  2  คน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  
4  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีจํานวนพีน่องแตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรไม
แตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 8   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกอาชีพของบิดา 
หรือมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 อาชีพ 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

รับราชการ - - 7 1.75 43 10.75 80 20.00 
รัฐวิสาหกิจ - - 0 0 1 0.25 5 1.25 
เอกชน - - 0 0 7 1.75 3 0.75 

อาชีพสวนตัว - - 9 2.25 68 17.00 95 23.75 
อ่ืนๆ เชน 
เกษตรกรรม 

ฯลฯ 
- - 4 1.00 28 7.00 50 12.50 

รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

8.15 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  8  พบวา  นักเรียนทีม่ีบิดาหรือมารดาทาํอาชีพสวนตวั  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนทีม่ีบิดาหรือมารดามีอาชีพแตกตาง
กัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 9   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของบิดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 6 1.50 58 14.50 84 21.00 
มัธยมศึกษา - - 7 1.75 46 11.50 64 16.00 
อุดมศึกษา - - 7 1.75 43 10.75 85 21.25 

รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

2.66 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  9  พบวา  นักเรียนทีม่ีบิดามกีารศึกษาระดับอุดมศึกษา  ใหเหตุผลทาง
คณิตศษสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่มีระดบัการศึกษาของบิดาแตกตาง
กัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 10   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 6 1.50 64 16.00 101 25.25 
มัธยมศึกษา - - 6 1.50 43 10.75 58 14.50 
อุดมศึกษา - - 8 2.00 40 10.00 74 18.50 

รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

2.76 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  10  พบวา  นกัเรียนที่มีมารดามีการศึกษาระดับประถมศึกษา  ใหเหตผุล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีระดับการศึกษาของมารดา
แตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 11   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามที่ตัง้ของโรงเรียน 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ที่ตั้งของ
โรงเรียน 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

นอกเมือง - - 6 1.50 55 13.75 135 33.75 
ในเมือง - - 14 3.50 92 23.00 98 24.50 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

18.24* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  11  พบวา  นกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมืองและในเมือง   ใหเหตผุลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกนัอยางมนีัยสาํคัญทางสถิติที่ระดบั  0.05 
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ตารางที ่ 12   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามเพศ 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 เพศ 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ชาย - - 16 4.37 46 12.57 22 6.01 
หญิง - - 53 14.48 140 38.25 89 24.32 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

0.95 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  12  พบวา  นกัเรียนหญิง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มาก
ที่สุด  และยังพบวานกัเรียนหญิงและนักเรยีนชาย  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยาง
มีนัยสาํคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 13   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามจํานวนพีน่อง 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
จํานวนพี่
นอง 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

1  คน - - 2 0.55 16 4.37 11 3.01 
2  คน - - 35 9.56 101 27.60 58 15.85 
3  คน - - 24 6.56 56 15.30 31 8.47 
4  คน - - 7 1.91 9 2.46 6 1.64 
5  คน - - 1 0.27 3 0.82 4 1.09 
6  คน - - 0 0 1 0.27 0 0 
7  คน - - 0 0 0 0 1 0.27 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

10.85 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  13  พบวา  นกัเรียนที่มพีี่นอง  2  คน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  
3  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีจํานวนพีน่องแตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรไม
แตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 14   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกอาชีพของบิดา 
หรือมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 อาชีพ 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

รับราชการ - - 19 5.19 62 16.94 40 10.93 
รัฐวิสาหกิจ - - 1 0.27 5 1.37 1 0.27 
เอกชน - - 1 0.27 4 1.09 1 0.27 

อาชีพสวนตัว - - 33 9.02 70 19.13 33 9.02 
อ่ืนๆ เชน 
เกษตรกรรม 

ฯลฯ 
- - 15 4.09 45 12.29 36 9.84 

รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

9.10 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  14  พบวา  นกัเรียนที่มีบิดาหรือมารดาทําอาชีพสวนตัว  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนทีม่ีบิดาหรือมารดามีอาชีพแตกตาง
กัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 15   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของบิดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 30 8.19 71 19.39 47 12.84 
มัธยมศึกษา - - 19 5.19 44 12.02 22 6.01 
อุดมศึกษา - - 20 5.46 71 19.39 42 11.48 

รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

2.88 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  15  พบวา  นกัเรียนที่มีบิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  และประถมศึกษา    
ใหเหตุผลทางคณิตศษสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่มีระดบัการศึกษาของ
บิดาแตกตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 16   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 35 9.56 85 23.22 55 15.03 
มัธยมศึกษา - - 18 4.92 43 11.75 17 4.64 
อุดมศึกษา - - 16 4.37 58 15.85 39 10.66 

รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

5.24 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  16  พบวา  นกัเรียนที่มีมารดามีการศึกษาระดับประถมศึกษา  ใหเหตผุล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีระดับการศึกษาของมารดา
แตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 17   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามที่ตัง้ของโรงเรียน 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ที่ตั้งของ
โรงเรียน 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

นอกเมือง - - 34 9.29 114 31.15 35 9.56 
ในเมือง - - 35 9.56 72 19.67 76 20.77 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

24.64* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  17  พบวา  นกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมืองและในเมือง   ใหเหตผุลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกนัอยางมนีัยสาํคัญทางสถิติที่ระดบั  0.05 
 



บทท่ี  5 
 

สรุปผลการวิจัย  อภิปรายผล  และขอเสนอแนะ 
 
 การวิจยัเร่ือง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  มีวัตถุประสงคของการวิจัย  ดังนี ้
 

1.  เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาจําแนก
ตามผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร 

2.  เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาที่มีภูมิหลัง
แตกตางกนั   
 

ประชากรที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้  เปนนกัเรยีนชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  และนักเรยีนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2546  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ  
เขตการศึกษา  11  ซ่ึงไดจากการกสุมแบบแบงชั้นหลายขั้นตอน  (Multistage Random Sampling)  
จากโรงเรียนสังกัดกรมสามญัศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ  เขตการศึกษา  11  ปการศึกษา  2546  ซ่ึง
มี ทั้งหมด  5  จังหวดั  รวมประชากรโรงเรียน  4,950  โรงเรียน  นกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
ประมาณ  60,000  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ประมาณ  50,000  คน  จะไดกลุม
ตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  398  คน  และ
จะไดกลุมตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  397  
คน   
  

เครื่องมือที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้ประกอบดวย   
 
1.  แบบวัดระดับการใหเหตผุลทางคณิตศาสตร   ซ่ึงผูวิจัยสรางขึ้นเอง  ลักษณะ

ของแบบวัดระดับการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรเปนแบบปรนัย  4  ตัวเลือก  จํานวน  40  ขอ  ได
ตรวจความตรงเชิงเนื้อหาโดยผูทรงคุณวุฒ ิ 3  ทาน  มีคาความยากงายของแบบวัดระดับการให
เหตุผลทางคณติศาสตรในระดับชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  เทากับ  0.92  และคาความยากงายของแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 เทากับ  0.63 
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2.  แบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน 
 
 ในการวิจัยคร้ังนี้  ผูวิจยัดําเนินการเก็บรวบรวมขอมูลดวยตนเอง  โดยนําแบบวัดระดับการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  ไปใชกับตวัอยางประชากรที่สุม
ได  ซ่ึงเปนนกัเรียนในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  485  คน  และนักเรยีนในระดับชั้น
มัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  439  คน  จากนั้นนําขอมูลทีไ่ดจากการทําแบบวัดระดับการใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  มาวิเคราะหดวยวิธีการทางสถิติ  ดังนี้ 
 

1.  ตรวจนับคะแนนของนักเรียนที่ทําแบบวัดการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรตามเกณฑ
ที่ตั้งไว  
 2.  แยกจํานวนนักเรยีนที่มผีลสัมฤทธ์ิทางการคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  โดยใชเกณฑ
ที่ไดกําหนดไว  ดังนี ้

2.1  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  หมายถึง  นักเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรยีนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  3  และระดับ  4 

2.2  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรปานกลาง  หมายถึง  นักเรียน
ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  2 

2.3  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  หมายถึง  นักเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  0  และระดับ  1 

3.  นําคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดมาหาความถี่  และรอยละ  จําแนกตามระดับการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ซ่ึงมีอยู  4  ระดับ  แลวประเมินระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
โดยนําผลที่คํานวณไดเทยีบกับเกณฑที่ผูวจิัยไดกําหนดไว 

4. นําคะแนนจากแบบวดัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของ
นักเรียนเปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง ปานกลาง  ต่ํา 

5. วิเคราะห เปรียบเทียบระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระหวางนกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  โดยคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 

5.  นําคะแนนจากแบบวัดการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของนักเรียน
เปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามภูมิหลังที่แตกตางกัน 

6.  วิเคราะหเปรียบเทียบระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนกับภูมิหลังที่แตกตาง
กัน  โดยใชคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 
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สรุปผลการวิจัย 
 
 การวิจยัเร่ือง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  มีผลการวิจัยสรุปไดดังนี้ 
 

1.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตผุลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 มากที่สุด   โดย
นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  และปานกลาง ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  4  มากที่สุด  สวนนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนทางคณิตศาสตรต่ํา  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และนักเรยีนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปาน
กลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  สําหรับ
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากท่ีสุด  โดยนักเรยีนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  และต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  
3  มากที่สุดทุกกลุม  และนกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ให
เหตุผลทางคณติศาสตรแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
  

2.  สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มีการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  
มากที่สุด  คือ  นักเรียนเพศหญิง  นักเรียนทีม่ีพี่นอง 2 คน  นักเรียนที่มีบดิาหรือมารดาทําอาชีพ
สวนตัว  นักเรยีนที่บิดามกีารศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรียนที่มารดามรีะดับการศึกษาระดับ
ประถมศึกษา  และนักเรียนทีศ่ึกษาอยูนอกเมือง  และยังพบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มี
ภูมิหลังในดาน เพศ จํานวนพี่นอง อาชีพบดิาหรือมารดา ระดับการศึกษาของบิดาและระดับ
การศึกษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตผุลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทาง
สถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ตั้งของโรงเรียนตางกัน  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05     

 
สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ 3 มาก

ที่สุด  คือ  นักเรียนเพศหญิง  นักเรียนที่มีพีน่อง 2 คน  นกัเรียนที่มีบดิาหรือมารดาทําอาชีพสวนตวั  
นักเรียนที่บิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรียนที่บิดามีการศึกษาระดับประถมศกึษา  นกัเรียน
ที่มารดามีระดบัการศึกษาระดับประถมศึกษา  และนกัเรยีนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  และยังพบวา  
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีภูมิหลังในดาน เพศ จํานวนพี่นอง อาชีพบิดาหรือมารดา ระดับ
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การศึกษาของบิดาและระดับการศึกษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตผุลทางคณิตศาสตรไม
แตกตางกนัอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ตัง้ของโรงเรียน
ตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมนีัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
 
อภิปรายผล 
 

จากสรุปผลการวิจัยเพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของ
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกดักรมสามัญศึกษา  เขตการศกึษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์
ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมหิลังตางกนั  ผูวิจยัไดนําเสนอประเด็นที่สามารถนํามาอภิปราย
ผลการวิจัยในรายละเอียดดังตอไปนี ้

 
 1.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาจําแนกตามผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียนคณิตศาสตร  

 
จากผลการวิจยัตามวัตถุประสงคการวิจัยขอที่  1  พบวา   
 
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 มากที่สุด   

โดยนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  และปานกลาง ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร
อยูในระดับ  4  มากที่สุด  สวนนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนทางคณิตศาสตรต่ํา  ใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  
ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  ทั้งนี้
อาจเปนเพราะนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  โดยรวมแลวมีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับ  
4  มากที่สุด  โดยนกัเรียนที่มผีลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  และปานกลาง  จะใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตรในระดับ  4  มากที่สุด  ตางจากนกัเรียนที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  
ที่มีการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรต่ํากวา  คืออยูในระดบั  3  ทั้งนี้อาจเปนเพราะ  เชาวปญญาหรือ
ระดับสติปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอการพัฒนาการใหเหตุผล  เด็กที่มีระดับสตปิญญาสูง  จะ
สามารถพัฒนาการใหเหตุผลใหสูงไดมากกวา  เด็กที่มีระดับสติปญญาต่ํา  ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัย
ของ  แบร (Bear 1980: 4916 – A)  ที่พบวา  ระดับสติปญญามีผลตอการใหเหตุผลของเด็ก  โดยเดก็
ที่มีระดับสติปญญาสูง  จะมีการใหเหตุผลในระดับสูง  สวนเดก็ที่มีระดับสติปญญาต่ําจะมีการให
เหตุผลในระดบัต่ํา  และยังพบวา  เดก็ที่มีระดบัสติปญญาสูง  สามารถพัฒนาการใหเหตุผลใหสูงขึ้น
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ได  และสอดคลองกับงานวิจยัของ   ไซฟริง (Siefring 1981: 1560 – 1561 – A)  ที่พบวา  เชาว
ปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอการพัฒนาการใหเหตผุลเชนกัน 

 
สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  

มากที่สุด  โดยนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  และต่ํา  ใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุดทุกกลุม   ทั้งนี้อาจเปนเพราะเนื้อหาเรื่องความนาจะเปนใน
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  นั้น  เปนเนื้อหาที่มีความยากและซับซอน  ตองใชความสามารถใน
ระดับสูงในการทําความเขาใจ  เด็กที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรทั้งในระดับสูง  ปาน
กลาง  และต่ํา  ตางก็มีการใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุดทุกกลุม  และการเรียน
การสอนจะเนนเรื่องการคํานวณสูตรตางๆ  มากกวาการใหเหตุผลจริง  จึงทําใหเด็กกลุมนี้ยังมีการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับที่ไมสูงมากนกั 

 
สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มี

ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยาง
มีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  นั้น  สอดคลองกับสมมติฐานการวจิยัที่ตั้งไววา  “นักเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตาง
กัน”   ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัยของ  แบร (Bear 1980: 4916 – A) ที่พบวา  เดก็ที่มีระดับสติปญญา
สูง  สามารถพัฒนาการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมใหสูงได  สวนเดก็ที่มีระดบัสติปญญาต่ํามีผลตอการ
ใหเหตุผลเชิงจริยธรรมในขั้นต่ํา  และยังมีงานวิจยัของ  ไซฟริง (Siefring 1981: 1560 – 1561 – A)  
ที่พบวา  เชาวปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอการพัฒนาการทางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรม  ซ่ึง
ผูวิจัยคิดวานกัเรียนที่มีสติปญญาและผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนตางกนั  การใหเหตุผลก็จะแตกตางกนั
ดวย  ดังที่กลาวมาแลว 

 
 2.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาที่มีภูมหิลังแตกตางกัน 

 
จากผลการวิจยัตามวัตถุประสงคการวิจัยขอที่  2  พบวา   
 
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  

มากที่สุด  และนักเรยีนชัน้มธัยมศึกษาปที่  6  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  3  มากที่สุด  คือ  
นักเรียนเพศหญิง  นักเรียนทีม่ีพี่นอง 2 คน  นักเรียนที่มีบดิาหรือมารดาทําอาชีพสวนตัว  นักเรียนที่
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บิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรยีนทีม่ารดามีระดับการศึกษาระดบัประถมศึกษา  และ
นักเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  แตจากการทดสอบทางสถิติ  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  นักเรียน
ช้ันมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีภมูิหลังในดาน เพศ จํานวนพีน่อง อาชีพบิดาหรือมารดา ระดับการศกึษา
ของบิดาและระดับการศกึษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรไมแตกตางกันอยาง
มีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ตั้งของโรงเรียนตางกัน  ให
เหตุผลทางคณติศาสตรแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05     

 
ทั้งนี้อาจเปนเพราะ  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรนั้น  ตองอาศัยการเรียนรูและ

การฝกฝนในชัน้เรียน  ซ่ึงแตกตางจากการใหเหตุผลโดยท่ัวไป  ดังนั้นการที่นักเรียนที่มภีูมิหลัง
แตกตางกนั  อาจไมมีผลในการใหเหตุผลของนักเรียน  กลาวคือในสวนเพศนัน้  เพศตางกันจะไมมี
ผลตอการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนหรือทําใหการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของ
นักเรียนนั้นไมแตกตางกนั  สอดคลองกับงานวิจยัของ  คํานึง  ภูริปริญญา  (2518 : บทคัดยอ)  ที่ได
ทําการศึกษาเกีย่วกับ  พัฒนาการของการคิดเชิงตรรกของเด็กไทยวยัรุนในกรุงเทพมหานคร พบวา  
เด็กไทยวยัรุนชายและหญิงมีความสามารถในการคิดเชงิตรรกไมแตกตางกัน  และงานวิจยัของ  
วิรัช  จาบถนอม (2520: บทคัดยอ)  พบวา  การคิดหาเหตผุลตามหลักตรรกศาสตรระหวางเพศชาย
และเพศหญิงไมแตกตางกนั   

 
สําหรับจํานวนพี่นองที่พบวานักเรียนที่มีจาํนวนพี่นองตางกัน  จะมีการใหเหตุผล

ทางคณิตศาสตรไมแตกตางกัน  ทั้งนี้อาจเกิดจากนักเรยีนสวนใหญ  จะมีจํานวนพีน่องใกลเคียงกนั
คือ 2 – 3  คน  คือ  มีจํานวนทั้งหมดรอยละ  83.34  จงึมผีลตอการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไม
แตกตางกนัมาก  ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัยของ  เมลมอนท และมอโรลลา  (Belmont and Morolla, 
1973)  ที่พบวา  ลูกคนโตไดคะแนนสติปญญาจากแบบทดสอบสูงกวาลูกคนกลาง  และลูกคน
สุดทอง  และเด็กที่มาจากครอบครัวใหญไดคะแนนสติปญญานอยกวาครอบครัวขนาดเล็ก  และ
งานวิจยัของ  ประพันธ  เจยีรกูล  (2519: บทคัดยอ)  พบวานักเรียนที่มาจากครอบครัวที่มีขนาด
แตกตางกนัมผีลสัมฤทธ์ิทางการเรียนไมแตกตางกัน 

 
สําหรับอาชีพของบิดามารดาและการศึกษาของบิดามารดาที่พบวา  อาชีพของบิดา

หรือมารดา  และระดับการศกึษาของบิดาและระดับการศกึษาของมารดาแตกตางกนั  จะมีการให
เหตุผลทางคณติศาสตรไมแตกตางกัน  ทั้งนีอ้าจเปนเพราะถึงแมความแตกตางในดานอาชีพและ
ระดับการศึกษาของบิดาและมารดา  จะมีผลตอการเรียนและผลสัมฤทธ์ิทงการเรียนคณิตศาสตร
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ของนักเรียน  เชาว  ทับทิมทอง (2521 : บทคัดยอ)  พบวา  นักเรียนที่มีผูปกครองประกอบอาชีพ
เกษตรกรรมมคีวามพรอมทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรต่ํากวานกัเรียนที่มีผูปกครองประกอบอาชพี  
รับจาง  คาขาย  และรับราชการ  นักเรียนทีผู่ปกครองประกอบอาชีพคาขาย  มีความพรอมทางการ
เรียนวิชาคณิตศาสตรไมแตกตางกับนักเรยีนที่ผูปกครองประกอบอาชพี  รับจาง  และรับราชการ  
นักเรียนที่มีผูปกครองประกอบอาชีพรับจาง  มีความพรอมทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรสูงกวา  
นักเรียนที่ผูปกครองประกอบอาชีพเกษตรกร  แตต่ํากวานักเรีนที่ผูปกครองมีอาชีพรับราชการและ
ไมแตกตางกับอาชีพคาขาย   แตในสวนของการใหเหตุผลนั้นไมไดเกิดจากการที่ผูปกครองทําอาชีพ
ที่ดีกวา  สรางรายไดไดมากกวา  จะทําใหใหเหตุผลที่ดีกวา  แตอาจเกดิจากการเลี้ยงดู  การอบรม  
และเปดโอกาสใหเด็กไดใชความคิด  และใชเหตุผลของตนเอง  เปดโอกาสใหเด็กไดพูดคุย  แสดง
ความคิดเหน็ภายในบาน  เดก็ที่ไดโอกาสเชนนี้มีแนวโนมการใหเหตุผลไดดีกวา  ซ่ึงสอดคลองกับ
งานวิจยัของ  เพียงพนอ  เปล่ียนดวง  (2544: บทคัดยอ)  ทีพ่บวา  การอบรมเลี้ยงดูมีผลตอการคิด  
และการใหเหตุผลของเด็ก  รวมทั้งนักเรยีนที่ไดรับการอบรมเลี้ยงดูแบบผสมผสานระหวางการ
อบรมเลี้ยงดูแบบประชาธิปไตยและแบบใหความคุมครองมีคาเฉลี่ยระดับเชาวอารมณสูงสุด  
ในขณะที่นกัเรียนที่ไดรับการอบรมแบบทอดทิ้งมีคาเฉลี่ยระดับเชาวอารมณต่ําสุด  ซ่ึงสอดคลองกับ
งานวิจยัของ  วีรพร  ตันชัชวาล  (2526: บทคัดยอ)  ที่พบวาเดก็ที่ไดรับการอบรมเลี้ยงดูแบบใช
เหตุผลมาก  และแบบใชเหตผุลนอยจะมกีารคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรไมแตกตางกัน  และ
สอดคลองกับงานวิจยัของ  คอสเตอร (Coster, 1959)  ที่พบวา  นกัเรียนกลุมที่มาจากครอบครัวที่มี
รายไดสูงมีจํานวนมากกวานักเรียนที่มาจากครอบครัวที่มีรายไดปานกลางและต่ํา  โดยนกัเรียนกลุม
ที่มากจากครอบครัวที่มีรายไดสูงมีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูงกวานกัเรยีนที่มากครอบครัวที่มี
รายไดปานกลาง  แตอาชีพและรายไดของผูปกครอง  ไมมีผลตอการใหเหตุผลทางคณติศาสตร     

 
แตสําหรับที่ตัง้ของโรงเรียน  ที่พบวาที่ตั้งของโรงเรียนตางกัน  จะทําใหนักเรยีนมี

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกนั  ทั้งนี้อาจเปนเพราะ  โรงเรียนที่มีที่ตั้งแตกตางกัน  อาจมี
ความแตกตางของการจัดระบบการศึกษา  คือ  โรงเรียนในเมืองอาจมีบคุคลากรทางการศึกษา
มากกวา  มกีารจัดหลักสูตรที่สมบูรณมากกวา  ดังงานวจิัยของ  วอรธิงตัน และแกรนท 
(Worthington and Grant, 1971)  พบวา  ตวัแปรที่ทํานายผลสําเร็จทางการเรียนไดดีเรียงตามลําดับ  
ไดแก  เพศของนักเรียน  สภาพที่ตั้งทางภูมศิาสตรของโรงเรียน  ระดับความสําคัญของการ
ตั้งเปาหมายในวิชาการ  รายไดของครอบครัว  บทบาทของการเลือกอาชีพในอนาคตและจํานวนเดก็
ในครอบครัว  และสอดคลองกับงานวจิัยของ  สุรินทร  ผลกลวย  (2524:  บทคัดยอ)  ที่พบวา  การ
พัฒนาการคิดหาเหตุผลตามหลักตรรกศาสตรทั้งเด็กในเมืองและชนบทไมพบความแตกตางกนั
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อยางมีนัยสําคญัทางสถิติในแตละระดับอายุ  และการพัฒนาการคิดหาเหตุผลตามหลักตรรกศาสตร
ของเด็กในเมืองสูงกวาเดก็ในชนบทที่ระดับอายุ  11 – 12 ป  อยางมีนัยสําคัญทางสถิติ  ดังนั้นที่ตั้ง
ของโรงเรียนแตกตางกันมีผลตอการจัดหลักสูตรของโรงเรียน  โดยโรงเรียนที่มีความพรอมมากกวา
จะมีการเรยีนการสอนที่สงเสริมศักยภาพนักเรียนไดมากกวา  โดยเฉพาะการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรที่เปนเรื่องที่ตองอาศัยการเรียนการสอนที่ใหมีการฝกฝนอยางสม่ําเสมอ  ถาโรงเรียนจัด
หลักสูตรไดเหมาะสม  มีบุคคลากรที่พรอม  รวมถึงมีแหลงขอมูล  อุปกรณ  ส่ือการสอนที่ดีกวา  ก็
จะทําใหนกัเรยีนมีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไดดีกวา  ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัยของ  พรนิพา  
ศิลปประคอง  ที่พบวา นกัเรยีนที่เรียนดวยคอมพิวเตอรชวยสอนประกอบอุปกรณการเรียน  มี
ผลสัมฤทธ์ิดานความเขาใจสูงกวานักเรียนที่เรียนดวยบทเรียนคอมพวิเตอรชวยสอนปกติ  ดังนัน้  
นักเรียนที่เรียนในโรงเรียนที่มีที่ตั้งของโรงเรียนแตกตงกันจะมีผลตอการเรียน  และทําใหนกัเรียนมี
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกนั 

 
ขอเสนอแนะ 
 

จากผลการวิจยัเพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนกัเรียนชั้น
มัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  ผูวิจยัมีขอเสนอแนะดังรายละเอียดตอไปนี ้

 
1.  ขอเสนอแนะสําหรับผูสอนคณิตศาสตร 
 1.1  ควรจัดการเรียนการสอนใหผูเรียนไดใชการใหเหตผุลทางคณิตศาสตร  ซ่ึงให

ผูเรียนไดรูจกัคิดใหเหตุผลทางคณิตศาสตรจะชวยใหผูเรียนสามารถแกไขปญหา  หรือคิดอยางเปน
กระบวนได 
  1.2  ควรมีการจัดกิจกรรมใหนักเรียนไดใชการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ใน
เนื้อหาอื่นๆ 
  1.3  ควรสงเสริมใหผูเรียนเกดิความรูสึกมัน่ใจ กลาอธบิายเหตุผลที่ตนเองให
เหตุผลเพื่อยืนยันคําตอบของตนเอง 
 
 2.  นักวิชาการ  และผูสนใจในการทําวจิัยคร้ังตอไป 
  2.1  ควรทําการวิจัยเพื่อศึกษาระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ในเนื้อหาอื่นๆ  
และนักเรียนในระดับอื่นๆ 
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  2.2  ควรทําการวิจัยเพื่อศึกษาระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในเชงิลึก  เชน  
การทําการวิจยัระยะยาวเพื่อศกึษาพัฒนาการในการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
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ปที่  3  ในกรงุเทพมหานคร.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาจิตวทิยา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2541. 

จุฑารัตน  มังกะโรทยั.  การศึกษาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  4  ที่ใชเทคนิคการเรยีนแบบคูสญัญา.  วทิยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  ภาควชิามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 

เจตนา  ทองรักษ.  สัมพนัธภาพระหวางความสามารถดานจํานวนและเหตุผลเชิงนามธรรม 
กับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร. วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชา
มัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2523. 

ชัยสงคราม  เครือหงส.  ความสัมพันธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตผุลเชิงตรรก 
ศาสตรกับผลสัมฤทธิว์ิชาวิทยาศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาปที ่ 1.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2522. 

ดวงจิต  บุณณานนท.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิท์างการเรยีนคณิตศาสตรพื้นฐานของ 
นักศกึษาประกาศนียบัตรวิชาการศึกษาชั้นสงูที่มีระดับความคาดหวังและการ 
ไดรับขอมลูปอนกลับที่แตกตางกัน.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาวิจัย 
การศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2527. 

ดวงทพิย  เพ็ชรนิล.  ผลการของใชกระบวนการแกปญหาคณิตศาสตรที่มีตอการคิดหา 
เหตุผลเชิงตรรกและผลสมัฤทธิ์ทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้ 
ประถมศึกษาปที่  5.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  สาขาวิชาจติวิทยาการศึกษา   
ภาควิชาสารัตถศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2544.   
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ดารัตน  กาญจนาภา.  ตัวแปรที่มีความสัมพันธกบัผลสัมฤทธิท์างการเรียนวิชาคณิตศาสตร 
ดวยวธิีเรยีนทางไกลของนักศกึษานอกโรงเรยีนสายสามญั  ระดับมัธยมศึกษา 
ตอนตน  ในจังหวัดนครปฐม.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาการศึกษา
นอกโรงเรียน  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2540. 

นภาลักษณ  รุงสุวรรณ.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิท์างการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรียน 
ชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  ทีม่ีระดับความเชื่อมั่นในตนเองตางกัน.  วิทยานิพนธ 
ปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย,   
2534. 

นฤมล  แซเตีย.  ความสัมพนัธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตร   
และเหตุผลเชิงนามธรรมกับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  4  เขตการศกึษา  11. วทิยานพินธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชา 
มัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2531. 

นันทนา  เมษประสาท.  ความสัมพันธระหวางการใชเหตุผลทางจริยธรรมในการปฏิบัติการ 
พยาบาล คานิยมทางวิชาชีพและภูมิหลังกับพฤติกรรมจริยรรมในการปฏิบติัการ  
พยาบาลของพยาบาลวิชาชีพในโรงพยาบาลสังกัดกรุงเทพมหานคร.  วิทยานิพนธ 
ปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาบรหิารศึกษา  คณะครุศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย,   
2534.  

นารีรัตน  พงษพิมาย.  การเปรียบเทยีบบุคลิกภาพนกัวิทยาศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษา ปที่ 3 ที่มีระดับการใหเหตุผลเชิงจริย ธรรมตางกัน.  วิทยานิพนธ 
ปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย,   
2534.  

นิตตา  รักษแกว.  การดัดแปลงแบบทดสอบความถนัดเชิงเสมียน การใชเหตุผลเชิงกลและ 
มิติสัม พันธของแบบทดสอบความถนัดทั่วไป.  วิทยานพินธปริญญามหาบัณฑิต   
ภาควิชาจิตวทิยา  คณะครศุาสตร  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลยั,  2513. 

แนงนอย  ทองธวัช.  ความสัมพันธระหวางความสามารถดานเหตุผลเชิงถอยคําและความ 
สามารถในการใชนยิามและทฤษฎีบทกับความสามารถในการแกโจทยปญหา 
คณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมัธยมศกึษาปที่  4. วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2526. 
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บุษบา  แสงวรรณธีระ.  การศึกษาภูมิหลงัทางสังคมของนักเรียนโรงเรียนกีฬาจังหวัด 
สุพรรณบรุี.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาพลศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2537. 

ปนิดา  ศิริกุลวิเชฐ.  ความสัมพันธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรก 
ศาสตรกับผลสัมฤทธิว์ิชาคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาปที ่ 2   
โรงเรียนสาธติจุฬาลงกรณมหาวิทยลยั  (ฝายมธัยม). วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  ภาควชิามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2523. 

ประกายศรี  แคนทอง.  การเปรียบเทยีบผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียน 
ชั้นมัธยมศกึษาปที่ 1  ทีไ่ดรับการอบรบเลี้ยงดูและภูมิหลังดานการศึกษาของ 
ผูปกครองแตกตางกัน.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2533. 

ประคอง  กรรณสูต.  สถิติเพื่อการวิจัยทางพฤตกิรรมศาสตร.  กรุงเทพมหานคร  :  โรงพิมพ 
 จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2538. 
ประภาวดี  เทพทอง.  การพฒันาผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรยีนชั้น 

ประถมศึกษาปที่  5  ดวยการสอนโดยใชกระบวนการสื่อสาร.  วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  สาขาวิชาประถมศึกษา  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2545. 

ประวีณา  นิลนวล.  ผลของการใชรูปแบบการสอนตามกรอบแนวคิดผูเรียนสรางความรูเอง 
ที่มีตอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณติศาสตรของนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที่ 1.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาจิตวทิยา  สาขาวิชาจิตวิทยาการศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2541. 

ปรีชา  ขางขวญัยืน.  การใหเหตุผล.  กรุงเทพมหานคร:  วิชาการ,  2524. 
ปรุง  อินทมาตร.  ผลของการใชคําถามระดับสูงที่มตีอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวิชา 

คณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมัธยมศกึษาปที่  3.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต   
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 

ปทมา  ทองสม.  การศกึษาความสัมพนัธระหวางระดับการใชเหตุผลเชิงจรยิธรรมกับปจจัย 
คัดสรรที่เกีย่วของกบันักศึกษาพยาบาล วิทยาลัยพยาบาล สังกัดกระทรวง 
สาธารณสขุ. วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  สาขาวชิาอุดมศึกษา ภาควิชาอดุมศึกษา     
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2543. 
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ปยะลักษณ  โพธิ์ถาวร.  ผลของการฝกคดิตามแบบของบาลกาในการสอนเสรมิวิชา 
คณิตศาสตรที่มีตอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณติศาสตรและความสามารถใน 
ความคิดสรางสรรคทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4  ที่ม ี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสงู.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามัธยมศกึษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2542. 

พจนารถ  นพไธสง.  การศึกษาภูมิหลังของนักกฬีาประเภทที่ใชแร็กเก็ตในการแขงขนักฬีา 
มหาวทิยาลัย.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต ภาควชิาพลศึกษา  คณะครุศาสตร 
จุฬาลงกรณหาวทิยาลยั,  2537. 

พรอมพรรณ  อุดมสิน.  การวัดและการประเมินผลการเรียนการสอนคณิตศาสตร.  
 กรุงเทพมหานคร:  โรงพิมพจุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2538 
พรอมพรรณ  อุดมสิน  และอัมพร  มาคนอง.  การพัฒนาทักษะและกระบวนการทาง 
 คณิตศาสตรใน  พรอมพรรณ  อุดมสิน และอัมพร  มาคนอง (บรรณาธิการ). ประมวล 
 บทความหลกัการและแนวทางการจัดการเรียนรูกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร,  

97 - 98.  กรุงเทพมหานคร:  บพิธการพิมพ,  2547. 
พัชรินทร  เภาตะคุ.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณติศาสตรของนักเรียนชั้น 

ประถมศึกษาปที่ 5.  วิทยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  ภาควิชามธัยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2546. 

ไพบูลย  สุทธ.ิ  การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนวิชาคณิตศาสตรของนกัเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  1  ที่ไดรบัการฝกสมรรถภาพทางสมองระหวางกลุมที่ฝกดวย 
คอมพิวเตอรและกลุมที่ฝกดวยแบบฝกแบบเขยีน.  วทิยานพินธปริญญามหาบณัฑิต   
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2544. 

ไพบูลย  อุปนโน.  การสรางชุดการสอนความพรอมทางสติปญญาสําหรับเด็กปฐมวยั   
เร่ือง  “การฝกความคิดเชงิเหตุผลในการจําแนกประเภท”. วทิยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาการศึกษาปฐมวัย  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,   
2522. 

ภาวิณี  บุญเสริม.  การวิเคราะหองคประกอบและการศึกษาภูมิหลังทีส่ัมพนัธกับ 
สมรรถภาพของครูนาฎศลิประดับประถมศึกษา.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต   
สาขาวิชาวิจยัการศึกษา  ภาควิชาวจิัยการศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2546. 
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มารุต  ดาํชะอม.  ระดับการใหเหตุผลเชงิจริยธรรมของนักศกึษาวทิยาลัยครูสงขลา.  
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาอุดมศึกษา คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2524. 

ยาใจ  จุลพงษ.  ประเภทของการอบรมเลี้ยงดูตามการรับรูกับระดับการใชเหตุผลเชิง  
จริยธรรมของนักเรยีนชั้นประถมปที่ 3 ในจังหวัดอุดรธาน.ี  วทิยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2523. 

ยุพิน  พพิิธกุล.  การเรียนการสอนคณิตศาสตร. กรุงเทพมหานคร:  บพิธการพิมพ,  2524. 
ยุพิน  พพิิธกุล.  การสอนคณิตศาสตร.  กรุงเทพมหานคร:  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลัย,  2530. 
รสลิน  สุรสนธ.ิ  การเปรียบเทียบปฏิกิรยิาทางจิตจากการลิดรอนเสรีภาพแบบใชเหตุผล 

สวนบุคคลและแบบใชเหตุผลอ่ืนจากภายนอก  ระหวางกลุมนิสติที่มีการกํากบั 
การแสดงออกของตนสูงและตํ่า.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต ภาควิชาจิตวทิยา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2543. 

รุจิรา  อินทรตลุ. ความสมัพันธระหวางความสามารถในการตัดสนิใจกับการใชเหตุผล เชิง 
จริยธรรมของผูบริหารการพยาบาล.  วิทยานิพนธปริญญาดุษฎีบัณฑิต  ภาควิชา 
พยาบาลศึกษา  คณะพยาบาลศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลยั,  2531. 

วัลลภา  แนวจําปา.  ความสัมพันธระหวางความสามารถทางดานเหตุผลเชงินามธรรม   
ความคิดสรางสรรคและความรูพื้นฐานทางคณิตศาสตรกับผลสมัฤทธิ์ทางการ 
เรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6  เขตการศกึษา  10.  
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2527. 

วาสนา  นุชเทศ.  การพัฒนาแบบสอบการใชเหตุผลเชิงตรรกสําหรับนักเรยีนชัน้ 
มัธยมศึกษาปที่ 3.  วทิยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาวิจัยการศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2534. 

วิชาการ,  กรม.  การจัดสาระการเรยีนรูกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  ชั้นมธัยมศึกษาป 
 ที่  1 – 6 ตามหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน  พุทธศกัราช  2544.  กรุงเทพมหานคร:  

องคการรับสงสินคาและพัสดุภัณฑ,  2546. 
วิชาการ,  กรม.  หนังสือเรียนสาระการเรยีนรูพืน้ฐานคณิตศาสตร  เลม  1  ชั้นมธัยมศึกษา 
 ปที่  4.  กรุงเทพมหานคร:  คุรุสภาลาดพราว,  2547. 
วิชาการ,  กรม.  หลกัสูตรการศกึษาขั้นพื้นฐาน  พทุธศักราช  2544.  กรุงเทพมหานคร:   

องคการรับสงสินคาและพัสดุภัณฑ,  2544. 
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วิชาการ,  กรม.  หลกัสูตรมธัยมศึกษาตอนตน  พุทธศักราช  2521  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ.   
 2533).  กรุงเทพมหานคร:  คุรุสภา  กระทรวงศึกษาธิการ,  2533. 
วิชาการ,  กรม.  หลกัสูตรมธัยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศกัราช  2524  (ฉบับปรังปรุง  พ.ศ.   
 2533).  กรุงเทพมหานคร:  คุรุสภา  กระทรวงศึกษาธิการ,  2533. 
วิไลรัตน  ชชัชวลิตสกุล.  การเปรียบเทียบความเขาใจในเรื่องความเชื่อทีผิดในเด็กกอนเขา 

โรงเรียนโดยการใหเหตุผลยอนหลังในการอธิบายพฤติกรรมและการทํานาย 
พฤติกรรม. วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาจิตวิทยา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2539. 

ศศิธร  มานทอง.  การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณติศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  2  ที่เรียนจากคอมพวิเตอรชวยสอนระหวางกลุมที่เรียนแบบ 
รวมมือและรายบุคคล.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษา 
คณิตศาสตร  ภาควิชมมัธยมศึกษา  คณะครศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2544. 

ศิริกร  ภูไพบูลย.  การใชความถนัดทางมิติสัมพนัธและเหตุผลเชงินามธรรมทาํนายสัมฤทธ ิ
ผลในวิชาเรขาคณิต.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  ภาควิชามธัยมศึกษา   
คณะครุศาสตร   จฬุาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2515. 

ศิริพร  คูภิรมย.  การเปรียบเทียบความสามารถในการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมของนักเรยีน 
ชั้น ประถมศกึษาปที ่6 ซ่ึงสอนดวยกิจกรรมคัดสรรบักิจกรรมตามแผนก การสอน 
ปกติ.  วทิยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2527. 

ศิวพร  ชาญนติิ.  ความสัมพันธระหวางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกับผลสัมฤทธิ์ทางการ  
เรียนจรยิธรรมในวชิาสังคมของนักเรยีนชั้นมธัยมศึกษาปที่ 6 ใน 
กรุงเทพมหานคร.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2529. 

ศุภวรรณ  ตัณฑพนูเกยีรติ.  ความสมัพันธระหวางความวิตกกังวลในวิชาคณิตศาสตร   
เชาวนปญญากับผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมธัยมศึกษา 
ปที่ 4 ในกรุงเทพมหานคร.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามัธยมศกึษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2534. 

สถาบันสงเสรมิการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี.  การใหเหตุผล.  เอกสารอัดสําเนา,  2530. 
สมวงษ  แปลงประสพโชค.  การใหเหตุผล.  กรุงเทพมหานคร:  สถาบันราชภัฎพระนคร,  2544. 
สิริพร  ทิพยคง. อนาคตของการเรียนการสอนพชีคณติ : วารสารคณิตศาสตร. 44  
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 (พฤศจิกายน – ธันวาคม  2543 – มกราคม 2544) : 6 – 8. 
สุจิรา  มุสิกะเจริญ.  การเปรียบเทียบความสามารถดานมิติสัมพันธและผลสัมฤทธิ์ทางการ 

เรียนคณิตศาตรเรื่องเสนขนานและความคลายของนักเรียนขั้นมธัยมศึกษาปที่  2   
ระหวางกลุมที่เรียนโดยใชและไมใชซอฟตแวรคอมพิวเตอรทางเรขาคณิต.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2542. 

สุพรทิพย  จิตรพีระ. ความสัมพันธระหวางความรูเรือ่งสิ่งแวดลอมกับระดับการใหเหตุผล 
เชิง จริยธรรมสิ่งแวดลอมของนักเรียนชั้นประถศกึษาปที ่6 ในโรงเรียนประถม  
ศึกษาสังกัดสํานกังานการประถมศกึษาจังหวัดเพชรบูรณ.  วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2535. 

สุภัทรา  เอ้ือวงศ.  การใหเหตุผลทางจรยิธรรมของนกัศึกษาพยาบาล ในสถาบันการศึกษา 
พยาบาล สังกัดทบวงมหาวิทยาลัย. วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชา 
พยาบาลศึกษา  คณะพยาบาลศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลยั,  2525. 

สุรพล  เนาวรตัน.  การศกึษาความสามารถในการใชเหตุผลเชงิสัดสวนของนักเรียนชั้น 
มัธยม ศึกษาปที่ 2  กรุงเทพมหานคร.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชา 
มัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2535. 

สุรพล  ศรีนวล.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
ประถมศึกษาปที่  6  ที่ไดรับการอธิบายกอนทําแบบฝกหัด.  วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2532. 

สุริยา  ผลโพธิ.์  ความสัมพนัธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกและความ 
คิดสรางสรรคกับผลสมัฤทธิ์ทางการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมธัยมศึกษา 
ปที่  4  ในโรงเรียนมธัยมศกึษา  เขตกรงุเทพมหานคร. วิทยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  สาขาการศึกษาคณิตศาสตร  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2527. 

สุวรรดี  นมิมานพิสทุธิ.์  การเปรียบเทยีบผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรระหวางการ 
ทําแบบฝกหดัและการทดสอบยอยหลงัเรียนของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 2.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั.  2523. 
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สุวัฒนา  อุทยัรัตน, สุชาวดี  เอี่ยมอรพรรณ  และธนาภรณ  พิชณานนท.  การวิเคราะหลาํดับขัน้ 
 โครงสรางเนือ้หาวิชาคณติศาสตรในหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนตนเพื่อพัฒนาแบบ 
 ฝกเสริมการเรียน  :  รายงานการวิจยั,  กรุงเทพมหานคร:  คณะครุศาสตร   
 จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 
อรุณลักษณ  ดิษบรรจง.  การเปรียบเทยีบผลของการเสนอคําถามดวยคําพูด ดวยรูปภาพ 

และดวยคาํพูด กับรูปภาพ ที่มีตอการใชเหตุผลในการรวมประเภทของนกัเรยีน  
ระดับประถมศึกษา.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาจิตวทิยา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2528. 

อัมพร  มาคนอง.  การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณติศาสตรของนักเรียนระดบั 
มัธยมศึกษาปที่  3  ที่เลือกใชพฤติกรรมดานพุทธิพสิัยในการแกปญหาทาง 
คณิตศาสตรแตกตางกัน.  วทิยานพินธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2533. 

อุทุมพร  โกมลวรรณธนะ.  ความสมัพันธระหวางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกับความรูดาน 
จริยศกึษา ของนักเรียนชัน้ประถมศกึษาปที่ 6 ในโรงรียนสังกัดกรุงเทพมหานคร.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2528. 
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รายนามผูทรงคุณวุฒิ 
 
 ผูทรงคุณวุฒทิี่พิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  มีดังนี ้
  
ระดับมัธยมศึกษาตอนตน 
 

1. ผูชวยศาสตราจารย  ดร.อ่ิมจิตต  เติมวฒุพิงษ 
อาจารยภาควชิาคณิตศาสตร  คณะวทิยาศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลยั 

2. อาจารย  วัฒนิตา  นาํแสงวานิช   
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนสาธิตจุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั  ฝายมธัยม 

3. อาจารยนิตยา  เพ็ญจันทร    
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนคอนสวรรค  จงัหวัดชัยภูม ิ

 
ระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย 
 

1. รองศาสตราจารย  ดร.กฤษณะ  เนียมมณ ี
อาจารยประจาํภาควิชาคณิตศาสตร  คณะวิทยาศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลยั   

2. อาจารยวิชัย  เสวกงาม    
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนสาธิตจุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั ฝายมัธยม 

3. อาจารยโสภา  ตอติด     
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนคอนสวรรค  จงัหวัดชัยภูม ิ

 

 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ข 
หนังสือเชิญผูทรงคุณวุฒิ 

หนังสือขอความรวมมือในการทดลองเครื่องมือ 
หนังสือขอความรวมมือในการวิจัย 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1513   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     ผูชวยศาสตราจารย ดร.อ่ิมจิตต  เติมวุฒพิงษ 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลกัษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1514   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิบุคลากรในสังกัดเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     รองคณบดีและผูอํานวยการโรงเรียนสาธิตจฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย (ฝายมัธยม) 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  อาจารยวัฒนิตา  นาํแสงวา
นิช  เปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1515              ฝายวชิาการ คณะครุศาสตร 
                  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลัย 
                  ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 

      23  พฤศจกิายน  2547 
 

เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 

เรียน     อาจารยนิตยา  เพญ็จันทร 
 

สิ่งที่สงมาดวย     เครื่องมือทีใ่ชในการวิจัย 
 

 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 

 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 

ฝายวิชาการ 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1516   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     รองศาสตราจารย ดร.กฤษณะ  เนียมมณ ี
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสติผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลกัษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลกัษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1517   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิบุคลากรในสังกัดเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     รองคณบดีและผูอํานวยการโรงเรียนสาธิตจฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย (ฝายมัธยม) 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  อาจารยวิชัย  เสวกงาม  เปน
ผูทรงคุณวุฒดิังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 

 
 



 100

(สําเนา) 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1518              ฝายวชิาการ คณะครุศาสตร 
                  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลัย 
                  ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 

      23  พฤศจกิายน  2547 
 

เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 

เรียน     อาจารยโสภา  ตอติด 
 

สิ่งที่สงมาดวย     เครื่องมือทีใ่ชในการวิจัย 
 

 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 

 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 

ฝายวิชาการ 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2492       งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      27  มกราคม  2548 
 
เรื่อง     ขออนุญาตทดลองใชเครื่องมือวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนคอนสวรรค 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองทดลองใชเครื่องมือ  
คือ  แบบวัดระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะได
ประสานงานในรายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2882                 งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
       จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
       ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนบุญวัฒนา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2883       งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนสูงเนิน 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2884                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนพิมายวิทยา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 105
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2885                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนสตรีชัยภูมิ 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 106
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2886                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนแกงครอวิทยา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2887                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนภูเขียว 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 108
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2888                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนบุรีรัมยพิทยาคม 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 109
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2889                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนหนองกี่พิทยาคม 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 110
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2890                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนนางรอง 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2891                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนสิรินธร 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2892                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนศีขรภูมิพิสัย 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 113
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2893                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนทาตูมประชาเสริมวิทย 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 114
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2894                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนศรีษะเกษวิทยาลัย 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2895                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนปรางกู 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2896                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนกันทรลักษวิทยา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 
 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ค 
การหาคุณภาพของเครื่องมือ 
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สถิติที่ใชในการคํานวณหาคณุภาพของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
หาคาความเทีย่ง  (Reliability)     ของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  โดย

ใชสูตรหาสัมประสิทธิ์แอลฟาของครอนบาค (Cronbach)   
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 เมื่อ α  คือ คาความเที่ยงของแบบสอบ 
  k คือ จํานวนขอในแบบสอบ 
  2

is  คือ ความแปรปรวนของขอสอบในแตละขอ 
  2

ts  คือ ความแปรปรวนของคะแนนรวมทัง้ฉบับ  คาํนวณจาก 
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  เมื่อ N คือ จํานวนผูสอบ 
   X คือ คะแนนรวมของผูสอบแตละคน 
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ความเทีย่งของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 
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ดังนัน้  แบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับมัธยมศึกษาปที ่ 3  มีคา

ความเที่ยง  เทากับ  0.92  ซึ่งเปนคาความเที่ยงในระดบัสูงมาก 
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ความเทีย่งของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 
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ดังนัน้  แบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับมัธยมศึกษาปที ่ 6  มีคา

ความเที่ยง  เทากับ  0.63  ซึ่งเปนคาความเที่ยงในระดบัปานกลาง 
 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ง 
ตารางรายชือ่โรงเรียนทีข่อความรวมมือในการวิจยั 
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โรงเรียนที่ขอความรวมมอืในการเก็บขอมูล 

 
จังหวัดนครราชสีมา 

1.  โรงเรียนบญุวัฒนา    
2.  โรงเรียนสงูเนิน    
3.  โรงเรียนพมิายวิทยา    

 
จังหวัดชยัภมูิ 

1.  โรงเรียนชยัภูมิภักดีชุมพล   
2.  โรงเรียนแกงครอวิทยา   
3.  โรงเรียนภูเขียว    

 
จังหวัดบุรรีัมย 

1.  โรงเรียนบรีุรัมยพิทยาคม   
2.  โรงเรียนหนองกีพ่ทิยาคม   
3.  โรงเรยีนนางรอง    

 
จังหวัดสุรินทร 

1.  โรงเรียนสิรินธร    
2.  โรงเรียนศขีรภูมิพิสัย    
3.  โรงเรียนทาตูมประชาเสริมวิทย  

 
จังหวัดศีรษะเกษ 

1.  โรงเรียนศีรษะเกษวทิยาลัย   
2.  โรงเรียนปรางกู   
3.  โรงเรียนกนัทรลักษวทิยา   
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เครื่องมือที่ใชในการเก็บขอมูล 
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 2.  แบบสอบถามภูมิหลงัของนักเรียน 
 
ตัวอยางประชากร  (1  โรงเรียน  เก็บทั้ง  ม.3  และ  ม.6) 
 1.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3   1  หอง จํานวน 40  คน 
 2.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  1  หอง จํานวน 40  คน 
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โรงเรียนที่ขอทดลองใชเครื่องมือในการวิจยั 

 
จังหวัดชยัภมูิ 

โรงเรียนคอนสวรรค   
 
เครื่องมือที่ใชในการเก็บขอมูล 
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 2.  แบบสอบถามภูมิหลงัของนักเรียน 
 
ตัวอยางประชากร 
 1.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3   1  หอง จํานวน 40  คน 
 2.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  1  หอง จํานวน 40  คน 
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ตารางที ่ 18 แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจาํนวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร   
  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 
 

จังหวัด โรงเรียน จํานวนตวัอยางประชากร 

ชัยภูมิ โรงเรียนสตรีชยัภูมิ 
โรงเรียนภูเขียว 

43 
57 

นครราชสีมา โรงเรียนบุญวฒันา 
โรงเรียนพิมายวิทยา 

47 
51 

บุรีรัมย โรงเรียนบุรีรัมยพิทยาคม 
โรงเรียนนางรอง 

49 
46 

ศีรษะเกษ โรงเรียนศีรษะเกษวทิยาลัย 
โรงเรียนกันทรลักษวทิยา 

55 
46 

สุรินทร โรงเรียนสิรินธร 
โรงเรียนศีขรภูมิพิสัย 

46 
45 

รวม 485 
 
 จากตารางที่  18  แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร  
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  มีโรงเรียนทัง้หมด  10  โรงเรียน  มนีักเรียนรวมทั้งหมด  485  คน 
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ตารางที ่ 19 แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจาํนวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร   
  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 
 

จังหวัด โรงเรียน จํานวนตวัอยางประชากร 

ชัยภูมิ โรงเรียนสตรีชยัภูมิ 
โรงเรียนภูเขียว 

44 
49 

นครราชสีมา โรงเรียนบุญวฒันา 
โรงเรียนพิมายวิทยา 

45 
44 

บุรีรัมย โรงเรียนบุรีรัมยพิทยาคม 
โรงเรียนนางรอง 

47 
43 

ศีรษะเกษ โรงเรียนศีรษะเกษวทิยาลัย 
โรงเรียนกันทรลักษวทิยา 

41 
42 

สุรินทร โรงเรียนสิรินธร 
โรงเรียนศีขรภูมิพิสัย 

43 
41 

รวม 439 
 
 จากตารางที่  19  แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร  
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  มีโรงเรียนทัง้หมด  10  โรงเรียน  มนีักเรียนรวมทั้งหมด  439  คน 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  จ 
เครื่องมือที่ใชในการวจิัย 
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แบบสอบถามขอมูลทัว่ไปของนักเรียน 

ชื่อ-สกุล………………………………… ชั้น…………  เลขที…่…. โรงเรียน……….…………… 
 
คําชี้แจง 
 1.  โปรดกาเครื่องหมาย    ลงในชอง    ที่ตรงกับขอมูลเกี่ยวกับตัวนักเรียนและกรอก
ขอความลงในชองวางที่กาํหนดใหทุกขอตามความเปนจริง 

2.  ขอความตางๆ  ทีน่ักเรียนไดตอบลงในแบบสอบถามฉบับนี้ จะไมมผีลตอตัวนักเรยีน
และครอบครัวนักเรียนแตอยางใด 
  
แบบสอบถามขอมลูทัว่ไปของนักเรียน 

1. เพศ    ชาย    หญิง            
2. นักเรียนมพีี่นองทัง้หมดรวมทั้งตัวเอง……….คน               
3. นักเรียนเปนบตุรคนที…่……...ของครอบครัว        
4. เกรดวิชาคณิตศาสตรของภาคเรียนที่ผานมา……………              
5. การทาํการบานวิชาคณิตศาสตรของนักเรยีน                

 ทําดวยตนเอง   พอแมชวยทํา    พี่ชวยทาํ  
 เพื่อนชวยทํา   อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ) …………………….. 

6. ระยะทางจากบานมายงัโรงเรียน………….กิโลเมตร              
7. นักเรียนเดินทางมาโรงเรียนโดย……………………………             
8. เวลาที่ใชในการเดินทางมาโรงเรียนเที่ยวละ…………...นาท ี             
9. นักเรียนไดเงนิมาโรงเรียนวันละ………………บาท              
10. นักเรียนมีกลุมเพื่อนสนิท…………..คน               
11. ลักษณะครอบครัวของนักเรยีนเปนแบบ      

 ครอบครัวเดี่ยว  (พอ  แม  ลูก)     
 ครอบครัวรวม  (พอ  แม ลูก  ปู ยา  ตา  ยาย ฯลฯ) 

12. การศึกษาสูงสดุของบิดา-มารดา 
12.1  การศึกษาสูงสุดของบิดา             

 ไมไดศึกษาหรอืเรียนแลวออกกลางคัน    ระดับประถมศึกษา 
 ระดับมัธยมศกึษาตอนตน   
 ระดับมัธยมศกึษาตอนปลาย 
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 ปวช.    ปวส.    ระดับอนปุริญญา  
 ระดับปริญญาตรี     ระดับปริญญาโท   ระดับปริญญาเอก 
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ)……………………………………. 

12.2  การศึกษาสูงสุดของมารดา  
 ไมไดศึกษาหรอืเรียนแลวออกกลางคัน    ระดับประถมศึกษา 
 ระดับมัธยมศกึษาตอนตน   
 ระดับมัธยมศกึษาตอนปลาย 
 ปวช.    ปวส.    ระดับอนปุริญญา  
 ระดับปริญญาตรี   ระดับปริญญาโท   ระดับปริญญาเอก 
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ)…………………………………… 

13. ปจจุบันนักเรียนอาศัยอยูกับ     
 บิดามารดา    บิดา     มารดา  
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ)…………................... 

14. สถานภาพสมรสของบิดามารดา                
 บิดามารดาอยูดวยกนั   บิดามารดาหยารางกัน  
 บิดาเสียชีวิต   
  มารดาเสยีชีวติ    บิดามารดาแยกกนัอยู  
 อ่ืน ๆ (โปรดระบุ) .................. 

15. อาชีพของบิดามารดา   
 รับราชการ    รัฐวิสาหกิจ    เอกชน 
 อาชีพสวนตัว (โปรดระบุ)…………………….……..  
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ) ……………………………..…… 

 
********************************** 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เรื่อง  ความนาจะเปน 

ชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  เวลา  1  ชั่วโมง  จํานวน  40  ขอ 
 
ชื่อ…………………………………เลขที…่…..โรงเรียน…………………..จังหวดั………………. 
วันที…่………….เดือน…………………………………..………พ.ศ….…………………………. 
 
คําชี้แจงในการทําแบบวัด 
  
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรฉบับนี้ม ี 8  หนา  ประกอบดวยคําถาม
จํานวน  40  ขอ  ใชเวลาทํา  1  ชั่วโมง 
 2.  กอนลงมือทําแบบวัด  ใหนกัเรียนเขียนชื่อ  นามสกลุ  เลขที ่ โรงเรียน  และจังหวัด  ให
เรียบรอย 
 3.  คําถามทุกขอเปนแบบปรนัย  4  ตัวเลอืก  ในแตละขอใหนักเรียนเลือกตอบตัวเลอืกที่
ตรงกับความคิดของนักเรียนเพยีงขอเดียว  โดยกากบาทลงในกระดาษคําตอบที่เตรียมไวใหเทานั้น 
 4.  นักเรียนสามารถทดเพื่อหาคําตอบในกระดาษคําถามได 
 5.  หากมีขอสงสัยใหยกมือถามผูคุมสอบเทานั้น 
 
 

ขอขอบคุณในความรวมมือของทาน 
         นายกิตติศักดิ์  แกงทอง 

       นิสิตปริญญาโท  สาขาการศึกษาคณิตศาสตร 
             ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร 

        จุฬาลงกรณมหาวทิยาลัย 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3 
 

1. ขวดโหลใบหนึง่มีลูกกวาดขนาดเทาๆ  กนั  ซึง่มีสีแดงอยู  400  ลูก สีขาว  200  ลูก  ถาเขยา
ใหลูกกวาดในขวดโหลคละกนัอยางดี  แลวสุมหยิบลูกกวาดมากาํมือหนึ่ง  นักเรียนคดิวา  จะ
ไดลูกกวาดสีใด  
ก. นาจะหยบิไดลูกกวาดสีแดงมีมากกวา  เพราะลูกกวาดสีแดงมีมากกวาลูกกวาดสีขาวแม

จะเขยาโหลอยางไรก็ตาม 
ข. นาจะหยบิไดลูกกวาดสีแดงมากกวา  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดลูกกวาดสีแดงมี

มากกวาคือ  2/3 
ค. ตองหยิบไดลกูกวาดสีแดงมากกวาลกูกวาดสีขาวอยางแนนอน  เพราะลูกกวาดสีแดงมีสี

เดนกวา 
ง. อาจจะหยิบไดลูกกวาดสีแดงหรือลูกกวาดสีขาวก็ได  เพราะเขยาขวดโหลใหลูกกวาดคละ

กันอยางด ี 
2. ถุงใบหนึง่มีลกูบอลสีเหลอืง  5  ลูก  สีดํา  5  ลูก  ลูกบอลทั้งหมดมีขนาดเทาๆ  กัน  เขยาถงุ

แลวสุมหยบิออกมา  1  ลูก  จะไดลูกบอลสีใด  
ก. หยิบไดลูกบอลสีดําแนๆ  เพราะสุมหยิบจึงตองไดลูกบอลสีดํา 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดทั้งลูกบอลสีดําหรือสีเหลืองมีเทากนั  เพราะลกูบอลทั้งสองสีมีจาํนวน

เทากัน 
ค. ความนาจะเปนที่จะหยบิไดลูกบอลสีดําหรือสีเหลืองมีเทากนั  คือ  1/2   
ง. อาจจะหยิบไดลูกบอลสีดําหรือลูกบอลสีเหลืองก็ได  เพราะเขยาถุงใหลูกบอลคละกนั  

3. ขวดโหลใบหนึง่ใสสลาก  10  ใบขนาดเทาๆ  กนั  บนสลากแตละใบเขียนเลขโดด  0  ถึง  9  ไว
ใบละตัว  เขยาขวดโหลใหสลากคละกนั  แลวสุมหยบิสลากขึ้นมา  1  ใบ  นกัเรียนคิดวาสลาก
ที่หยิบข้ึนมานาจะเปนสลากที่เขียนตวัเลขที่มีคามากกวา  3  หรือนอยกวา  3 
ก. หยิบไดเลข  9  แนนอน  เพราะเลข  9  มีคามากที่สุด  ดงันัน้สลากที่ไดตองมีคามากกวา  

3   
ข. นาจะหยบิไดสลากที่ตวัเลขมีคามากกวา 3 เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบไดตัวเลขที่มี

คามากกวา  3 มีถงึ 6 ใน 10 
ค. อาจจะหยิบไดสลากที่ตวัเลขมีคามากกวาหรือนอยกวา  3  ก็ได  เพราะเขยาขวดโหลให

สลากคละกนั 
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ง. โอกาสที่จะหยบิไดสลากที่มคีามากกวา 3 มีมากกวา เพราะตัวเลขทีม่คีามากกวา 3 มี
มากกวาไมวาจะเขยาขวดโหลอยางไร 

4. กลองใบหนึง่มีลูกปงปองขนาดเดียวกนัสแีดง  12  ลูก  สีขาว  8  ลูก  ใชมือคนใหคละกันกอน
สุมหยิบลูกปงปองขึ้นมา  1  ลูก  นักเรียนคดิวานาจะหยบิไดลูกปงปองสีใด 
ก. หยิบไดสีแดงแนๆ  เพราะลกูปงปองสีแดงเดนกวาลูกปงปองสีขาว 
ข. นาจะหยบิไดลูกปงปองสีแดง  เพราะลกูปงปองสีแดงมีมากกวาถงึจะใชมือคนอยางไรก็

ตาม 
ค. นาจะหยบิไดลูกปงปองสีแดง  เพราะความนาจะเปนทีห่ยิบไดลูกปงปองสีแดง  เทากับ  

3/5   
ง. อาจจะหยิบไดลูกปงปองสีขาวหรือลูกปงปองสีแดงก็ได  เพราะคนใหลูกปงปองคละกัน

กอนหยิบ 
5. บัตรกองหนึ่งมีขนาดเทาๆ  กันทุกใบ  แตละใบมีหมายเลขกํากับอยู  ซึ่งเปนหมายเลขตั้งแต  

300  ถึง  400  ถาสุมหยิบบัตรขึ้นมา  1  ใบ  นักเรียนคิดวานาจะหยิบไดบัตรหมายเลขที่ลง
ทายดวยเลขโดดตัวใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดบัตรที่มีหมายเลขลงทายดวย  0  มถีึง  11  ใน  101  สวน

ความนาจะเปนที่จะหยิบไดบัตรที่มีหมายเลขที่ลงทายดวยหมายเลขอื่น  มีแค  10  ใน  
101  ดงันัน้นาจะหยิบไดบัตรที่มีหมายเลขลงทายดวย  0 

ข. โอกาสที่จะหยบิไดบัตรหมายเลขที่ลงทายดวย 0  มีมากกวาเลขอืน่ๆ  เพราะบัตรที่ลงทาย
ดวย 0  มีมากกวา 

ค. หยิบไดบัตรทีม่ีหมายเลขทีล่งทายดวย  0  แนนอน  เพราะอาจจะหยบิไดหมายเลข  300  
หรือ  400  ซึ่งเปนหมายเลขที่มีเลข  0  มากที่สุด 

ง. อาจจะหยิบไดบัตรหมายเลขที่ลงทายดวยเลขโดดตัวใดก็ได  เพราะบัตรอยูในกองและสุม
หยิบ 

6. โยนเหรียญบาท  1  เหรียญ  1  คร้ัง  นกัเรยีนคิดวาเหรียญจะขึ้นดานใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะขึ้นหัวหรือข้ึนกอยมีเทากัน  คือ 0.5 
ข. ข้ึนกอยอยางแนนอน  เพราะดานหวัหนกักวาดานกอยจึงถวงใหขึ้นดานกอย 
ค. อาจจะขึ้นหัวหรือกอยก็ได  เพราะเหรียญมีอยูเหรียญเดยีว 
ง. โอกาสที่จะขึ้นหัวหรือกอยมีเทากนั  เพราะเหรียญมีแค  2  หนา 

7. จากการโยนลกูเตาเที่ยงตรง  1  ลูก  1  คร้ัง  จะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ี 
ก. ขึ้นแตมคูแนนอน  เพราะผลรวมแตมคูมากกวาแตมค่ี 
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ข. โอกาสที่จะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ีเทากัน  เพราะจํานวนหนาเทากนั 
ค. ขึ้นแตมคูหรือแตมค่ีก็ได  เพราะความนาจะเปนที่จะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ี  เทากนั  คือ  1/6 
ง. อาจจะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ีก็ได  เพราะลกูเตามีลูกเดียวและโยนครั้งเดียว 

8. ถุงใบหนึง่มีลูกแกว  3  ลูก  ขนาดเทาๆ  กนั  ลูกละ  1  สี  ดังนี้  สีขาว  สีแดง  สีเขียว  ถาสุม
หยิบลูกแกวออกจากถุง  1  ลูก  ผลที่จะเกดิขึ้นเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดลูกแกวแตละสีมีเทากนั  เพราะลูกแกวมีสีละ  1  ลูกเทากนั 
ข. หยิบไดสีแดง  เพราะสีแดงเปนสีที่เดน 
ค. อาจจะหยิบไดสีขาว  หรือสีแดง  หรือสีเขียวก็ได  เพราะลูกแกวปนกนัอยูในถงุ 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดลูกแกวแตละลูกเทากนั  คือ  1/3  ดังนั้นโอกาสทีจ่ะหยบิได

ลูกแกวแตละสีจึงมีเทากัน 
9. กลองใบหนึง่มีบัตรขนาดเทาๆ  กนัอยู  4  ใบ  แตละใบมหีมายเลขอยูใบละ  1  หมายเลข  คือ  

1,  2,  3,  4  ถาสุมหยิบบัตรออกมาจากถงุ  1  ใบ  ผลทีเ่กิดขึ้นจะเปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแตละหมายเลขเทากนั  คือ  1/4  ดังนั้นอาจจะหยิบได  

หมายเลข  1   หรือหมายเลข  2  หรือหมายเลข  3  หรือหมายเลข  4  ก็ได 
ข. หยิบไดไดหมายเลข  1  แนๆ   เพราะหมายเลข  1  มีคานอยที่สุด 
ค. อาจจะหยิบไดหมายเลขใดกไ็ด  เพราะบัตรอยูในถุงและปนกนัอยู 
ง. ทุกหมายเลขมีโอกาสที่จะหยิบถูกหยิบข้ึนมาเทากนั  เพราะบัตรแตละใบมอียูแค  1  

หมายเลข 
10. มีไพอยู  4  ใบ  คือ  K  โพดํา  K  โพแดง  K  ขาวหลามตดั  และ  K  ดอกจิก  สับใหคละกัน  

แลวสุมหยบิไพออกมา  1  ใบ  ผลที่เกิดขึน้จากการหยบิไพเปนอยางไร 
ก. อาจจะหยิบไดไพชนิดใดก็ได  เพราะไพถูกสับใหคละกนักอนหยิบ 
ข. อาจจะหยิบได  K  โพดํากับ  หรือ  K  โพแดง  หรือ  K  ขาวหลามตัด  หรือ  K ดอกจิก  ก็

ได  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไพมีเทากัน  คือ  1/4    
ค. โอกาสที่ไพแตละใบจะถูกหยิบข้ึนมามีเทากัน  เพราะมอียางละ  1  ใบเทากัน 
ง. หยิบได  K  โพดํา  เพราะไพ  K  โพดํา  เดนกวาไพใบอ่ืนๆ 

11. สมุด  2  สี  วางคละกนัอยูบนชั้นวาง  ดังนี ้สีแดง  3  เลม สีขาว 4 เลม  ตองการสุมหยิบมาใช  
1  เลม  ผลจะเปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสมุดสีแดงเปน  3  ใน  7  สวนความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดสมุด

สีขาวเปน  4  ใน  7  ดังนัน้นาจะหยิบไดสมุดสีขาวมากกวาสมุดสีแดง 
ข. หยิบไดสมุดสแีดงอยางแนนอน  เพราะสมดุสีแดงสะดุดตากวาสมุดสขีาว 
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ค. อาจจะหยิบไดสมุดสีแดงหรอืสมุดสีขาวก็ได  เพราะสมุดวางอยูบนชั้นวางเหมือนกนัและ
คละกัน 

ง. โอกาสที่จะหยบิไดสมุดสีขาวมีมากกวา  เพราะสมุดสีขาวมีมากกวาสมุดสีแดง 
12. ในการแขงขันแบดมินตันครั้งหนึ่ง  นักกีฬานาํไมแบดมินตันไปดวย  5  อันขนาดเดยีวกนัวาง

คละกันอยู  ซึง่มียีห่อ  Yonex  3  อัน  ยีห่อ  Wilson  2  อัน  ผลทีน่ักกฬีาจะลงแขงขนัโดยสุม
เลือกใชไม  1  อัน  เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะเลอืกไมยี่หอ  Yonex  มีมากกวา  เพราะไมยีห่อ Yonex  มีมากกวาไมยี่หอ  

Wilson 
ข. ความนาจะเปนที่จะเลือกใชไมยี่หอ Yonex  เทากับ  0.6  สวนความนาจะเปนที่จะเลือกใช

ไมยี่หอ  Wilson  เทากับ  0.4  ดังนั้นนาจะเลือกใชไมยี่หอ  Yonex  มากกวา 
ค. จะตองเลือกใชไม  Yonex  แนนอน  เพราะไมยี่หอ  Yonex  ใชดีกวายีห่อ  Wilson 
ง. อาจจะเลือกใชไมยี่หอใดก็ได  เพราะไมมอียูแค  2  ยี่หอคือ  Yonex  กับ  Wilson 

13. มีผาเช็ดตัวผนืใหญลายดอกไม  3  ผืน  และลายสัตว  4  ผืน พับไวในตูเสื้อผาถาสุมหยิบ
ผาเช็ดตัว  1  ผืน  จะหยิบไดผาเช็ดตัวลายใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดผาเช็ดตัวลายสัตวมมีากกวา  เพราะจํานวนผาเช็ดตัวลายสัตวมากกวา 
ข. หยิบไดผาเช็ดตัวลายดอกไมแนนอน  เพราะผาเช็ดตัวลายดอกไมหยิบงายกวาผาเชด็ตัว

ลายสัตว 
ค. อาจจะหยิบไดผาเช็ดตัวลายดอกไมหรือลายสัตวก็ได  เพราะผาเช็ดตัวพับไวในตู 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดผาเช็ดตัวลายสัตว  เทากัน 4/7  ดังนั้นนาจะหยิบไดผาเช็ดตัว

ลายสัตว  
14. ในรานขายเสือ้ผาแหงหนึ่งมีผาพนัคอขนาดเดียวกนัสีขาว  3  ผืน  สีชมพู  3  ผนื  วางคละกนั

อยู  ถาสุมหยบิข้ึนมา  1  ผนื  จะหยิบไดผาพนัคอสีใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดผาพันคอทั้ง  2  สีมีเทากัน เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดมีเทากัน  

คือ  0.5   
ข. สีขาวอยางแนนอน  เพราะสขีาวเปนสีที่สะอาด 
ค. อาจจะหยิบสีใดก็ได  เพราะผาพนัคอมีอยู  2  ส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสีขาวหรือสีชมพูมีเทากนั  เพราะผาพนัคอทัง้  2  สีมีจํานวนเทากนั 

15. แฟมใสเอกสารขนาดเดียวกนัคละกนัอยูมสีีเขียว  2  แฟม  สนี้ําเงนิ  2  แฟม  ถาหยิบโดยสุม
ออกมา  1  แฟม  ผลทีจ่ะหยิบไดเปนอยางไร 
ก. ไดสีเขียว  เพราะสีเขียวเปนสีที่สดกวาสีน้าํเงนิ 
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ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแฟมแตละแฟมเปน 1/4  แตความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีเขียว
หรือสีน้ําเงนิเทากนั คือ  1/2   

ค. อาจจะหยิบไดแฟมสีเขียวหรอืสีน้ําเงินก็ได  เพราะแฟมคละสีกัน 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดแฟมทั้งสองสีมีเทากนั  เพราะจาํนวนแฟมแตละสีมเีทากัน 

16. มีกลองพลาสติกขนาดเทากนัสีชมพู  2   กลอง  สฟีา  2  กลอง  สีน้าํเงนิ 2   กลอง  สแีดง  3 
กลอง  สีเขียว 1  กลองวางคละกัน  ถาสุมหยิบมาใช  1  กลอง  จะไดสีใด 
ก. อาจจะหยิบใชสีใดก็ได  เพราะกลองพลาสติกมีอยูหลายสี 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบใชกลองสีแดง  เปน  3/10  ซึง่มากกวาสีอ่ืนๆ  ดังนั้นนาจะหยิบ

ไดสีแดง   
ค. โอกาสที่จะหยบิใชกลองสีแดงมีมากกวาสีอ่ืนๆ   เพราะกลองสีแดงมีจํานวนมากกวา 
ง. หยิบใชสีแดง  เพราะสีแดงเดนที่สุด 

17. ในการสุมหยบิหลอดไฟ  1  หลอดจากหลอดไฟ  3  หลอดขนาดเดียวกัน  ซึง่มีสีแดง  สีเขียว  
สีมวง   นกัเรียนคิดวานาจะหยิบไดหลอดไฟสีใดมีมากกวากนั 
ก. สีแดงแนๆ  เพราะสีแดงเปนสีที่เดนที่สุด 
ข. โอกาสที่หยิบไดหลอดไฟแตละสีเทากัน  เพราะหลอดไฟมีสีละ  1  หลอด 
ค. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดหลอดไฟแตละหลอดเทากนั  คือ  1/3  ดงันั้นโอกาสที่จะหยิบ

ไดหลอดไฟแตละหลอดเทากนั 
ง. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะหลอดไฟมแีคสีแดง  สีเขียว  และสีมวงเทานั้น 

18. มีดินสอสีอยู  3  แทง  เปนสดีํา  สีแดงและสีน้ําเงิน อยางละ  1  แทง  อยูในกลอง  ถาสุมหยิบ
ดินสอสีมา  1  แทง  จะหยิบไดสีใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดดินสอแตละสีเทากนั  คือ  1/3  ดังนั้นดนิสอทุกสีมีโอกาสถูก

หยิบข้ึนมาไดเทากนั 
ข. สีแดงนาจะหยิบไดกอน  เพราะเปนสทีี่เดนที่สุด 
ค. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะดินสออยูในกลอง 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดดินสอแตละสีเทากัน  เพราะมีสีละ  1  แทง 

19. สิทธิ์  ตอง  อมร  และเจีย๊บ  เปนผูที่สอบวิชาคณิตศาสตรไดระดับคะแนน  4   ถาตองการ
คัดเลือกนักเรยีน  1  คนจาก  4  คนนี้ไปสอบแขงขันตอบปญหาโดยการจับสลากใครจะไดเปน
ตัวแทนไปแขงตอบปญหา 
ก. จะตองหยิบไดชื่อเจี๊ยบแนนอน  เพราะอักษร  จ  มากอนอกัษรตัวอื่นๆ 
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ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดชื่อแตละคนเทากัน  คือ  1/4  ดังนัน้ทุกคนมีโอกาสเปนตวัแทน
ไปตอบปญหา 

ค. อาจจะไดใครก็ไดเปนตัวแทนไปตอบปญหา  เพราะเลือกแตละคนโดยการจับสลาก 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดแตละชื่อมีเทากัน  เพราะแตละคนมีเพียงชื่อเดียวเหมือนกัน 

20. มีเสื้อสีแดง  3  ตัว และมีเสือ้สีน้ําเงิน  3  ตัว  อยูในตะกราผา  ตองการหยิบมารีดใหเรียบรอย
กอนเก็บเขาตู  โดยสุมหยิบคร้ังละ  1  ตัว  นักเรียนคิดวาจะหยิบไดเสื้อสีใดกอน 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงนิมีเทากนั  เพราะแตละสีมีจาํนวนเทากัน 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงินมีเทากนั คือ 1/2 ดังนัน้อาจจะหยิบ

ไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงินก็ได 
ค. หยิบไดเสื้อสีน้าํเงนิกอนแนนอน  เพราะเสือ้สีน้ําเงินอยูขางบน 
ง. อาจจะหยิบไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงินกอนก็ได  เพราะเสื้อปนกนัอยูในตะกรา 

21. มีผูชาย  3  คน  คือ  ตอ,  ตู,  ออย  และผูหญิง  3  คน  คือ  ตอย,  แตว,  อ๋ิว  นั่งอยูโตะ
เดียวกนั พิธีกรตองการเชิญใครคนใดคนหนึ่งในกลุมนี้ข้ึนมากลาวถงึความประทับใจในการมา
งานเตนรําครั้งนี้  โดยการสุมเลือก  นักเรยีนคิดวาผูหญิงหรือผูชายจะถกูเชิญขึ้นมากอน 
ก. ผูหญิงตองถูกเชิญขึ้นมากลาวกอนอยางแนนอน  เพราะผูหญิงเตรียมตัวมาด ี
ข. โอกาสที่จะเชญิผูหญิงหรือผูชายขึ้นมากลาวมีเทากัน  เพราะจาํนวนผูหญิงและผูชาย

เทากัน 
ค. ความนาจะเปนที่ผูหญิงและผูชายจะถูกเชิญขึ้นมากลาวเทากัน  คือ  1/2  ดังนัน้โอกาสที่

ผูหญิงหรือผูชายจะถูกเชิญข้ึนมายอมเทากัน 
ง. อาจจะเชิญผูหญิงหรือผูชายขึ้นมากอนกไ็ด  เพราะมีอยูแค  2  เพศเทานั้น 

22. วันนี้ฝนตกกอนหนิจะออกไปตลาดจึงตองใชรม  1  คนั  ซึ่งในตะกรามีรมขนาดเทากันคละกนั
อยูดังนี ้ สีดํา  2  คนั  สีเขียว  3  คัน  กอนหนิหยิบโดยการสุม  ผลจะเปนอยางไร 
ก. รมทุกคันมีโอกาสทีจ่ะถกูหยิบข้ึนมา  แตโอกาสทีจ่ะหยบิไดรมสีเขียวมีมากกวา  เพราะรม

สีเขียวมีมากกวารมสีดํา 
ข. ตองหยิบไดรมสีเขียวแนๆ  เพราะรมสีเขียวเดนกวารมสีดําและมีสีสรรมากกวา 
ค. อาจจะหยิบไดรมสีดําหรือรมสีเขียวก็ได  เพราะรมอยูในตะกราและคละกัน 
ง. ความนาจะเปนทีห่ยิบไดรมสีเขียวเทากับ  3/5  สวนความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดรมสีดํา

เทากับ  2/5  ดังนัน้นาจะหยิบไดรมสีเขียวมากวารมสีดํา 
23. ในการเลือกหวัหนาหอง  ซึง่มีผูชาย  2  คน  ผูหญงิ  3  คน  ผลจะเลือกไดหัวหนาหองเปน

ผูหญิงหรือผูชายเปนอยางไร 
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ก. โอกาสที่ผูหญงิจะถกูเลือกมากกวาผูชาย  เพราะผูหญิงมีมากกวาผูชาย  1  คน 
ข. ผูชายอยางแนนอน  เพราะผูชายแข็งแรงกวาผูหญิง 
ค. อาจจะเปนผูชายหรือผูหญิงก็ได  เพราะมแีค  2  เพศเทานัน้ 
ง. ความนาจะเปนที่ผูหญิงจะไดรับเลือก เทากับ 3/5    ดังนัน้ผูหญงิจึงมีโอกาสทีจ่ะไดรับ

เลือกมากกวาผูชาย 
24. นมในตูเย็นมี  4   กลองวางคละกัน  ดังนี้  รสหวาน  รสสตรอเบอร่ี  รสโกโก  รสจืด  ถาหยิบ

แบบสุมมา  1  กลอง  ผลที่จะหยิบได เปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแตละรสเปน  1/4  ดังนั้นอาจจะหยิบได  รสหวาน  รสสตรอ

เบอรี่  รสโกโก  หรือรสจืด 
ข. หยิบไดรสหวานแนนอน  เพราะเปนรสที่ชอบ 
ค. อาจจะหยิบไดรสใดก็ได  เพราะนมคละกนัอยูในตูเยน็ 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดนมแตละรสมีเทากัน  เพราะนมมีรสละ  1  กลอง 

25. กลองใบหนึง่มีสลากขนาดเดียวกนัเขียนคาํวา  “มีรางวัล”  อยู  3  ใบ  และคําวา  “ไมมีรางวัล”  
อยู  7  ใบ รวม  10  ใบ  หญิงสาวคนหนึง่สุมหยิบสลากขึ้นมา  1  ใบ  ความนาจะเปนที่จะ
หยิบไดสลากที่มีรางวัลหรือไมมีรางวัลเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดสลากที่เขยีนคําวา  “ไมมีรางวลั”  มากกวา  เพราะสลากทีเ่ขียนคาํวา  

“ไมมีรางวัล”  มีมากกวาสลากทีเ่ขียนคาํวา  “มีรางวัล”  4  ใบ 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสลากทีเ่ขียนคาํวา “มีรางวัล”  เปน  3/10  สวนความนาจะ

เปนทีจ่ะหยิบไดสลากที่เขียนคําวา  “ไมมีรางวัล”  เปน  7/10  ดังนั้นความนาจะเปนทีจ่ะ
หยิบไดสลากที่เขียนคาํวา  “ไมมีรางวัล”  จึงมากกวา 

ค. หยิบไดสลากที่มีคําวา  “มีรางวัล”  อยางแนนอน  เพราะผูหญิงดวงด ี
ง. อาจจะหยิบไดสลากทีม่ีคําวา  “มีรางวัล”  หรือ  “ไมมีรางวัล”  ก็ได  เพราะสลากอยูใน

กลอง 
26. มีสลาก  7  ใบ  ขนาดเทากนัเขียนเลขโดดในแตละใบ  คอื  1 – 7  แลวใสไวในกลอง  ถาสุม

หยิบสลากข้ึนมา  1  ใบ  จะหยิบไดเลขคูหรือเลขคี่ 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดเลขคี่มีมากกวา  เพราะในกลองเลขคี่มีมากกวาเลขคู 
ข. หยิบไดเลข  7  แนนอน  เพราะเลข  7  เปนเลขที่มีคามากที่สุด  ดังนั้นหยิบไดเลขคี่

มากกวา 
ค. อาจจะหยิบไดเลขคูหรือเลขคี่ก็ได  เพราะใสไวในกลองและในกลองมีแคเลขคูกับเลขคี่ 
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ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดเลขคี่  เปน 4/7  สวนความนาจะเปนที่จะหยิบไดเลขคูเปน  
3/7  ดังนั้นโอกาสทีจ่ะหยิบไดเลขคี่มีมากกวา 

27. ในการปลูกตนไม  ซึ่งม ี ตนมะมวง  1  ตน  ตนมะพราว  1  ตน  ตนฝร่ัง  1  ตน  โดยการสุม
เลือกตนไม  ตนไมชนิดจะถกูเลือกมากที่สดุ 
ก. ความนาจะเปนที่เลือกตนไมแตละชนิด เทากับ 1/3  ดังนัน้โอกาสที่ตนไมแตละชนิดจะถูก

เลือกเทากนั 
ข. ตนฝร่ังอยางแนนอน  เพราะตนฝร่ังปลูกงายกวาชนิดอืน่ๆ 
ค. อาจจะเปนตนไมชนิดใดก็ได  เพราะตนไมมีอยูแค  3  ชนิด 
ง. โอกาสที่จะเลอืกตนไมแตละชนิดมีเทากัน  เพราะจาํนวนตนมีเทากัน 

28. ในรานอาหารมอีาหารคาว  3  ชนิด คือ  แกงเขียวหวาน  ผัดผักบุง  ตมยํา  ถาสุมเลือกจะได
อาหารชนิดใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะเลือกอาหารแตละชนดิ  เปน  1/3  ดังนัน้อาจจะเลือกอาหารชนดิใดก็

ได   
ข. ตมยําแนนอน  เพราะตมยาํเปนอาหารที่ใครก็รูจัก 
ค. อาจจะเลือกอาหารชนิดใดกไ็ด  เพราะรานมีอาหารอยู  3  ชนิด 
ง. โอกาสที่จะเลอืกอาหารแตละชนิดเทากนั  เพราะอาหารแตละชนิดมี  1  อยางเทากนั 

29. ในการแขงขันปาเปา  ซึง่มีชองอยู  6  ชองแตละชองมีขนาดเทากนั  และมีหมายเลข 1 – 6  
กํากับไว  ชองละ  1  หมายเลข  ผลที่ผูแขงขันจะปาไดแตมคูหรือแตมค่ีในการปา  1  คร้ัง เปน
อยางไร 
ก. อาจจะปาไดแตมคูหรือแตมค่ีก็ได  เพราะทุกชองถูกแบงออกชองละเทาๆ  กนั 
ข. ความนาจะเปนที่จะปาไดแตมคูและแตมค่ีเทากนั  คือ  0.5   
ค. โอกาสที่จะปาไดแตมคูกับแตมค่ีเทากนั  เพราะจาํนวนคูและจํานวนคีม่ีจํานวน  3  ตัว

เทากัน 
ง. นาจะปาแลวไดแตมคู  เพราะอาจจะปาไดแตม  6  ซึ่งเปนแตมที่สงูที่สุด 

30. มีเสื้อขนาดเดยีวกนัแขวนคละกันอยูในตู  6  ตัว  โดยเปนสีขาว  3  ตัว  สีฟา  2  ตัว  และสี
ชมพู  1  ตัว  สุมหยิบเสื้อออกมาจากตู  1  ตัว  จะหยบิไดเสื้อสีใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดสีขาวมีมากที่สุด  เพราะมีจํานวนมากกวาสีอ่ืนๆ 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีขาวเปน  1/2  ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีฟาเปน  1/3  

และความนาจะเปนที่จะหยบิไดสีชมพูเปน 1/6  ดังนั้นนาจะหยบิไดสีขาว   
ค. สีชมพู  เพราะสีชมพูมีอยูตัวเดียว 
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ง. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะเสื้อทัง้  3  สีแขวนอยูในตู  
31. บอยมีถงุเทาอยู  10  คู  ซึง่มดัเปนคูแตละสีไวเรียบรอยและวางคละกนัในตระกวา  โดยมีสีขาว  

4  คู  สีดาํ  5  คู  สีน้าํตาล  1  คู  ผลที่บอยจะสุมหยิบถงุเทามาใช  1  คู  เปนอยางไร 
ก. บอยหยิบไดสีน้ําตาลแนๆ  เพราะสนี้ําตาลมีอยูคูเดียว 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบถงุเทาสีดําเทากับ  1/2  สวนความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดถงุเทาสี

ขาว และสนี้ําตาล  เทากับ  4/10  และ  1/10  ตามลําดบั  ดังนัน้นาจะหยิบไดถงุเทาสีดํา
มากกวาสีอ่ืนๆ 

ค. อาจจะหยิบไดถุงเทาสีใดก็ได  เพราะถงุเทาอยูในตะกราและวางคละกนั 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดถุงเทาสีดํามีมากที่สุด  เพราะสีดํามีอยู  5  คู  ซึ่งมากกวาสีอ่ืนๆ 

32. บริษัทแหงหนึง่รับสมัครคนเขาทํางาน  1  ตําแหนง  ซึ่งมผีูสมัครเปนชาย  3  คน  หญงิ  2  คน  
แตละคนมีคุณสมบัติและทํางานไดเหมอืนกันหมด  ผลที่บริษัทแหงนี้จะเลือกคนเขาทํางาน
เปนอยางไร 
ก. เปนผูชายแนๆ  เพราะผูชายเขมแข็งกวาผูหญิง 
ข. โอกาสที่จะเลอืกผูชายมากกวาผูหญิง  เพราะผูชายมมีากกวาผูหญงิ 1  คน 
ค. ผูชายมีโอกาสถูกเลือกมากกวาเพราะความนาจะเปนทีจ่ะเลือกผูชาย  เทากบั  3/5 
ง. อาจจะเปนผูหญิงหรือผูชายก็ได  เพราะมแีค  2  เพศใหเลือก 

33. ในสุมหยิบบัตรขนาดเดียวกนัที่เขียนตัวอกัษรแผนละ  1  ตัวจากคําวา  “กาญจนาพร”  ซึ่งเรียง
คละกันและคว่ําเอาไว  จะหยิบไดตัวอักษรหรือสระ 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดตัวอักษรมากกวา  ถึงแมจะมีอยางละ  1 ตัวก็ตาม  เมื่อรวมกนัก็

มากกวาสระถงึ  4  ตัว 
ข. หยิบไดสระมากกวา  เพราะสระ  อา  มี  2  ตัว 
ค. อาจจะหยิบไดสระหรือตัวอักษรก็ได  เพราะคว่ําเอาไว 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดตัวอักษร  เปน  0.75  สวนความนาจะเปนที่จะหยบิไดสระเปน  

0.25 
34. กลองใบหนึง่มีบัตรขนาดเดียวกนัอยู  20  ใบ  ซึง่มีหมายเลข  1  ถึง  20  กํากับอยูบตัรละ  1  

หมายเลข  ถาหยิบบัตรออกมา  1  ใบอยางสุม  ผลทีจ่ะหยิบไดบัตรซึ่งมีจํานวนที่อยูบนบัตร
หารดวย  5  ลงตัว  เปนอยางไร 
ก. เปนไปไดนอยมาก  เพราะอาจจะหยิบไดเลข  1  ซึง่เปนเลขตัวแรกก็ได 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดจํานวนทีห่ารดวย  5  ลงตัว  เปน  1/5  
ค. อาจจะหยิบไดหมายเลขใดกไ็ด  เพราะบัตรแตละใบอยูในกลอง 
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ง. โอกาสที่จะหยบิไดจํานวนทีห่ารดวย  5  ลงตัว  มีแค  4  ใบ  จาก  20  ใบ 
35. โยนเหรียญเทีย่งตรง  1  อัน  3  คร้ัง  ความนาจะเปนที่เหรียญขึ้นหัวทัง้  3  เหรียญ  มากกวา

กอยทัง้  3  เหรียญ จริงหรือไม 
ก. ไมจริง  อาจจะขึ้นหวัหรือข้ึนกอยเทากันกไ็ด  เพราะเหรยีญแตละเหรยีญเปนอิสระตอกัน 
ข. ไมจริง  เพราะความนาจะเปนที่จะขึ้นหัว  3  เหรียญเปน  1/8  และความนาจะเปนทีจ่ะขึ้น

กอย  3  เหรียญ  ก็เปน  1/8  ดังนัน้โอกาสที่จะขึ้นจึงเทากัน 
ค. ไมจริง  เพราะโอกาสที่แตละเหรียญจะขึ้นหัวหรือกอยนัน้มีเทากนั  เพราะเหรียญแตละ

เหรียญมีแค  2  หนา 
ง. จริง  เพราะดานหวัหนักกวาดานกอย  ดงันั้นเหรียญทั้ง  3  นาจะขึ้นกอยทั้งหมด 
 
ใหใชขอมูลตอไปนี้ตอบคําถาม  ขอ  36 – 37  
จากการสอบถามนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาตอนตนเปนรายคนจํานวน 50 คน วาชอบเรียนวชิา
คณิตศาสตรหรือไม แสดงดังตาราง 
 

                              ชัน้ 
คําตอบ ม. 1 ม. 2 ม. 3 รวม 

ชอบ 8 10 12 30 
ไมชอบ 2 8 3 13 

ไมแสดงความคิดเห็น 2 4 1 7 
รวม 12 22 16 50 

 
36. ถาสุมนักเรียนมา  1  คน  นาจะไดนักเรยีนที่ชอบหรือไมชอบเรียนวิชาคณิตศาสตร 

ก. สุมไดนักเรียนที่ไมชอบเรียนคณิตศาสตรแนนอน  เพราะวิชาคณิตศาสตรเปนวิชาที่ยาก 
ข. อาจจะสุมไดนกัเรียนที่ชอบหรือไมชอบก็ได  เพราะสุมนักเรียน ม.ตนทัง้หมด 
ค. โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนมีมากกวา  เพราะนกัเรียนที่ชอบมจีํานวนมากกวา 
ง. ความนาจะเปนจะสุมไดนกัเรียนที่ชอบเรียน เทากับ 3/5  สวนความนาจะเปนที่จะได

นักเรียนที่ไมชอบเรียนเทากบั  13/50  ดังนั้น นาจะสุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตร
มากกวา 

37. ถาสุมนักเรียนมา  1  คน  จะสุมไดนักเรียนระดับชั้นใด 
ก. ไดนักเรียนชัน้  ม. 3  แนๆ  เพราะนักเรียนชั้น  ม. 3  โตทีสุ่ดใน ม.ตน 
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ข. โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนชัน้ ม. 2  มีมากทีสุ่ด  เพราะนักเรียนชัน้  ม. 2 มีจํานวนมากที่สุด 
ค. ความนาจะเปนที่จะสุมไดนกัเรียนชัน้ ม. 1  เทากับ 6/25  ชั้น  ม. 2  เทากับ  11/25 ชั้น  ม. 

3  เทากับ 8/25  เพราะฉะนัน้โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนชัน้ ม. 2  มมีากที่สุด 
ง. อาจจะไดนักเรียนชั้นใดก็ได  เพราะมนีักเรยีนหลายระดบัชั้น 
 
ใหใชขอมูลตอไปนี้ตอบคําถาม  ขอ  38 – 40  
ตารางแสดงน้าํหนักของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  40  คน  ดังนี ้
 

น้ําหนกั (กก.) เด็กชาย เด็กหญิง รวม 
36 2 3 5 
37 5 4 9 
38 1 4 5 
39 8 5 13 
40 2 3 5 
41 3 0 3 
รวม 21 19 40 

 
38. ถาสุมนักเรียนขึ้นมา  1  คน  นาจะไดคนทีม่ีน้ําหนักเทาใด 

ก. โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนที่มนี้ําหนกั  39  กิโลกรัมมีมากที่สุด  เพราะนกัเรียนที่หนัก  39  
กิโลกรัมมีจาํนวนมากที่สุด 

ข. ความนาจะเปนที่จะสุมไดนกัเรียนที่หนัก 39 กิโลกรัม เทากับ  13/40  จึงนาจะสุมได
นักเรียนทีห่นกั  39 กโิลกรัมมากที่สุด 

ค. นาจะไดคนทีม่ีน้ําหนัก  41  กิโลกรัม  เพราะเปนน้าํหนักที่มากที่สุด 
ง. อาจจะสุมไดนกัเรียนที่มนี้ําหนักเทาใดก็ได  เพราะน้าํหนกัมีหลายขนาด 

39. ถาสุมเลือกนักเรียนทีม่ีน้าํหนกั  37  กิโลกรัม  ขึน้มา  1  คน  นาจะเปนหญิงหรือชาย 
ก. อาจจะไดนักเรียนชายหรือนกัเรียนหญงิก็ได  เพราะมีอยูแค  2  เพศ 
ข. ความนาจะเปนที่จะไดนักเรยีนชาย  เทากบั  5/9  สวนนกัเรียนหญิงแค  4/9  ดังนั้นนาจะ

สุมไดนักเรียนที่มีน้าํหนกั  37  กิโลกรัม  เปนนกัเรียนชายมากกวา 
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ค. โอกาสที่จะไดนักเรียนชายมมีากกวา  เพราะนกัเรียนทีห่นัก  37  กิโลกรัม  เปนนกัเรยีน
ชายมากกวานกัเรียนหญิง 

ง. นาจะไดนักเรยีนชาย  เพราะนักเรียนชายโตกวานักเรียนหญงิ 
40. เมื่อสุมเลือกนกัเรียนขึน้มา  1  คน  โดยไมสนใจน้าํหนักตัว  จริงหรือไมที่นาจะสุมไดนักเรียน

ชายมากกวานกัเรียนหญิง 
ก. จริง  เพราะนกัเรียนชายตัวโตกวานักเรียนหญงิ 
ข. จริง  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะสุมไดนักเรยีนชาย เทากบั 21/40  สวนความนาจะเปนที่

จะสุมไดนักเรยีนหญิง  เทากับ  19/40  ดังนัน้นาจะสุมไดนักเรียนชายมากกวา 
ค. ไมจริง  อาจจะสุมไดนักเรียนหญงิหรือนักเรียนชายก็ได  เพราะมีแคนกัเรียนหญิงและ

นักเรียนชายเทานั้น 
ง. จริง  เพราะจํานวนนกัเรียนชายมากกวาจาํนวนนกัเรียนหญิง 

 
************************************* 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เรื่อง  ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 
ชั้นมัธยมศกึษาปที่  6  เวลา  1  ชั่วโมง  จํานวน  40  ขอ 

 
ชื่อ………………………………เลขที่……โรงเรียน…………………………….จังหวัด……..…… 
วันที…่………….เดือน……………………….……….…..………พ.ศ….…………………………. 
 
คําชี้แจงในการทําแบบวัด 
  
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรฉบับนี้ม ี 7  หนา  ประกอบดวยคําถาม
จํานวน  40  ขอ  ใชเวลาทํา  1  ชั่วโมง 
 2.  กอนลงมือทําแบบวัด  ใหนกัเรียนเขียนชื่อ  นามสกลุ  เลขที ่ โรงเรียน  และจังหวัด  ให
เรียบรอย 
 3.  คําถามทุกขอเปนแบบปรนัย  4  ตัวเลอืก  ในแตละขอใหนักเรียนเลือกตอบตัวเลอืกที่
ตรงกับความคิดของนักเรียนเพยีงขอเดียว  โดยกากบาทลงในกระดาษคําตอบที่เตรียมไวใหเทานั้น 
 4.  นักเรียนสามารถทดเพื่อหาคําตอบในกระดาษคําถามได 
 5.  หากมีขอสงสัยใหยกมือถามผูคุมสอบเทานั้น 
 
 

ขอขอบคุณในความรวมมือของทาน 
         นายกิตติศักดิ์  แกงทอง 

    นิสิตปริญญาโท  สาขาการศึกษาคณิตศาสตร 
          ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร 

      จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 
 

1. ในการโยนเหรยีญบาท  3  เหรียญ  1  คร้ัง  ผลจะเปนอยางไร 
จ. โอกาสที่จะขึ้นหนาคละกนัมมีากกวา  เพราะเหรยีญมีอยู  2  ดาน 
ฉ. นาจะขึน้หนาคละกัน  เพราะความนาจะเปนที่เหรียญจะขึ้นหนาคละกันเทากับ  6/8  สวน

ความนาจะเปนที่เหรียญจะขึ้นหนาเดียวกนัทัง้  3  เหรียญมีแค  1/4  เทานั้น 
ช. ข้ึนกอยทั้ง  3  เหรียญอยางแนนอน  เพราะดานหวัเปนดานทีห่นกักวาดานกอยจึงถวงให

ข้ึนดานกอย 
ซ. อาจจะขึ้นหนาเดียวกันทั้ง  3  เหรียญหรือข้ึนหนาคละกนัก็ได  เพราะเหรียญมีอยู  3  

เหรียญเทานั้น 
2. สุมหยิบลูกปงปอง  2  ลูกออกมาจากกลองซึ่งมีลกูปงปองสีขาว  สีแดง  และสฟีา  ผลจะเปน

อยางไร 
ก. สีแดงกับสีฟาอยางแนนอน  เพราะเปนสทีีเ่ดนที่สุด   
ข. โอกาสที่จะหยบิไดลูกปงปอง  2  ลูกใดๆ  เทากัน  เพราะจํานวนลูกเทากัน 
ค. โอกาสที่จะหยบิได  สีขาวกับสีแดง  สีขาวกบัสีฟา  หรือสีแดงกับสีฟา  เทากนั  เพราะ

ความนาจะเปนเทากนั  คือ  1/3 
ง. อาจจะหยิบได  2  สีใดๆ  ก็ได  เพราะลูกปงปองอยูในกลองมี  3  สี 

3. สุมหยิบลูกกวาดจากขวดโหล  2  ลูก  ซึง่มลีูกกวาดสีขาว  3  ลูก  ลูกกวาดสีแดง  2  ลูก  และ
ลูกกวาดสีเขียว  5  ลูก  จะหยิบไดลูกกวาดสีใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดลูกกวาดสีเดียวกนัและเปนสีเขียวมีมากกวา  เพราะลูกกวาดสีเขยีวมี

จํานวนมากกวาสีอ่ืนๆ 
ข. หยิบไดลูกกวาดสีแดง  เพราะลูกกวาดสีแดงเดนกวาทุกสี 
ค. อาจจะหยิบไดลูกกวาดสีเดียวกันหรือลูกกวาดคละสีก็ได  เพราะลูกกวาดมีอยู  3  สี 
ง. นาจะเปนที่จะหยิบไดลูกกวาดสีเขียวมากกวาสีอ่ืนๆ  เพราะความนาจะเปนที่จะได

ลูกกวาดสีเขียว  เทากับ  10/45 
4. มีกระดาษ  3  สี  คือ  สีขาว  สีน้ําเงิน  สีแดง  ซึ่งมวนอยูในกลอง  สุมหยิบมาใช  2  สีโดยใชสี

ใดก็ไดจะเปนอยางไร 
ก. หยิบไดสีแดงกับสีน้ําเงนิ  เพราะเปนสีทีเ่ดนกวาสีขาว 
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ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแตละกรณี  คอื  ขาวกับน้ําเงิน  ขาวกับแดง  และน้าํเงนิกับ
แดง เทากับ  1/3  เพราะจาํนวนคูสีเทากนั  คือ  1  ใน  3  

ค. อาจจะหยิบไดสีคูใดๆ ก็ได  เพราะมีอยูถึง  3  สีดวยกัน 
ง. โอกาสที่จะหยบิได  2  สีใดๆ  มีเทากัน  เพราะแตละสีมีจาํนวนแผนเทากัน 

5. หยิบไพ  2  ใบจากไพ  K โพดํา  ไพ K โพแดง  ไพ K  ขาวหลามตัด  ไพ K  ดอกจิก  ผลจะเปน
อยางไร 
ก. ไดไพ K โพดํากับไพ K  โพแดงอยางแนนอนที่สุด  เพราะเปนไพที่มีแตมสูงทัง้  2  ใบ 
ข. โอกาสที่จะไดไพแตละคูกันมีเทากัน  เพราะจํานวนไพเทากนั 
ค. ความนาจะเปนที่จะไดไพแตละคูกนัเทากับ  1/6  เพราะไพแตละชนิดมจีํานวน  1  ใบ

เทากัน 
ง. อาจจะไดไพใบอ่ืนคูกันก็ได  เพราะมีตั้งหลายใบ 

6. ในการออกเลขทาย  2  ตัว  โอกาสที่จะออกเลขทายทัง้  2  ตัวเหมือนกนั  เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะออกเลขทายเหมอืนกันมีเทากนั  เพราะเลขทาย 2 ตัวที่เหมือนกนัม ี 1  จํานวน

เทากัน 
ข. จะตองเปน  99  อยางแนนอน  เพราะเปนเลขทายที่มากที่สุดและเหมอืนกันดวย 
ค. อาจจะออกเลขทาย  2  ตัวทีเ่หมือนกนัตัวใดก็ได  เพราะเลขมีตั้งแต 00 ถึง 99 
ง. โอกาสที่จะไดเลขทาย  2  ตัวเหมือนกนัมีเทากัน  เพราะความนาจะเปนที่จะได  เทากบั  

1/10 
7. ในการโยนลกูเตา  1  ลูก  3  คร้ัง  ผลที่เกิดขึ้นจะเปนอยางไร 

ก. ข้ึนแตม  1  ทั้ง  3  คร้ังแนนอน  เพราะเปนแตมทีน่อยทีสุ่ด 
ข. นาจะขึน้แตมแตกตางกนั  เพราะความนาจะเปนเทากับ  35/36  สวนขึ้นแตมเหมือนกันทั้ง  

3  ลูก  มีเพียง  1/36  เทานัน้  ดังนั้นนาจะขึ้นแตมที่แตกตางกนัมากกวา 
ค. แตมที่ปรากฏทั้ง  3  คร้ังแตกตางกนัหมดหรือเหมือนกนัหมด  เพราะโยน  3  คร้ัง 
ง. ข้ึนแตมเหมือนกนัทัง้  3  คร้ังเทากนั  เพราะแตละแตมมีจํานวนหนาเทากัน 

8. โยนเหรียญ  1  เหรียญ  4  คร้ัง  เหตุการณที่จะเกิดขึน้เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะออกหนาตางกนัมีมากกวา  เพราะเหรียญ  1  เหรียญมีอยู  2  หนา  และโยน  

4  คร้ัง 
ข. ความนาจะเปนทีห่นาจะออกตางกนัมถีึง  7/8  สวนความนาจะเปนที่เหรียญจะออกหนา

เหมือนกนัทัง้  4  คร้ังมีเพียง  1/8  เทานัน้ ดังนัน้นาจะออกหนาที่แตกตางกนัมากกวา 
ค. ออกกอยทัง้  4  เหรียญ  เพราะดานกอยเบากวาดานหวัจึงขึน้ดานกอย 
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ง. อาจจะขึ้นหนาเดียวกันหรือคละกันก็ได   เพราะโยนเหรยีญ  4  คร้ัง 
9. มีจํานวนบวกอยู  3  จํานวน  และจาํนวนลบอยู  2  จํานวน คละกันอยูในกลอง  ถาสุมหยิบ

จํานวนเหลานีม้า  1  จํานวน  ดูวาไดจํานวนใดแลวใสคืนลงในกลองเชนเดิม จากนั้นก็หยิบอีก
คร้ัง  จากการสุมหยิบทั้ง  2  คร้ัง  ผลเปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิไดจํานวนบวกกบัจํานวนลบ  เพราะความนาจะเปนเทากับ  12/25 
ข. หยิบไดจํานวนบวกทัง้  2  คร้ัง  เพราะครัง้แรกหยิบไดจาํนวนบวก  คร้ังที ่ 2  ก็ตองหยิบได

จํานวนบวก 
ค. อาจจะหยิบไดบวกกับบวก  หรือบวกกับลบ  หรือลบกับลบก็ได  เพราะในกลองมีทัง้

จํานวนบวกและจํานวนลบ 
ง. หยิบไดจํานวนบวกทัง้  2  คร้ัง  มากกวา  เพราะในกลองจํานวนบวกมีมากกวาจํานวนลบ 

10. มีสมุดวางอยูบนชั้น  ดงันี ้ สีแดง  3  เลม  สีขาว  4  เลม  เหตุการณทีสุ่มหยิบมาใช  3  เลม
เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดสมุดคละสีกันมีมากกวา  เพราะสมุดมีหลายเลม 
ข. ไดสมุดสีแดงอยางแนนอน  เพราะสมุดสีแดงสะดุดตากวาสมุดสีขาว 
ค. อาจจะหยิบไดสมุดสีเดียวกนัทัง้  3  เลมหรือคละสีกันก็ได  เพราะสมุดวางอยูบนชั้น

เหมือนกนัและมี  2  สี 
ง. นาจะหยบิไดสมุดคละสีกัน  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได เทากบั   6/7   

11. มีปากกาอยู  6  ดามในกลอง  ซึ่งมีสีแดง  3  ดาม  สนี้ําเงิน  3  ดาม  เหตุการณทีจ่ะสุมหยิบได
ปากกา  2  ดาม  ผลเปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิไดปากกาคละสกีัน  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  3/5  ซึ่ง

มากกวาความนาจะเปนที่จะหยิบไดปากกาสีเดียวกัน  คอื  2/5 
ข. หยิบไดสีแดงแนนอน  เพราะปากกาสีแดงสีสดกวาปากกาสีน้าํเงิน 
ค. อาจจะหยิบไดสีเดียวกนัหรือคละสีกันก็ได  เพราะปากกามีทั้งสนี้าํเงนิและสีแดง 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสีเดียวกันทั้ง  2  ดาม มเีทากัน  เพราะปากกาสีแดงและปากกาสนี้ําเงิน

มีจํานวนเทากนั 
12. ในการทอดลูกเตา  2  ลูกพรอมกัน  การทีจ่ะไดแตมเหมอืนกันเปนอยางไร 

ก. ไดแตม  6  กับ  แตม  6  เพราะเปนแตมทีม่ากที่สุด 
ข. ความนาจะเปนที่จะไดแตมเหมือนกันเทากับ  1/6  เพราะมี  6  จาก  36  เหตุการณ 
ค. อาจจะขึ้นแตมที่เหมือนกันคูใดก็ได  เพราะมีตั้งแต  1  ถึง  6 
ง. โอกาสที่จะไดแตมที่เหมือนกันในแตละคูเทากนั  เพราะจํานวนเหตุการณที่เกิดขึ้นเทากัน 
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13. โยนลูกเตา  2  ลูก  1  คร้ัง  เหตุการณที่ผลรวมของแตมบนลูกเตาทัง้สองลูกเปนจํานวนคูเปน
อยางไร 
ก. ขึ้นแตม  6  ทั้ง  2  ลูก  เพราะเปนแตมทีสู่งที่สุดและผลรวมไดเปนจาํนวนคู 
ข. โอกาสที่จะขึ้นแตมตางกนัมมีากกวา  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะขึ้นแตมตางกนัเทากัน  

1/3 
ค. อาจจะขึ้นหนาเหมือนกนัหรือตางกันทัง้  2  ลูกก็ได  เพราะลูกเตามีหลายหนา 
ง. โอกาสที่จะขึ้นหนาเหมือนกนัมีเทากนั  เพราะแตละคูมีจาํนวนเทากัน 

14. กลองใบหนึง่มีลูกหนิสีขาว  5  ลูก  สเีขียว  3  ลูก  สีน้าํเงิน  2  ลูก  ถาสุมหยิบลูกหนิ  3  ลูก  
พรอมกัน  ผลจะเปนอยางไร   
ก. นาจะหยบิไดลูกหนิคละสีกนั  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  24/35 
ข. ตองไดสีเขียวทั้ง  3  ลูกแนนอน  เพราะสเีขียวมี  3  ลูกพอดี 
ค. อาจจะหยิบไดลูกหนิสีเดียวกนั  หรือคละสกีันก็ได  เพราะลูกหนิอยูในกลองและมหีลายส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดลูกหินสีขาวทั้ง  3  ลูกมมีากกวา  เพราะลูกหินสีขาวมีหลายกอน 

15. ในการทอดลูกเตา  2  ลูกพรอมกัน  1  คร้ัง  ผลบวกของแตมบนหนาลกูเตาทัง้สองลูกหารดวย  
4  ลงตัว  ผลจะเปนอยางไร 
ก. ตองขึ้นแตม  6  ทัง้สองลกู  เพราะแตม  6  เปนแตมที่สูงที่สุด 
ข. นาจะหยบิไดแตมที่แตกตางกันที่ผลรวมหารดวย  4  ลงตัวมากกวา  เพราะความนาจะ

เปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  1/6 
ค. อาจจะขึ้นแตมคูใดก็ได  เพราะลูกเตามีหลายหนา 
ง. โอกาสที่จะขึ้นแตมเหมือนกนัทัง้  2  ลูกมีเทากนั  เพราะแตละคูมีจํานวนเทากัน 

16. โยนลูกเตา  2  ลูก  1  คร้ัง  ความนาจะเปนที่ผลบวกของแตมลูกเตาทีห่งายเปนจํานวนเฉพาะ
เปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่ผลบวกจะเปนจํานวนเฉพาะ เทากับ  4/9 
ข. ตองขึ้นแตม  1  ทัง้  2  ลกู  เพราะแตม  1  เปนแตมที่นอยที่สุด 
ค. อาจจะขึ้นแตมคูอ่ืนก็ได  เพราะลูกเตาทั้ง  2  ลูกมีหลายหนา 
ง. โอกาสขึ้นแตมของลูกเตาทั้ง  2  ลูก  ผลบวกรวมกนัเปนจาํนวนเฉพาะมนีอยกวาผลรวม

แตมเปนจํานวนประกอบ 
17. สุมหยิบไพ  2  ใบ  จากไพ  K  4  ใบ (K  โพดํา  K  โพแดง  K  ขาวหลามตัด  K  ดอกจิก)  ผล

จะเปนอยางไร 
ก. หยิบไดไพ  K  โพดํากบัไพ  K  โพแดง  เพราะเปนไพแตมที่สูงที่สุด 
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ข. นาจะหยบิไดไพคูใดคูหนึง่  เพราะความนาจะเปนที่จะหยบิไดเทากนั  1/6  
ค. อาจจะหยิบไดไพ  2  ใบใดๆ  ทีห่นาตางกนั  เพราะไพมี  4  ใบที่แตกตางกนั 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดไพ  2  ใบใดๆ  มีเทากนั  เพราะไพแตละชนิดมีจาํนวนเทากัน 

18. กลองใบหนึง่มีฉลากอยู  4  ใบ  ฉลากแตละใบมีอักษร  ก,  ข,  ค,  ง  เขียนอยู  สุมหยิบฉลาก
ออกมา  1  ใบจากกลองดูวาเขียนอักษรอะไรแลวคืนฉลากกลับไปในกลองตามเดิม  หยิบ
ฉลากขึ้นมาใหมอีก 1 ใบ  ผลจากการสุมหยิบทั้ง  2  คร้ังจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดตัวอักษรตางกนัมีมากกวาที่จะหยิบไดอักษรตัวเดิม  เพราะมีอักษรที่

แตกตางกนั 
ข. นาจะหยบิไดตัวอักษรที่แตกตางกนัทั้ง 2  คร้ังมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได 

มีคาเทากับ  3/4  
ค. ตองหยิบได  ก  กับ  ก  แนนอน  เพราะเปนอักษรตัวแรกในภาษาไทย 
ง. อาจจะหยิบไดตัวอักษรตางกนัหรือเหมือนกันก็ได  เพราะอักษรมีตั้งหลายตัว 

19. ในการสุมหยบิลูกบอล  2  ลูก  จากกลองซึ่งบรรจุลูกบอลสีขาว  3  ลูก  และสีดํา  2  ลูก  ผล
เปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิไดลูกบอลคละสีกัน  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  3/5   ซึ่งมี

มากกวาที่จะหยิบไดลูกบอลสีเดียวกนั 
ข. หยิบไดลูกสีดาํทัง้  2  ลูก  เพราะลูกบอลสีดําเขมกวาสขีาว 
ค. อาจจะหยิบไดสีดําทั้งคู  หรือสีขาวทัง้คู  หรือสีดํากับสีขาวก็ได  เพราะลูกบอลอยูในกลอง

และมี  2  ส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดลูกบอลสีขาวคูกันมีมากกวา  เพราะจํานวนลกูมีมากกวา 

20. เหตุการณที่จะเกิดขึ้นในการสุมหยิบไพ  2  ใบจากไพดอกจิก 13 ใบ(2, 3,4, 5, ..., J, Q, K, A) 
ก. หยิบได  A  กับ  K  เพราะเปนแตมที่สงูทีสุ่ด 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดไพเปนตัวเลข  2  ใบใดๆ  มีมากกวา  เพราะตัวเลขมีจํานวนมากวาตัว

ภาษาอังกฤษ 
ค. นาจะหยบิได  2  ใบเปนตวัเลขกับตัวภาษาอังกฤษ  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดมี

คาเทากับ  22/39 
ง. อาจจะหยิบไดตัวเลขทั้งคู  หรือตัวภาษาอังกฤษทั้งคู  หรือตัวเลขกับตัวภาษาอังกฤษก็ได  

เพราะไพมีหลายใบ 
21. สุมหยิบฉลาก  2  ใบ จากฉลาก  10  ใบ  ซึ่งเขียนเลข  0  ถึง  9  กํากับไวเปนอยางไร 
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ก. โอกาสที่จะหยบิไดเปนเลขคูกับเลขคู  หรือเลขคี่กับเลขคี่  มีเทากนั  เพราะจํานวนเลขคูกับ
เลขคี่เทากนั 

ข. หยิบไดเลข  9  กับเลข  0  เพราะเปนแตมมากที่สุดและนอยที่สุด 
ค. อาจจะหยิบไดเลขคูกับเลขคี่  หรือเลขคูกับเลขคู  หรือเลขคี่กับเลขคี่ก็ได  เพราะฉลากมี  

10  ใบ 
ง. นาจะหยบิไดเลขคูกับเลขคี่มากกวา  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดเลขคูกับเลขคี่  

เทากับ  5/9 
22. มีกางเกง  10  ตัว  และมีเสือ้  10  ตัว  อยูในตะกรา  ตองการนํามารีดกอนเก็บเขาตู  ในการ

หยิบคร้ังแรกผลจะเปนอยางไร 
ก. หยิบไดเสื้อกอนแนนอน  เพราะเสื้ออาจจะอยูขางบนกางเกง 
ข. โอกาสที่จะไดเสื้อเทากับโอกาสที่จะหยบิไดกางเกง  เพราะความนาจะเปนเทากนั  คอื  

1/2  
ค. อาจจะหยิบไดเสื้อหรือกางเกงกอนก็ได  เพราะเสื้อกับกางเกงปนกันอยูในตะกรา 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดเสื้อกับกางเกงมีเทากนั  เพราะเสื้อมี  10  ตัวและกางเกงกม็ี  10  ตัว

เชนกนั 
23. ชาย  3  คน  คือ  ตอ,  ตู,  ออย  และหญงิ  3  คน  คือ  ตอย,  แตว,  อ๋ิว  สุมเลือกเพือ่เปน

ตัวแทนไปแขงขันตอบปญหา  จํานวน  3  คน  ผลที่ไดจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะสุมไดผูหญิงหรือผูชาย  ทั้ง  3  คน มีโอกาสเทากนั  เพราะจํานวนผูหญิงและ

ผูชายเทากัน 
ข. นาจะสุมไดผูหญิงกับผูชายคละกันมากกวา  เพราะความนาจะเปนเทากับ  9/10 
ค. จะตองไดผูชายทั้ง  3  คนอยางแนนอน  เพราะผูชายเกงกวาผูหญงิ 
ง. อาจจะสุมไดเพศเดียวกนัทั้งหมดหรือคละเพศกันก็ได  เพราะมีแคผูหญงิกับผูชายเทานั้น 

24. กลองใบหนึง่มีลูกปงปอง  ซึ่งมหีมายเลข  1 ถึง 6  กํากบัอยู  สุมหยิบลูกปงปองขึ้นมา  2  ลูก
พรอมกัน  เหตกุารณที่เกิดขึ้นจากการสุมหยิบจะเปนอยางไร 
ก. ตองหยิบไดหมายเลข 5  กับหมายเลข 6  กํากับอยู  เพราะเปนจาํนวนที่มีคามากกวา

จํานวนอืน่ๆ 
ข. อาจจะหยิบไดหมายเลขคูกบัคู  หรือหมายเลขคี่กับค่ี  หรือหมายเลขคูกับค่ีก็ได  เพราะมี

หมายเลขหลายจํานวนในกลอง 
ค. นาจะหยบิไดหมายเลขคี่กบัหมายเลขคู  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได  เทากับ  3/5 
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ง. โอกาสที่จะหยบิไดหมายเลขคู  2  ลกูและโอกาสทีจ่ะหยบิไหมายเลขคี่  2  ลูกมีเทากนั  
เพราะจาํนวนหมายเลขคูและจํานวนหมายเลขคี่มีเทากนั 

25. กลองใบหนึง่มีลูกปงปอง  3  ลูก  มหีมายเลข  1,  2,  3  กํากับไว  ถาสุมหยิบลูกปงปองขึ้นมา  
1  ลูก  ดูวาไดหมายเลขใด  แลวใสคืนเพื่อหยิบอีกครั้งหนึ่ง  เหตุการณที่เกิดขึ้นจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดทั้ง  2  คร้ังหมายเลขเหมือนกนัมีเทากัน  เพราะแตละหมายเลขม ี 1  

จํานวนเทากัน 
ข. นาจะหยบิไดหมายเลขตางกันทั้ง  2  คร้ัง  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได เทากบั  2/3 
ค. หยิบไดลูกปงปองที่มหีมายเลข  1  กํากบัไวทัง้  2  คร้ัง  เพราะลาํดับ  1  กอนลําดับอ่ืนๆ 
ง. ในการหยิบทั้ง  2  คร้ังอาจจะหยิบไดหมายเลขตางหรือเหมือนกันก็ได  เพราะลูกปงปองมี

หลายลกูและอยูในกลอง 
26. สุมหยิบจาํนวนเต็ม  2  จํานวนในกลอง  ซึง่มี 1  ถงึ  10  เขียนกาํกับอยู  แลวผลบวกของ  2  

จํานวนนัน้หารดวย  2  ลงตวั  นักเรยีนคิดวาจะหยิบไดจาํนวนใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดทั้ง  2  จาํนวนเปนจํานวนคูเหมือนกนัหรือจํานวนคี่เหมือนกันมีเทากัน  

เพราะจาํนวนคูและจํานวนคี่มีจํานวนเทากัน 
ข. หยิบได  1  กับ  3  เพราะเปนจํานวนที่บวกกนัแลว 2 หารลงตวั  
ค. อาจจะหยิบได  2  จํานวนใดๆ ที่บวกกนัแลวหารดวย  2  ลงตัวก็ได  เพราะมีหลายจาํนวน

ในกลอง 
ง. โอกาสที่จะหยบิได  2  จาํนวนใดๆ  ที่บวกกันแลวหารดวย  2  ลงตวัเทากัน  เพราะความ

นาจะเปนที่จะหยิบได  เทากบั  1/45  
27. สุมหยิบตัวอักษรจากคําวา  MATH  มา  2  ตัว  ซึง่คว่าํและคละกันอยู  ผลจะเปนอยางไร 

ก. นาจะหยบิไดตัวอักษรคูใดคูหนึง่  เพราะความนาจะทีจ่ะหยิบไดเทากัน  คือ 1/6 
ข. หยิบไดตัวอักษร  M  กับ  A  เพราะเปนอกัษรที่อยูถัดกนั 
ค. อาจจะหยิบไดอักษรตัวใดคูกันก็ได  เพราะมีตัวอักษรหลายตัว 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดตัวอักษร  2  ตัวใดๆ  มีเทากนั  เพราะตัวอักษรแตตัวมีจํานวนเทากัน 

28. ไพ  52  ใบ  สุมหยิบมา  2  ใบ  เหตุการณจะเปนอยางไร 
ก. หยิบได  A  คูกับ  A  แนนอน  เพราะเปนไพที่มีแตมสูงทีสุ่ด 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดตัวเลขทั้งคูมีมากกวา  เพราะจาํนวนตวัเลขมากกวาจํานวนตวัอักษร 
ค. นาจะหยบิไดตัวเลขทั้งคู  เพราะความนาจะเปนที่จะหยบิได  เทากับ  105/181 
ง. อาจจะหยิบได  ตัวเลขทั้งคู  หรือตัวภาษาอังกฤษทัง้คู  หรือตัวเลขกับตัวภาษาองักฤษก็ได  

เพราะไพ  1  สํารับมีทัง้ตัวเลขกับตัวอักษร 
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29. ดึงไพ  4  ใบออกจากกองซึง่มี  8  ใบ  ดังนี ้ ไพโพดํา (A  J  Q  K)   ไพโพแดง  (A  J  Q  K)  
ผลจะเกิดอะไรขึ้น 
ก. หยิบไดไพโพแดง  4  ใบ  เพราะไพโพแดงสีเดนกวาไพโพดํา 
ข. อาจจะหยิบไดไพชนิดเดียวกนั  หรือคละกนัก็ได  เพราะไพมี  2  ชนิดเทานั้น 
ค. โอกาสที่จะหยบิไดไพทั้ง  4  ใบเปนไพชนิดเดียวกนัมีเทากัน  เพราะไพทั้ง  2  ชนดิมี

จํานวนเทากัน 
ง. นาจะหยบิไดไพคละกนัมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได  เทากับ  34/35  

30. สุมหยิบลูกหนิ  3  ลูก  จากกลองที่มีลกูหนิสีน้ําเงิน  4  ลูก  และสีแดง  11  ลูก  ผลจะเปน
อยางไร 
ก. หยิบไดสีแดงทั้ง  3  ลูก  เพราะสีแดงเดนกวาสนี้ําเงนิ 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดสีแดงทั้ง  3  ลูกมมีากกวา  เพราะจาํนวนลูกหินสีแดงมีมากกวา 
ค. นาจะหยบิไดลูกหนิคละสีกนั  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  286/455  
ง. อาจจะหยิบไดสีเดียวกนั  หรือคละสีกันก็ได  เพราะลูกหนิมี  2  สีในกลอง 

31. บริษัทแหงหนึง่รับสมัครคนเขาทํางาน  2  ตําแหนง  ซึ่งผูสมัครเปนชาย  3  คน  หญิง  2  คน  
แตละคนมีคุณสมบัติและทํางานไดเหมอืนกันหมด  ผลจากการสุมเลือกคนเขาทํางานจะเปน
อยางไร 
ก. ตองไดผูชายแนๆ  เพราะผูชายเขมแข็งกวาผูหญงิ 
ข. โอกาสที่จะไดผูชายทั้งคูมีมากกวาที่จะไดผูหญิงทั้งคู  เพราะจาํนวนผูชายมมีากกวา

ผูหญิง 
ค. จากการสุมเลอืกนาจะไดผูหญิงกับผูชายมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะไดผูหญิงกับ

ผูชาย  เทากบั  3/5 
ง. อาจจะไดผูหญิงทัง้คู  หรือผูชายทั้งคู  หรือผูหญิงกับผูชายก็ได  เพราะมี  2  เพศใหเลือก 

32. ในจํานวนเด็ก  12  คน  มีเดก็ถนัดซาย  4  คน  ถาสุมเดก็มา  4  คน  ผลจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะสุมไดเด็กถนัดขวา  ทัง้  4  คน มีมากกวา  เพราะเด็กถนัดขวามีจาํนวน

มากกวา 
ข. สุมไดเด็กถนัดขวา  ทัง้  4  คน  มีโอกาสมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะสุมไดเด็ก

ถนัดขวา  ทัง้  4  คน  เทากับ  14/99 
ค. ตองสุมไดเด็กที่ถนัดซายแนนอน  เพราะเด็กถนัดซายม ี 4  คนพอด ี
ง. อาจจะสุมไดเด็กถนัดขวา  หรือถนัดซาย  ทัง้  4  คน  หรือถนัดขวากบัถนัดซายคละกันก็

ได  เพราะเด็กมีแคที่ถนัดขวากับถนัดซาย 
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33. พจนานกุรมครบชุดมี  10  เลม วางคละกนั  ใหหมายเลข  1  ถึง  10  ตามลําดับ  สุมหยิบ
หนงัสือทีละเลมเรียงไวบนชัน้ยาวตามลาํดับที่หยบิไดจนครบทั้ง  10  เลม  ผลจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดแตละเลมเทากัน  เพราะหนงัสือมีอยางละ  1  เลมเทากนั 
ข. หยิบไดเลม  1  กอน  เพราะเลม  1  มากอนเลมอ่ืนๆ 
ค. อาจจะหยิบไดเลมใดๆ  ก็ได  เพราะหนังสือมี  10  เลม 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดหนงัสือแตละเลมเทากัน  คือ  1/10 

34. กลองใบหนึง่มีลูกบอลอยู  3  สี  คือ  สีแดง  สีเขยีว  สีเหลือง  สีละ  4  ลูก  สุมหยบิลูกบอล
ข้ึนมา  4  ลูกพรอมกัน  ผลจะเปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิสุมหยิบไดลูกบอลคละสีกัน  เพราะความนาจะเปนที่จะหยบิได เทากับ  

492/495 
ข. จะตองหยิบไดสีแดง  เพราะสีแดงเปนสทีี่เดนกวาสีอ่ืนๆ 
ค. อาจจะหยิบไดสีเดียวกนั  หรือคละสีกันก็ได  เพราะลูกบอลมีหลายส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสีเดียวกันทั้ง  4  ลูกมีเทากัน  เพราะจาํนวนลกูเทากนัทัง้  3  สี 

35. นายวทิยหยิบถุงเทาซึง่ม ี 6  คู  แตละคูมีสตีางกนั  ออกจากตูอยางสุมข้ึนมา  2  ขาง  วทิยจะ
หยิบไดถุงเทาสีเดียวกนัหรือคนละส ี
ก. โอกาสที่จะหยบิไดถุงเทาคนละสีกันมีมากกวา  เพราะเหตุการณที่จะหยิบไดถุงเทาคนละ

สีมีมากกวา 
ข. นาจะไดหยิบไดถุงเทาคนละสี  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดถงุเทาคนละสีเทากับ  

10/11  ซึ่งมากกวาความนาจะเปนที่จะหยบิไดถุงเทาสีเดยีวกนั  คือ  1/11 
ค. ไดถุงเทาสีเดียวกัน  เพราะถงุเทาจัดไวเปนคูๆ 
ง. อาจจะไดหยิบไดถุงเทาสีเดียวกันหรือคนละสีก็ได  เพราะถุงเทามีหลายคูหลายส ี

36. ดํากับแดงผลดักันปนแปะ  ตกลงกนัวาในการปนแปะ  5  รอบ  ใครออกหัวไดมากกวาจะเปนผู
ชนะ  หลังจากปนแปะมาได  3  รอบ  ปรากฏดําไดหัว  2  คร้ัง  แดงไดหัว  1  คร้ัง  และบังเอิญ
มีเหตุใหตองเลิก  ถามกีารปนแปะตอไปอีก  2  รอบ  ผลจะเปนอยางไร 
ก. ดํานาจะเปนผูชนะ  เพราะความนาจะเปนที่เหรียญจะขึ้นหวั  เทากับ  3/4 
ข. ดําชนะแนๆ  เพราะชนะมาแลว  2  คร้ัง 
ค. อาจจะเปนดําหรือแดงก็ไดทีช่นะ  เพราะยงัเหลือการแขงขันอีก  2  คร้ัง 
ง. โอกาสที่ดําจะชนะมมีากกวาแดง  เพราะในการปนแปะโอกาสทีจ่ะขึ้นหัวเทากับข้ึนกอยมี

เทากัน 
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37. ในกลองบรรจสุม  6 ผล  มีสมดี  4  ผล  สมเสีย  2  ผล  สุมหยิบสมข้ึนมา  2  ผล  จะไดสมดี
หรือสมเสีย 
ก. หยิบไดสมเสียแนนอน  เพราะมี  2  ผล 
ข. นาจะหยบิไดสมดี  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบไดสมดีเทากับ  6/15  สวนความนาจะ

เปนทีจ่ะหยิบไดสมเสีย  เทากับ  2/15 
ค. อาจจะหยิบไดสมดีหรือสมเสยีก็ได  เพราะสมอยูในกลอง 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสมดีมีมากกวา  เพราะสมดีมีมากกวาสมเสีย 

38. กลองใบหนึง่มีลูกบอลสีแดง  5  ลูก  สีขาว  3  ลูก  นาย ก  และนาย  ข  ผลัดกันสุมหยิบลูก
บอลทีละลูกโดยไมใสคืนไปเรื่อยๆ  และหยุดเมื่อมีใครคนหนึ่งหยิบไดลูกบอลสีแดง  ถานาย  ก  
หยิบลูกบอลเปนคนแรก  เขาจะหยิบไดลูกบอลสีใด 
ก. โอกาสที่นาย  ก  จะหยิบไดสีแดงมีมากกวาสีขาว  เพราะจํานวนลูกสีแดงมากกวาสีขาว 
ข. นาจะหยบิไดสีแดง  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีแดงเทากับ  5/8  ซึ่งมีมากกวาสี

ขาว 
ค. หยิบไดสีแดง  เพราะสีแดงเปนสีที่เดนกวาสขีาว 
ง. อาจะหยิบไดสีแดงหรือสีขาวก็ได  เพราะลูกบอลอยูในกลองและม ี 2  ส ี

39. ในการจบัฉลากชื่อนักเรียน  2  คน  จากนกัเรียน  4  คน  ซึง่มีชาย  2  คน  หญิง  2  คน  เพื่อ
เปนตัวแทนไปแขงตอบปญหา  นักเรยีนคิดวาตัวแทนจะเปนหญงิหรือชาย 
ก. เปนชายอยางแนนอน  เพราะผูชายเกงกวาผูหญงิ 
ข. โอกาสที่จะสุมไดหญิงหรือชายเปนเพศเดยีวกนัทัง้  2  คนเทากนั  เพราะจํานวนผูหญิงกับ

ผูชายเทากัน 
ค. ความนาจะเปนที่จะสุมไดผูหญิงหรือผูชายทั้ง  2  คนเทากัน  คือ  1/2 
ง. อาจจะเปนหญิง  1  คน  หรือชาย  1  คนก็ได  เพราะม ี 2  เพศ 

40. ครอบครัวหนึ่งตองการมีบุตร  3  คน  ถาคนแรกเปนชาย  คนที่  2  เปนชาย  คนที่  3  จะเปน
หญิงหรือชาย 
ก. ตองเปนผูชายแนๆ  เพราะ  2  คนแรกเปนผูชาย 
ข. ความนาจะเปนที่จะไดลูกผูหญงิหรือลูกผูชายเทากัน  คอื  ½ 
ค. อาจจะไดลูกผูหญิงหรือลูกผูชายก็ได  เพราะเปนไปไดแค  2  เพศ 
ง. โอกาสที่ลูกคนที ่ 3  จะเปนหญิงหรือชายมีเทากัน   

 
*************************** 
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ประวัติผูเขยีนวิทยานิพนธ 

 
 นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  เกิดวันที่  4  เมษายน  พ.ศ.  2520  ที่จงัหวัดชยัภูมิ  เขาศึกษา
โครงการเรงรัดการผลิตและพัฒนาบัณฑิตระดับปริญญาตรีสาขาวิชาคณิตศาสตรของประเทศ  
(รพค.)  รุนที ่ 1  ปการศึกษา  2539  สาํเร็จการศึกษาปริญญาครุศาสตรบัณฑิต  คณะครุศาสตร  
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย  ปการศึกษา  2542  เขาศึกษาตอในระดบัปริญญาโท  ครุศาสตรมหา
บัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวชิาการศึกษาคณิตศาสตร  
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั  ในปการศึกษา  2543 
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