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บทที่  1 
 

บทนํา 
 
1.  ความเปนมาและความสําคัญของปญหา 
 

ประเทศไทยเปนประเทศทีก่ําลังพัฒนาในหลายๆ  ดาน  รวมทั้งการพัฒนาในดาน
การศึกษา  ซึ่งการพัฒนาการศึกษานัน้มีความจาํเปนอยางยิง่  เพราะการศึกษาจะทาํใหการ
พัฒนาทรัพยากรมนุษยมีคณุภาพ  อีกทัง้การพัฒนาประเทศและการพัฒนาคุณภาพของมนุษย
เกี่ยวของกับการพัฒนาวิทยาการสาขาตางๆ  ที่ลวนตองอาศัยความกาวหนาทางดานวทิยาศาสตร
และเทคโนโลยีที่มพีื้นฐานความรูทางคณิตศาสตรเปนสําคัญ   จะเห็นไดวาการจัดการศึกษาของ
ไทยตั้งแตอดีตจนถึงปจจุบนัไดตระหนักถึงความสําคญัของคณิตศาสตร  ดังที่  สวุัฒนา  อุทยัรัตน  
สุชาวดี  เอ่ียมอรพรรณ  และธนภรณ  พิชณานนท (2541 : 1)  กลาวไวโดยสรุปวา  วิชา
คณิตศาสตรเปนเครื่องมือทีส่ําคัญที่นาํไปสูความเจริญกาวหนาในทุกๆ  ดานของประเทศจงึถือได
วาเปนปจจัยทีส่ําคัญในการพัฒนาคุณภาพของมนุษย  เนื่องจากคณติศาสตรเปนวชิาที่เกี่ยวของ
กับความคิด  หลักการ  ความเปนเหตุเปนผล  ทําใหผูเรียนสามารถแกปญหาไดอยางมี
ประสิทธิภาพและสามารถนาํไปใชเปนเครือ่งมือในการแสวงหาความรูในหลายสาขาวิชา   

 
ในชีวิตประจาํวันของเราจําเปนตองเกีย่วของกับคณิตศาสตรอยูตลอดเวลา  ดวยเหตนุี้

จึงไดมีการจัดใหมีการเรียนการสอนคณิตศาสตรในทุกระดับชั้น  ตั้งแตประถมศึกษาจนถึง
อุดมศกึษา  ทัง้นี้สืบเนื่องจากลักษณะของวิชาคณิตศาสตรเปนรากฐานของวิชาตางๆ  ดังที่  ยุพนิ  
พิพิธกุล  (2539 : 1)  กลาวไววา  “วิชาคณติศาสตรเปนวชิาที่เกี่ยวของกับความคิด  กระบวนการ
และเหตุผล  คณิตศาสตรฝกใหคนคิดอยางมีระเบียบ  และเปนรากฐานของวทิยาการหลายๆ  
สาขา  ความเจริญกาวหนาทางเทคโนโลยี  วิทยาศาสตร  วิศวกรรมศาสตร  ฯลฯ  ก็ลวนแลวแต
อาศัยคณิตศาสตรทั้งสิ้น”  และ  สิริพร  ทพิยคง  (2543  : 15)  ยังกลาวไวอีกวา  “วิชาคณิตศาสตร
ยังชวยพฒันาศักยภาพของบุคคล  ชวยใหเปนคนมีเหตมุีผล  คิดริเร่ิมสรางสรรค  คดิอยางมีระบบ  
รูจักวางแผนในการทํางาน  มีความรับผิดชอบในงานที่ไดรับมอบหมาย  และมีความสามารถใน
การแกปญหาได“ 
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จะเหน็วา  การใหเหตุผลเปนธรรมชาติของคณิตศาสตร  ดังคํากลาวทีว่า  คณิตศาสตร
เปนวิชาที่วาดวยเหตุผล  และที่สําคัญการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเปนการเชื่อมโยง
ความสัมพันธเชิงตรรกในทางคณิตศาสตร  การใหเหตุผลมีความสาํคัญมาก  เนื่องจากใน
กระบวนการใหเหตุผลผูเรียนตองใชการคิดหลายลกัษณะ  เชน  การคิดวิเคราะห  สังเคราะห  คิด
ไตรตรอง  คิดอยางมีวิจารณญาณ  เพื่อใหไดขอสรุปที่ถูกตอง   

 
ดังนัน้ในหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน  พทุธศักราช  2544  ในสาระการเรียนรูกลุม

คณิตศาสตรไดกําหนดมาตรฐานการเรียนรูดานทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตรที่จําเปนไว  
5  มาตรฐาน  ดังนี ้

 
มาตรฐานที ่ 1 มีความสามารถในการแกปญหา 
มาตรฐานที ่ 2 มีความสามารถในการใหเหตุผล 
มาตรฐานที ่ 3 มีความสามารถในการสื่อสาร  การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร 
  และการนาํเสนอ 
มาตรฐานที ่ 4 มีความสามารถในการเชื่อมโยงความรูตางๆ  ทางคณิตศาสตร  และ 
  เชื่อมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืนๆ  ได 
มาตรฐานที ่ 5 มีความคิดริเร่ิมสรางสรรค 
 
ในการจัดการเรียนรูผูสอนจะตองจัดกิจกรรม  กําหนดสถานการณหรือปญหา  เพื่อ

พัฒนาผูเรียนใหบรรลุมาตรฐานดานทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตรทั้ง  5  มาตรฐาน 
 
จากมาตรฐานขางตนจะเหน็วา  การใหเหตุผล  เปนทกัษะ / กระบวนหนึง่ทีม่ี

ความสาํคัญ เพราะการใหเหตุผล  คือ  กระบวนการคิดหรือตรึกตรองหาเหตุผล  เพือ่พิจารณาหา
แนวทางในการแกปญหา  โดยอาศัยองคประกอบพืน้ฐานตางๆ  คือ  การสังเกต  ความรูและ
ประสบการณเดิม  เปนตน  ซึ่งสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือภาษา
เขียนก็ได  เนือ่งจากการใหเหตุผลทาํใหเดก็มีพัฒนาการทางดานความคิดตั้งแตการใหเหตุผลใน
ระดับที่เปนรูปธรรมจนถงึระดับที่เปนนามธรรม  และสามารถเชื่อมโยงเหตุผลนั้นใหเขากับศาสตร
หรือวิชาอืน่ๆ  ได  ดังนัน้จงึกลาวไดวา  การใหเหตุผลมีความสาํคัญอยางยิง่ในการพฒันาการเรียน
การสอน และการพัฒนาทางดานความคดิของผูเรียน   
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เมื่อป  พ.ศ. 2521  กิง่ฟา  สนิธุวงษ  (บทคดัยอ)  ไดศึกษาความสามารถของนกัเรียนใน
การใชเหตุผลเพื่อแกปญหาในการเรียนรู  ซึ่งสรุปไดดังนี ้ ความสามารถของนกัเรียนในการใช
เหตุผลเพื่อแกปญหาในการเรียนรูของนกัเรียนชั้นประถมศึกษาปที่  5  ที่มีอายุโดยเฉลี่ย  11  ป  2  
เดือน  จัดไวในขั้นพฒันาการที่เรียกวา  ข้ันปฏิบัติการรปูธรรม  (Concrete  Operation)  และ
ความสามารถในการใชเหตผุลเพื่อแกปญหาในการเรียนรูของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 2  ที่มี
อายุโดยเฉลีย่  15  ป  2  เดือน  จัดไวในขั้นพัฒนาการที่เรียกวา  ข้ันปฏบิัติการนามธรรม  (Formal  
Operation )  ผลการวิจยันัน้ไดศึกษาพัฒนาการทางดานการใหเหตุผลของนักเรียนในการใชตรรก
ปฏิบัติ  7  ชนดิของเพียเจท  ดังนี ้  

 
(1) การจัดแบงกลุม  หรือจัดจําพวกโดยอาศัยตัวแปรหนึง่ตัวหรือมากกวาและมีสมนยั

มิติเดียว  (Classification)   
(2) การจัดเรียงลาํดับโดยอาศัยตัวแปรเดียวหรือมากกวาและมีสมนยัมิติเดียว 

(Seriation)   
(3) การจัดจําพวกหรือเรียงลาํดับชนิดทีม่ีตัวแปร  2  ตวัหรือมากกวาโดยพจิารณาจาก

ความสัมพันธของตัวแปรที่มสีมนัยตัง้แต  2  มิติข้ึนไป  (Logical Multiplication)   
(4) การทดแทนหรือกิจกรรมชดเชยโดยอาศยัตัวแปร  2  ตวัขึ้นไป  (Compensation)   
(5) การรูจักใชอัตราสวนและสัดสวน  (Ratio or  Proportionality)   
(6) การรูจักเลือกโอกาสทีม่ีทางจะเกิดขึ้นไดหรือโอกาสที่จะเปนไปได  (Probability)   
(7) การรูจักใชความคิดโดยพิจารณาจากเหตแุละผลเชิงสหสัมพันธ  (Correlation)   
 
ผลการศึกษาพบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 2  ใหเหตุผลไดดีกวานักเรียนชัน้

ประถมศึกษาปที่  5   และจากผลการศึกษาผูวิจยัมีขอเสนอวา ในการจัดการเรียนการสอน  ควร
ใหนักเรียนมีสวนรวมในกจิกรรมมากขึ้น  เนนที่การใหรูจกัการใชเหตุผล  อภิปรายขอสนับสนนุใน
การใหเหตุผล  สามารถใชคาํพูด  เรียบเรยีงเหตุผลออกมาเปนตัวหนงัสือไดอยางสอดคลองกับ
ความนึกคิดในการตัดสินใจแกปญหาตางๆ  และนกัเรียนควรไดรับการฝกทักษะในการคิดอยางมี
เหตุผลใหมากขึ้น   

 
นอกจากนี ้ สมเจตน  ไวยาการณ  (2530 : 100 - 102)  ไดศึกษารูปแบบการสอนเพือ่

พัฒนาความสามารถดานการใชเหตุผล  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที ่ 6  
เครื่องมือที่ใชในการวิจัย  ผูวจิัยไดสรางขึ้นเอง  ประกอบดวยกระบวนการสอน  4  ข้ันตอน  คือ  
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การวางแผน  การสรางแนวคิดรวบยอด  การนาํความรูไปประยุกตใช  และการประเมินผล  พบวา  
รูปแบบการสอนที่สรางขึ้นชวยใหผูเรียนทกุระดับการเรยีนทั้งที่มีผลการเรียนดี  ปานกลาง  และผล
การเรียนต่าํ  มีความสามารถดานการใชเหตุผลในทุกๆ  ดานสงูขึ้นอยางมนีัยสาํคัญ  สวนการสอน
ปกติชวยสงเสริมความสามารถดานการใชเหตุผลของผูเรียนเฉพาะผูทีม่ีผลการเรียนระดับปาน
กลางเทานัน้   

 
งานวิจยัของ  ปนิดา  ศิริกุลวิเชฐ  (2524  :  51 – 54)  พบวา  ความสามารถในการคดิ

หาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรมีความสัมพันธทางบวกกับผลสัมฤทธิ์วิชาคณิตศาสตร  จากผลการวิจยั
กลาวไดวา  การมีความสามารถในการคิดเชิงเหตุผลเชิงตรรกศาสตรเปนรากฐานทีช่วยให
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรดีขึ้น  ทัง้นี้เพราะวิชาคณิตศาสตรเปนวิชาที่ตองใชความคิด
ความสามารถในการคิดและใหเหตุผล  ซึง่สอดคลองกับงานวิจยัของ  เคลเลอร  และโรเลย  
(Keller and Rowley : 1982)  ที่พบวานักเรียนทีม่ีความคิดเชิงตรรกศาสตรสูงชวยใหมีผลสัมฤทธิ์
ทางคณิตศาสตรสูงดวย  รวมทั้งงานวิจัยของ  วัลลภา  แนวจาํปา  (2528 : 69)    พบวา  
ความสามารถทางดานเหตุผลเชิงนามธรรมชวยใหผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรดีข้ึน  ทัง้นี้
อาจเปนเพราะวิชาคณิตศาสตรมีลักษณะเปนนามธรรมและเกี่ยวของกับการใชความคิดอยางมี
เหตุผล   

 
สวนงานวิจยัของ  สุริยา  ผลโพธิ์  (2528  : บทคัดยอ)  ไดศึกษาความสมัพันธระหวาง

ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกและความคดิสรางสรรค  กับผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตร  ของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  4  ในโรงเรียนมัธยมศึกษา  เขตกรุงเทพมหานคร  
ผลการวิจยัพบวา  ความสามารถในการคดิหาเหตุผลเชงิตรรกและความคิดสรางสรรคมี
ความสัมพันธกับผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05   
ดังนัน้นกัเรียนที่มีความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกและความคิดสรางสรรคสูงชวยใหมี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูงขึ้นดวย   

 
รวมทัง้งานวิจยัของ  นฤมล  แซเตีย  (2532  : บทคัดยอ)  ไดศึกษาความสัมพนัธระหวาง

ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรและเหตุผลเชิงนามธรรมกับผลสัมฤทธิท์างการ
เรียนคณิตศาสตร  ของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  4  เขตการศึกษา  11  ผลการวจิัยพบวา  
ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรและเหตุผลเชิงนามธรรมมีความสมัพันธกับ
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรอยางมีนัยสาํคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  ดังนั้นนักเรียนทีม่ี
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ความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรและการคิดหาเหตุผลเชิงนามธรรมสูงจะมี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง  เพราะวาความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิง
ตรรรกศาสตร  และการคิดหาเหตุผลเชงินามธรรม  เปนรากฐานทีช่วยใหผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตรดีขึ้น  เพราะวิชาคณิตศาสตรเกี่ยวของกับการใชความคิดอยางมีเหตุผล  และมกีาร
สรุปอยางสมเหตุสมผลดวย 

 
จากงานวิจยัขางตนจะเห็นไดวา การคิดหาเหตุผล  การใชเหตุผล  การใหเหตุผล  เปน

ทกัษะ / กระบวนหนึง่ทีม่ีความสําคัญ  ทีช่วยพฒันาการเรียนการสอน  และพัฒนากระบวนการคิด
ใหเหตุผลของผูเรียน  อีกทั้งยังชวยใหผูเรียนสามารถนาํความรูไปประยุกตใชไดในสถานการณจริง  
ตลอดจนชวยใหผลสัมฤทธิท์างการเรียนของนักเรียนดข้ึีนอีกดวย   ซึง่มีผูทาํการวิจยัเกี่ยวกับการ
ใหเหตุผลของนักเรียน  คือ  โจนส,  ทรอนตัน,  แลงรอลล  และ  ทาร  (Jones, Thornton, Langrall 
and Tarr : 1999)   ผูศึกษาทั้ง  4  ทานไดแบงระดับการใหเหตุผลทางเรียนคณิตศาสตร  เร่ือง
ความนาจะเปน  ของนกัเรียนออกเปน  4  ระดับดังนี้  คอื 

 
ระดับ  1  ระดับการใหเหตุผลตามความคิดของตนเองหรือระดับการใชความคิดของ

ตนเองตัดสิน  (Subjective or Non-Quantitative Reasoning) 
 
ระดับ  2  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดยอาศัย

ความสัมพันธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทั้งหมดจากการทดลองสุมกับความนาจะเปน  
(Transitional Between Subjective and Naive Quantitative Reasoning) 

 
ระดับ  3  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดยจะมี

กลวิธีการคิดทีเ่ปนเหตุเปนผล (Informal Quantitative Reasoning)  ซึ่งสามารถบอกไดวานอย
กวา  มากกวา  และเทากัน 

 
ระดับ  4  ระดับการใหเหตุผลที่สามารถใชทฤษฎี  หรือเหตุผลตางๆ  ในการคิดหรือ

คํานวณออกมาเปนคาํตอบหรือตัวเลขได (Incorporates Numerical Reasoning) 
 
นอกจากนี ้ การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรยังมีความสําคัญดังจะเหน็ไดจาก  หลกัสตูร

ข้ันพื้นฐาน  พทุธศักราช  2544  ในสาระการเรียนรูกลุมคณิตศาสตรไดกําหนดมาตรฐานการ
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เรียนรูดานทักษะ / กระบวนการทางคณิตศาสตร มาตรฐานที่  2  มีความสามารถในการใหเหตุผล  
ซึ่งเปนมาตรฐานหนึง่  จาก  5 มาตรฐานดังที่ไดกลาวมาแลวขางตน  และในการจัดการเรียนรูยงั
สงเสริมใหผูเรียนไดรูจักคิดและใหเหตุผลขณะเรียนคณิตศาสตร  โดยการฝกใหรูจักใหเหตุผลที่
งาย  คือ  การฝกจากการเรยีนเรขาคณิตตามแบบยูคลดิ  เพราะมีโจทยเกีย่วกับการใหเหตุผล
มากมาย   ซึ่งมีทั้งการใหเหตุผลระดับงาย  ปานกลาง  และยาก  แตทีจ่ริงแลวการฝกใหผูเรียนรูจกั
คิดและใหเหตผุลอยางสมเหตุสมผลนั้นสามารถสอดแทรกไดในการเรียนรูทุกเนื้อหาของวิชา
คณิตศาสตรและวิชาอืน่ๆ  ดวย  ซึ่งองคประกอบหลกัที่จะสงเสริมใหผูเรียนสามารถคดิอยางมี
เหตุผลและรูจักใหเหตุผลมีดังนี ้

 
1)  ควรใหผูเรียนไดพบกับโจทยหรือปญหาที่ผูเรียนสนใจ  เปนปญหาที่ไมยากเกนิ

ความสามารถของผูเรียนที่จะคิดและใหเหตุผลในการหาคําตอบได 
2)  ใหผูเรียนมโีอกาสและเปนอิสระที่จะแสดงออกถึงความคิดเหน็ในการใชและให

เหตุผลของตนเอง 
3)  ผูสอนชวยสรุปและชี้แจงใหผูเรียนเขาใจวา  เหตุผลของผูเรียนถูกตองตาม

หลักเกณฑหรือไม  ขาดตกบกพรองอยางไร 
 
นอกจากนี ้ ขอมูลการใหเหตุผลของผูเรียนยังมีความสาํคัญโดยอาจทําใหผูสอนสามารถ

ดําเนนิการในสิ่งตอไปนี ้
 
1)  อธิบายระดับพัฒนาการของผูเรียนในการเรียนมโนทัศนเฉพาะใดๆ 
2)  ระบุความเขาใจที่คลาดเคลื่อนหรืออุปสรรคตอการเรียนรูของผูเรียนพรอมทั้งเหตผุล 
3)  วิเคราะหแนวคิดใหมๆ  ที่เกิดจากการใหเหตุผลของผูเรียน  เพื่อทีจ่ะขยายความและ

อภิปรายรวมกบัผูเรียนคนอืน่ๆ 
4)  ระบุโครงสรางทางคณิตศาสตร  หรือประเภทของปญหาที่จําเปนสําหรับการสราง

แนวคิดทางคณิตศาสตรที่มีความหมายของผูเรียน 
5)  จัดหาสถานการณที่เหมาะสมสาํหรับการเรียนรูของผูเรียน 
6)  ตรวจสอบผลของสิ่งแวดลอมและวัฒนธรรมในหองเรียนที่มีตอความคิดและความ

เขาใจของนกัเรียน 
 



 7

ดังนัน้  การฝกใหผูเรียนใชเหตุผลทางคณิตศาสตรและเกิดทักษะในการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตร  ควรทําในบริบททางคณิตศาสตร  เชน  ในขณะเรียนเนื้อหาคณิตศาสตร  ในขณะทํา
กิจกรรมทางคณิตศาสตร   มากกวาจะเปนการกระตุนใหผูเรียนเหน็ความสาํคัญหรอืใหเรียนรูการ
ใหเหตุผลเดี่ยวๆ  แยกจากสิง่อื่น  โดยอาจทําในการสอนเนื้อหา  มโนทศัน  หรือการแกปญหา  
หากเปนการแกปญหา  ผูสอนไมควรคํานงึถึงคําตอบสุดทายที่ถกูตองเทานั้น  แตควรให
ความสาํคัญกบัเหตุผลวาทาํไมผูเรียนจึงไดคําตอบเหลานัน้  และคําตอบเหลานัน้นาจะถูกตอง
หรือผิดเพราะเหตุใด  การใหผูเรียนไดอธิบายหรือช้ีแจงเหตุผลจะชวยใหผูเรียนไดทบทวนการ
ทํางานเพื่อสะทอนความคิดของตน  และที่สําคัญคือ  ผูเรียนจะไดขอสรุปหรือตัดสินความถูกตอง
ของสิ่งตางๆ  ดวยตนเองมากกวาที่จะเชื่อตามที่ผูสอนบอกหรือตามหนังสือเขียนไว  นัก
คณิตศาสตรหลายทานไดใหแนวคิดไววา  การที่ผูเรียนไดคําตอบที่ถูกตองแตใชเหตุผลผิดเปน
อันตรายอยางยิ่งตอการเรียนรูคณิตศาสตร  เนื่องจากเมือ่ผูเรียนไดคําตอบถูกตองแลว  ผูสอนอาจ
ไมไดใหโอกาสผูเรียนแสดงเหตุผล  ซึ่งทําใหทัง้ผูสอนและผูเรียนไดทราบวาที่ผิดนัน้ผิดเพราะเหตุ
ใด  ดังนั้น  ส่ิงที่ดีกวาการไดคําตอบถูกแตเหตุผลผิดคือการไดคําตอบที่ผิด  และสามารถคนพบ
อยางเปนเหตุเปนผลวาอะไรผิดและผิดเพราะเหตุใด 

 
จากที่กลาวมาแลวขางตนวิชาคณิตศาสตรเปนวิชาที่เกี่ยวของกับความคิด  กระบวนการ

คิดและการใหเหตุผล  คณิตศาสตรฝกใหคนคิดอยางมีระเบียบ  และจากงานวจิัยที่กลาวมาแลว
จะเหน็วาภูมิหลังของนกัเรียนไมวาจะเปน  การศึกษาของบิดามารดา  รายไดของครอบครัว  
ลําดับการเกิดของนักเรียน  ฯลฯ  มีผลตอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรทั้งสิน้  ทาํให
นักเรียนมีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรดีข้ึน  ฉะนั้นภูมหิลังของนักเรียนก็นาจะมีผลตอการ
คิดหรือกระบวนการคิด  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เพราะไมวาจะเปนการคิด  การใหเหตุผล  
กระบวนการคดิตางๆ  ก็เปนสวนหนึง่ในการเรียนวิชาคณิตศาสตรดังทีก่ลาวมาแลว  

 
ดังนัน้จากเหตผุลที่กลาวมาขางตน  ผูวิจัยจึงสนใจศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  

เร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรแตกตาง
กัน  และยงัรวมไปถึงภูมิหลงัของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาที่แตกตางกนัดวย 
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2.  วัตถุประสงคของการวิจัย 
 
1. เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาจาํแนกตาม

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตร 
2. เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาทีม่ีภูมิหลัง

แตกตางกนั   
 
3.  ขอบเขตของการวิจยั 

 
1.  ประชากรสําหรับการวิจยัในครั้งนี้  คือ  นักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที ่ 3  และนกัเรียน

ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6  ในโรงเรียนสงักัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11 
2.  ในการวิจัยครั้งนี้ครอบคลุมการใหเหตผุลทางการเรยีนคณิตศาสตร  เร่ือง ความ

นาจะเปน  จากเรื่อง  ความนาจะเปน  ในวิชาคณิตศาสตร  ค 012  ตามหลกัสูตรมธัยมศึกษา
ตอนตน  พทุธศักราช  2521  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ.  2533)  และเรื่อง  ทฤษฎีเบื้องตนของความ
นาจะเปน  ในวิชาคณิตศาสตร  ค 016  ตามหลกัสูตรมธัยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศักราช  2524  
(ฉบับปรับปรุง  พ.ศ.  2533) 

3.  ตัวแปรที่ศึกษา  คือ  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

4.  สมมติฐานของการวจิยั 
 
จากงานวิจยัของ  สุริยา  ผลโพธิ์  (2528  : บทคัดยอ)  พบวา  ความสามารถในการคดิ

หาเหตุผลเชิงตรรกและความคิดสรางสรรคมีความสัมพนัธกับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร  
ผูวิจัยจงึตั้งสมมติฐานดงันี ้  

 
1)  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่าํ  มีการใหเหตุผล

ทางคณิตศาสตรแตกตางกัน   
 
และจากงานวจิัยของ  เพ็ญพิมล  คูศิริวิเชยีร (2527 : บทคัดยอ)  พบวา  องคประกอบที่

อยูนอกเหนือความสามารถทางสติปญญาที่เปนตัวพยากรณที่ดีในการพยากรณผลสัมฤทธิ์
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ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  คือ  การศึกษาของมารดา  และรายไดของครอบครัว  ดังนัน้ผูวิจยั
จึงตั้งสมมติฐานดังนี ้  

 
2)  นักเรียนทีม่ีภูมิหลังแตกตางกนั  ในดาน  เพศ  จาํนวนพีน่อง  อาชพีและระดับ

การศึกษาของบิดามารดา  และขนาดและที่ตั้งของโรงเรยีน  มกีารใหเหตุผลทางคณติศาสตร
แตกตางกนั 

 
5.  คําจาํกัดความที่ใชในการวิจัย 
 
 1.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตร  หมายถึง  ความสามารถของนกัเรยีนในการคิดหรือ
ตรึกตรองหาเหตุผล  เพื่อพจิารณาหาแนวทางในการแกปญหาทางคณิตศาสตร  โดยอาศัย
องคประกอบพื้นฐานตางๆ  เชน  การสังเกต  ความรูและประสบการณเดิม  ซึง่การใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือภาษาเขียนก็ได  จากขอ
คําถามหรือขอความที่กําหนดใหในทางคณิตศาสตร  เร่ืองความนาจะเปน  ซึ่งแบงออกเปน  4  
ระดับ  ตามแนวคิดของ  โจนส,  ทรอนตัน,  แลงรอลล  และ  ทาร  (Jones, Thornton, Langrall 
and Tarr : 1999) ดังนี ้
 
  ระดับ  1  ระดับการใหเหตุผลตามความคิดของตนเองหรือระดับการใชความคิด
ของตนเองตัดสิน  (Subjective or Non-Quantitative Reasoning)   หมายถงึ  การที่นกัเรียนให
เหตุผลตามความคิดของตนเอง  โดยไมทราบวาสิง่ที่ตนเองใหเหตุผลไปนั้นจะถูกหรอืผิด  และไม
สนใจวาจะเกดิอะไรขึ้นในสิ่งที่ตนเองใหเหตุผลไป   
 
  ระดับ  2  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการโดย
อาศัยความสมัพันธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทัง้หมดจากการทดลองสุมกับความนาจะเปน  
(Transitional Between Subjective and Naive Quantitative Reasoning)   หมายถึง  การที่
นักเรียนใหเหตุผลโดยอาศัยความสมัพนัธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทั้งหมดจากการทดลอง
สุมกับความนาจะเปน 
  ระดับ  3  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดย
จะมีกลวิธีการคิดที่เปนเหตุเปนผล  (Informal Quantitative Reasoning)  หมายถึง  การทีน่ักเรียน
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ใหเหตุผลที่สมเหตุสมผลมากกวาในระดับ  2  คือ  สามารถบอกโอกาสที่จะเกิดขึน้วานอยกวา  
มากกวา  หรือเทากัน  แตไมสามารถบอกไดวาโอกาสที่จะเกิดขึ้นความนาจะเปนเปนเทาไร 
 
  ระดับ  4  ระดับการใหเหตุผลที่สามารถใชทฤษฎี  หรือเหตุผลตางๆ  ในการคิด
หรือคํานวณออกมาเปนคําตอบได (Incorporates Numerical Reasoning)  หมายถึง  การที่
นักเรียนสามารถใหเหตุผลประกอบการหาคําตอบโดยสามารถอธิบายและเชื่อมโยงคาํตอบของ
ตนเอง  คํานวณคาเปนออกมาเปนตัวเลขได 
 
 2.  นักเรียน  หมายถงึ  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาศึกษาปที่  3  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา
ปที่  6  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ  เขตการศึกษา  11  ซึ่งไดแบง
นักเรียนตามระดับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรจากสถานศึกษาออกเปน  3  กลุม  ดังนี ้

2.1  นกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  หมายถึง  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  3  และระดับ  4 

2.2  นกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรปานกลาง  หมายถึง  
นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  2   

2.3  นกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  หมายถงึ  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  0  และระดับ  1 
 3.  ภูมิหลัง  หมายถงึ  ส่ิงที่แสดงถึงความเปนมาของนกัเรียน  คือ  เพศ  จาํนวนพี่นอง  
อาชีพของบิดาหรืออาชพีของมารดา  การศึกษาของบิดาและการศึกษาของมารดา  และที่ตั้งของ
โรงเรียน 
 4.  เขตการศึกษา  11  หมายถึง  เขตการศึกษาที่ผูวิจยัเก็บขอมูล  ซึง่มี  5  จงัหวัด  ไดแก  
จังหวัดนครราชสีมา  จงัหวัดชัยภูมิ  จังหวดับุรีรัมย  จงัหวัดศรีษะเกษ  และจังหวัดสุรินทร 
 



บทที่  2 
 

เอกสารและงานวจิัยที่เกีย่วของ 
 
 การวิจยัเรื่อง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรยีน
ชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  ผูวจิัยไดศึกษาคนควาตาํราเอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของ  
ซึ่งไดนําเสนอรายละเอียดเปนลําดับ  ดังตอไปนี้ 
 
 1.  การใหเหตผุล 
  1.1  ความเปนมาของการใหเหตุผล 
  1.2  ความหมายและความสาํคัญของการใหเหตุผล 
  1.3  ประโยชนของการใหเหตุผล 
  1.4  วธิีการใหเหตุผล 
 2.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตร 
  2.1  ความหมายและความสาํคัญของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  2.2  ประเภทของการใหเหตผุลทางคณิตศาสตร 
  2.3  ลักษณะของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  2.4  การพัฒนาทักษะ / กระบวนการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  2.5  ระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 3.  งานวิจยัที่เกี่ยวของกับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  3.1  งานวิจัยในประเทศ 
  3.2  งานวจิัยตางประเทศ 
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1.  การใหเหตุผล 
 
1.1  ความเปนมาของการใหเหตุผล 
 
นักปรัชญาใหความสาํคัญกบัเหตุผลมากเปนพิเศษเพราะถือวาเปนเครื่องมือสําคัญในการ

แสวงหาความรูของมนุษย  อริสโตเติล  (Aristotle 384-322 B.C)  นักปรัชญาคนสําคัญ  ชาวกรีก
โบราณไดนิยามวา  “มนุษย  คือ  สัตวที่มีเหตุผล”  (Man is rational animal)  มนุษยรูจักใชเหตุผล
ตั้งแตเร่ิมเปนมนุษย  และกจิกรรมการใหเหตุผลนี้เองทีท่ําใหมนษุยสามารถเรยีนรูและพัฒนา
ตนเองไดสูงกวาสัตวชนิดใดในโลก  อริสโตเติลไดเขียนหนงัสือแสดงหลักเกณฑในการพิจารณา
ความถกูตองของการใหเหตุผลโดยใหชื่อหนงัสือเลมนี้วา  Organum  ซึ่งแปลวา  เครื่องมือ  เพราะ
เขาเชื่อวาเหตผุลเปนเครื่องมือแสวงหาความจริงของมนษุย  หลกัเกณฑการใหเหตุผลที่อริสโตเติล
แสดงไวในหนงัสือเลมนี้คือ  การอางเหตุผลแบบนิรนัย (Deductive Reasoning)  ซึ่งมีอิทธิพลแผ
คลุมโลกตะวนัตกในสมัยนัน้และตอมาถงึสมัยกลางจนกระทั่งถึงสมัยใหมเมื่อประมาณ
คริสตศตวรรษที่ 16  ซึ่งนับวาเปนระยะเวลาที่ยาวนานมากถงึเกือบ  2000  ป 

 
ในคริสตศตวรรษที่ 16 นักปราชญชาวองักฤษคนหนึง่  ชือ่  ฟรานซิส  เบคอน (Francis 

Bacon 1561-1626)  ไดหนัเหความสนใจไปสูการอางเหตุผลอีกแบบหนึ่ง  คือ  การอางเหตุผล
แบบอุปนัย (Inductive Reasoning)  เขาเขียนหนังสือ  ชื่อ  Novum Organum  ซึ่งแปลวา 
เครื่องมือใหม  เพราะเขาเหน็วาวิธกีารอุปนัยนี้จะเปนเครื่องมือใหมของมนษุยในการที่จะแสวงหา
ความรูใหมๆ  ความคิดของเบคอนไดรับอิทธิพลจากวิชาวทิยาศาสตรซึ่งสมัยนัน้กําลังประสบ
ความสาํเร็จและไดรับความสนใจอยางมาก  เขาเหน็วาการอางเหตุผลแบบนิรนัยนัน้มีจุดออน
ตรงที่เปนลักษณะการอางเหตุผลที่วกวนเหมือนกับพายเรือในอาง  ไมกอใหเกิดความรูใหมจึงไมมี
ประโยชน ความรูที่แทจริงของมนษุยจงึนาจะไดมาดวยวิธีการอุปนัยมากกวา  การอางเหตุผลแบบ
อุปนัยของเบคอนไดรับการจดัใหเขารูปสมบูรณขึ้นโดย  จอหน  สจวต  มิลล (John Stuart Mill 
1806-1873)  เกิดเปนวิธีอุปนัยที่มีชื่อเรียกวา  วธิีการของมิลล (Mill’s methods)  ซึ่งเปนที่รูจกักนั
อยางแพรหลาย 

 
ตอมาเบอรทรันด รัสเซลล (Bertrand Russell 1872-1970) กับ อัลเฟรด ไวทเฮด (Alfred 

Whitehead 1861-1947)  ไดรวมกันเขียนหนงัสือ  ชื่อ Principia Mathematica  ซึ่งถอืกันวาเปน
แมบทของตรรกวิทยาแนวใหมที่เรียกวา  ตรรกวิทยาสัญลักษณ (Symbolic Logic)  เปนการ
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ผสมผสานกฎเกณฑของตรรกวิทยานิรนยักับกฎเกณฑทางคณิตศาสตรเขาดวยกนัเปนการศึกษา
ความสัมพันธของความคิดที่เปนระบบโดยเนนทีโ่ครงสรางหรือรูปแบบเปนหลักจงึเรียกอีกชื่อหนึง่
วา  Formal Logic  ในขณะเดียวกนัไดมีการศึกษาตรรกวิทยาอีกแนวหนึง่ทีเ่รียกวา  Informal 
Logic  หรือ  Critical Reasoning  ที่ไมยดึถือแบบแผนมากนักแตจะเปนตรรกวิทยาเชิงปฏิบัติคือ
ใหความสําคญักับการนาํกฎเกณฑทางตรรกวิทยามาใชไดจริงในการวิเคราะหการอางเหตุผลใน
ชีวิตประจําวัน 

 
1.2  ความหมายและความสําคัญของการใหเหตุผล 
 
การใหเหตุผล  หมายถึง  ความสามารถในการคิดหรือตรึกตรองหาเหตผุล  เพื่อพิจารณา

หาแนวทางในการแกปญหา  โดยอาศัยองคประกอบพื้นฐานตางๆ  เชน  การสงัเกต  ความรูและ
ประสบการณเดิม  ซึง่การใหเหตุผลสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือ
ภาษาเขียนก็ได 

 
การใหเหตุผลเปนกิจกรรมในชีวิตประจําวันของมนุษย  เหตุผลคือหลักฐานหรือส่ิงที่ยนืยนั

ความเชื่ออยางใดอยางหนึ่งวาเปนจริง  เมือ่จะทําอะไรก็ตามเราตองคดิกอนวาเราควรทําหรือไม 
เพราะเหตุใด  นี่คือการถามหาเหตุผลมาสนับสนนุความคิดและการกระทําของตัวเอง การให
เหตุผล (Reasoning)  เปนกระบวนการทางความคิดที่พยายามแสดงวาขอสรุปควรเปนทีย่อมรับ
เพราะม ีเหตุผลหรือหลักฐานที่ดีมาสนับสนุน  นอกจากนี้  เรายงัตองอธิบายเหตุผลนี้ใหคนอื่น
เขาใจและยอมรับดวย  เมื่อไดฟงเรื่องราวบางอยางเราอาจไมเชื่อทัง้หมดในการเลือกวาเรื่องใด
ควรเชื่อหรือไมควรเชื่อ  เราก็ตองใชเหตุผลในการพิจารณาการตัดสิน  เมื่อเรามีความคิดเห็นไม
ตรงกันหรือมปีญหาขัดแยง  เราก็สามารถยุติความขัดแยงนี้ไดโดยใชเหตุผล  ใครมีเหตุผลดีกวา
ขอสรุปของเขาก็จะเปนที่ยอมรับไดมากกวา  ยิ่งไปกวานัน้มนษุยประสบความสาํเร็จยิ่งใหญในการ
ใหเหตุผลเปนเครื่องมือแสวงหาความรู  จนกลายเปนความเจริญกาวหนาทางวทิยาการดานตางๆ 
อยางที่เราเหน็กันอยูในโลกยคุปจจุบัน  เหตุผลจึงมีบทบาทสาํคัญยิ่งในการดําเนนิชวีิตของมนษุย 

 
แมเราจะใชเหตุผลกันอยูทุกวัน  แตเหตุผลที่เราใชอาจไมใชเหตุผลทีถู่กตองเสมอไป

เนื่องจากเรามกัใชเหตุผลตามความเคยชินโดยขาดหลักเกณฑและการพิจารณาไตรตรองอยาง 
รอบคอบเปนเหตุใหเกิดความสับสนระหวางผูพูดกับผูฟง  ในเมื่อเหตุผลที่เราใชมทีัง้ที่ดีและไมดี 
เราจึงควรเชื่อเฉพาะเหตุผลที่ดีเทานัน้  เราตองมวีิจารณญาณที่จะแยกแยะเหตุผลที่ดีออกจาก
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เหตุผลที ่ไมดีได  แตบางครัง้การวิเคราะหการอางเหตุผลเพื่อตัดสินวาถูกตองหรือดีพอที่จะยอมรบั
ไดหรือไมนั้นไมใชส่ิงทีจ่ะทาํไดโดยงายถาปราศจากหลกัเกณฑมาชวยในการพิจารณา  การหา
กฎเกณฑมาวนิิจฉัยการใหเหตุผลวาถูกหรือผิดอยางไรเปนเรื่องของตรรกวิทยา (Logic) 
ตรรกวิทยา  คอื  การศึกษา  กฎเกณฑการใหเหตุผล  ตรรกวิทยาจงึเปนความรูพืน้ฐานที่สําคัญ
อยางยิ่งของการใหเหตุผลทีเ่ราจะตองทําความเขาใจและฝกฝนอยางจริงจงัตอไป 

 
1.3  ประโยชนของการใหเหตุผล  

 
การใหเหตุผลเปนเรื่องของระบบความคิดทีอ่าจจะเขาใจไดยากและมองไมเหน็ชัดเจนวา

เรียนแลวจะไดประโยชนอะไรบาง  ถึงแมไมเรียนการใหเหตุผล  เราก็ใชเหตุผลกนัอยูแลวในการ
ตัดสินใจเลือกวาควรเชื่ออะไร  หรือไมควรเชื่ออะไร  และเพราะเหตุใด  แมจะใชเหตุผลกันเปน
ประจําแตเรากลับไมคอยสนใจวาเหตุผลของเราถูกตองหรือไมหรือเปนเหตุผลที่ดหีรือไม  การให
เหตุผลโดยขาดวิจารณญาณเชนนีเ้ปนสาเหตุใหเกิดความสับสนและความขัดแยงโดยไม  จาํเปน 
นอกจากจะเปนความสับสนในดานระบบความคิดที่ไมถูกตองตามกฎเกณฑทางตรรกวิทยาแลวยัง
มีความสับสนทางภาษาที่ไมชัดเจนและรัดกุมพอ  จุดมุงหมายหลกัในการศึกษาการใหเหตุผลคือ
ทําใหเกิดความถูกตองชัดเจนในการใหเหตุผล  อยางนอยที่สุดเมื่อรูจกัการใหเหตุผลแลวผูเรียน
นาจะใชเหตุผลไดดีข้ึน  และสามารถวิเคราะหการอางเหตุผลได  การวิเคราะหการอางเหตุผลไมใช
การจับผิดหรือการ โตแยงเหตุผลของคนอื่นเสมอไปหากแตเปนการประเมินการใหเหตุผลทั้งใน
สวนที่ดีและไมดีพรอมๆ  กนั  เพื่อนํามาปรับปรุงการใหเหตุผลของตวัเอง 

 
1.4  วิธกีารใหเหตุผล 

 
เหตุผลหรือหลกัฐานทีน่ํามาใชยืนยนัความเชื่อ (สมวงษ แปลงประสพโชค : 1 – 2)   แบง

ออกไดเปน  2  ประเภท  คือ  ความรูเดิมซ่ึงเปนหลักฐานจากสิ่งที่ยอมรับกันอยูแลววาจริง  กับ
ประสบการณซึ่งเปนหลักฐานจากสิ่งที่เรารับรูและตรวจสอบโดยประสาทสัมผัส  จากหลักฐานที่
แตกตางกนั 2 ประเภทนี้เมื่อนํามาใชจงึเกดิเปนการอางเหตุผลที่แตกตางกนั  2  วิธ ี คือ 
 
 1.  การใหเหตผุลแบบอุปนัย  (Inductive Reasoning) 
 2.  การใหเหตผุลแบบนิรนัย  (Deductive Reasoning)   
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การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 

การใหเหตุผลแบบอุปนัย  เปนการใหเหตผุลโดยอางจากตัวอยางหรือ
ประสบการณยอยหลายๆ  ตัวอยาง  หลายแง  หลายมมุและสรุปเปนความรูทัว่ไป 
  
  ตัวอยางที ่ 1  หลุยส  ปาสเตอร  (Louis Pasteur  ค.ศ.  1822 – 1892)  
นักวทิยาศาสตรชาวฝรั่งเศส  ไดทดลองฉีดเชื้ออหิวาตเขาไปในตัวไกในปริมาณมากพอที่นาจะทํา
ใหไกตาย  หลายสัปดาหตอมาไกไมตาย  ดังนัน้จึงทดลองฉีดครั้งที่สองปรากฏวาไกไมตาย  แตตัว
อ่ืนๆ  ตาย  ตอมาไดทดลองอีกหลายครั้ง  และไดทดลองเชื้อโรครายแรงกับสัตวชนิดอ่ืนๆ  อีก  เชน  
โรคพิษสุนัขบากับสุนัข  โรคระบาดของววั  ควาย  แพะ  แกะ  โดยวิธีฉดีเชื้อโรคเขาไปครั้งแรก  
และทิ้งระยะหนึ่งจงึฉีดเชื้อโรคเขาไปอีก  ปรากฏไดผลดีคือ  สัตวไมตายดวยโรคระบาด  แมจะ
ปลอยไวในหมูสัตวที่เปนโรคระบาดก็ตาม  จากนั้นทานไดทดลองหลายครั้ง  หลายหน  หลาย
ตัวอยาง  แลวทานสรุปวาการฉีดเชื้อโรคครั้งแรก  เมื่อทิง้ระยะหนึง่เชื้อโรคจะออนกาํลงัลง  เมื่อฉีด
คร้ังที่สองรางกายจะสรางภมูิกันโรคขึ้น  วธิีนี้เรียกวา  ฉดีวัคซีน  ผลสรุปของ  หลุยส  ปาสเตอร  
เปนความรูที่ไดมาดวยเหตุผลแบบอุปนัย 
 
  ตัวอยางที ่ 2  หมอดูอาศัยประสบการณจากตัวอยางชีวติคนทั้งที่ดี  และไมดีใน
อดีตมาหลายชั่วอายุคน  แลวสรุปเปนวิชาหมดดทูํานายโชคชะตาราศีสําหรับคนในปจจุบนั  
ความรูดังกลาวเปนตวัอยางหนึง่ของความรูที่ไดมาดวย   การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 
  ตัวอยางที ่ 3  คนขับรถรับจางในกรุงเทพฯ  ขับรถไปเสนทางหนึ่งใชเวลาประมาณ  
50  นาที  แตเมื่อเลือกไปอีกเสนทางหนึ่งใชเวลาประมาณ  30  นาที  เขาทดลองอีกหลายครัง้  
และเมื่อถามคนอื่นที่ใชเสนทางทั้งสองก็ใชเวลาเทากับเขา  เขาจึงสรุปวา  ใชเสนทางที่สองใชเวลา
นอยกวาเสนทางแรกเสมอ  การสรุปเกี่ยวกับการใชเสนทางขับรถดังกลาว  เปนตัวอยางหนึ่งของ
การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 
  ตัวอยางที ่ 4  แมคากลวยทอดใสงา  และมะพราวเปนสวนผสมในแปงทีท่อด  
ปรากฏวากลวยทอด  กรอบ  หอม  เมื่อลดมะพราวใหนอยลง  ปรากฏวากลวยทอดกรอบนอยลง  
หลังจากสงัเกตหลายครั้ง  แมคาจึงไดขอสรุปวาควรจะใสมะพราวปริมาณเทาใด  จงึจะทําใหกลวย
ทอดกรอบพอดี  ขอสรุปดังกลาวเปนขอสรุปที่ไดมาดวยการใหเหตุผลแบบอุปนัย 
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  ขอสังเกต  สูตรอาหารรสเดด็  สูตรขนม  ตางๆ  มักจะไดมาดวยการใหเหตุผล
แบบอุปนัยทัง้สิ้น 
 
  ตัวอยางที ่ 5  นักเรียน  สังเกตการบวกจํานวนคี่  ดงันี ้
 1 + 3   = 4 สังเกตวา ไดผลเปน 22  
 1 + 3 + 5  = 9 สังเกตวา ไดผลเปน 23  
 1 + 3 + 5 + 7  = 16 สังเกตวา ไดผลเปน 24  
 1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25 สังเกตวา ไดผลเปน 25  
 M  
   
  นักเรียนทดลองตอไปอีกหลายตัวอยางแลวจึงสรุปวา 
  “ถาบวกจํานวนคี่  n  เทอมแรกนาจะไดผลลัพธเปน  2n ” 
  ขอสรุปนี้ไดมาดวยการใหเหตุผลแบบอุปนัยเชนกัน  กลาวคือ  สังเกตหลายๆ  
ตัวอยางแลวสรุปทั้งหมด 
 
  การสรุปความรูจากตัวอยางที่กลาวมา  มจีุดออนอยูทีว่าเราสังเกต  ทดลองจาก
ตัวอยางจํานวนหนึ่ง  และสรปุวาทั้งหมดเปนไปตามที่เราสังเกตไดซึ่งอาจสรุปผิด  อาจมีตัวอยางที่
เราไมไดสังเกต  ทดลอง  ไมเปนไปตามที่เราสรุปก็ได  เราคงเคยพบวาหมอดูไมอาจทํานายได
ถูกตองทุกเรื่องไป  เพราะวิชาหมอดทูี่เขาสรุปมาจากประสบการณในอดีตนั้น  ไมไดมาจากทกุคน
ในโลกนี้  ทัง้ในอดีต  ปจจบุนั  และอนาคต 
 
  ความรูในทางวิทยาศาสตรที่สรางความเจริญใหกับโลกปจจุบันมีรากฐานมาจาก
การใหเหตุผลแบบอุปนัย  นกัเรียนวิทยาศาสตรเปนคนชางสงัเกต  ชางคิด  ชางทดลอง  ตองใช
เวลานานและกวาจะสรุปผลออกมาได  ตองตรวจสอบแลวตรวจสอบอีก  จงึกลาประกาศให
สาธารณชนทราบและกวาจะเปนที่ยอมรับ  บางทานตองใชเวลานาน  บางทานตองเสียชวีิตไป
กอนที่ผลงานของตนจะเปนที่ยอมรับ  บางทานมีคนยอมรับเชื่อถือมาเปนรอยป  ภายหลังมีผูพบวา
ความรูนัน้ไมถกูตองก็ม ี
 
  อยางไรก็ตาม  แมการใหเหตผุลแบบอุปนัยจะมีจุดออน  แตก็มีคุณคามาก  จงึได
มีนักวิทยาศาสตร  และนักปรัชญา  หลายทานคิดหลกัการที่จะทาํให  การสรุผลโดยวิธนีี้มีโอกาส
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ถูกตองมากขึน้  วิธกีารของทานหนึ่งที่ไดรับความนิยม  คือ  วิธีของ  สจวด  มิลล  (Stuart Mill  
ค.ศ.  1806 – 1873)  นักปรัชญาชาวอังกฤษ  ซึ่งมีหลกัการดังนี ้
 
  1)  ตัวอยาง  หรือประสบการณยอยที่จะนาํมาอางจะตองเปนตวัแทนของเรื่อง
เปนอยางดทีี่สุดเทาที่จะทําได  และจะตองมากที่สุดเทาที่จะทําไดเชนกัน  จะทําใหผลสรุปมีโอกาส
ใกลเคียงความถูกตองมากที่สุด  หลักการนี้ในปจจุบนัจะพบเห็นวาไดมีการใชในหลายอาชพี  เชน 
 
   นักวจิัยจะสาํรวจความคิดเหน็ของประชาชนที่ตอรัฐบาล  นักวิจัยไมอาจ
ถามคนทัง้ประเทศได  จงึตองสุมถามความคิดเห็นจากกลุมตัวอยางที่จะเปนตัวแทนของประชาชน
ทั้งประเทศโดยสุมตัวอยางมาจากแตละอาชีพ 
 
   เจาของโรงเรียนตองการจะรูวาผลิตผลแตละครั้งมีขอบกพรองก็
เปอรเซ็นตก็ไมจําเปนตองตรวจสอบทัง้หมด  เพียงแตสุมจากตวัอยางมาบางสวน  เชน  จาก
ทั้งหมด  1,000  ชิ้น  อาจสุมตัวอยางมาก  50  ชิน้  ถาตรวจพบวาผลผลิตบกพรอง  5  ชิน้  
คาดการณไดวา  ผลผลิตจะบกพรอง  5  ใน  50  นัน่คือ  100  ใน  1,000  ทางบริษทัตัวแทน
จําหนายจะตองมีการประกนัสินคาซอมฟรี  หรือเปลีย่นคืนภายในระยะที่กาํหนด  เพื่อมิใหเสยี
ชื่อเสียง  หรือมิฉะนัน้ก็ตองปรับปรุงวิธีการผลิตเพื่อใหจาํนวนที่บกพรองลดนอยลง 
 
   ครูตองการวิเคราะหขอสอบของแตละวิชาวาแตละขอยากหรืองายไป  ก็
ไมจําเปนตองนํามาดูทัง้หมด  นาํกระดาษคําตอบของคนเกงมา  27%  และนาํของคนออนมา  
27%  ของจาํนวนนกัเรียนทีเ่ขาสอบทัง้หมดเพื่อดูวาขอใดมีคนทาํไดมากไดนอย  ขอใดคนในกลุม
ออนที่เลือกมา  ทําไดมาก  ถอืวาเปนของาย  แตถาคนเกงทาํไดนอยก็คอืวาเปนขอสอบยาก 
 
  2)  ตัวอยางแตกตางกนัและเหตุผลทีเ่กิดขึ้นกับตัวอยางนัน้เหตุเดียวกัน  แตทาํให
เกิดผลเชนเดยีวกนัทกุครั้ง  เราอาจสรุปไดวาเหตุนัน้ทาํใหเกิดผลนั้น  เชน  ศึกษาจากประวัติ
นักเรียนทีเ่รียนเกงคณิตศาสตร  100  คน  พบวาทุกคนขยันทาํแบบฝกหัดเพิม่เติมจากหนงัสืออ่ืนๆ  
ดวย  จึงสรุปวา  การขยนัทาํแบบฝกหัดจากหนังสืออ่ืนๆ  ดวย  จะทาํใหเกงคณิตศาสตร 
 
  3)  ถาจากประสบการณยอยมีตัวอยางหนึ่งที่มีเหตุแตกตางจากเดิม  เราก็สรุปวา
ผลที่แตกตางกันอาจมาจากสาเหตุที่แตกตางกนันัน้  เชน 
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   เกษตรกรเลี้ยงเปดดวยรํา  ปลายขาวและหอยมาเปนเวลานานหลายชัว่
อายุคนพบวาไขเปดมีสีแดง  ตอมาขาดแคลนหอยจึงใชโปรตีนจากพืชปรากฏวา  ไขเปนมีสีเหลือง  
จึงสงสยัวา  อาหารโปรตีนจากพืช  นาจะเปนสาเหตุทาํใหสีของไขแดงเปลี่ยนไป 
 
  4)  พิจารณาทัง้เหตทุี่เหมือนกันและเหตุทีต่างกนั  เชน   
   นิด  หนอย  โหนง  และหนุย  มีอาการแพเปนผื่นแดงขึ้น  ตามตวัเรียกวา  
ลมพิษสวนนิดมีอาการปวดทองดวย  เมื่อซักประวัติการกินอาหาร  และสถานที่คนทัง้  47  ไปไหน
มาก  พบวา 
 
  สถานที่ไป  อาหารที่กนิ 
 นิด ไปโรงเรียน  ขาว  น้าํพริก  ปูมา  น้าํตาลสด 
 หนอย อยูบาน   ขาว  แกงไก  ปูมา  มะละกอ 
 โหนง ไปตลาด  ขาว  ผัดเผ็ดไก  ปมูา 
 หนุย ไปอําเภอ  ขาว  ผัดพริกขงิ  ปูมา 
 
   ส่ิงทีทุ่กคนกินเหมือนกนัคือ  ขาว  และปูมา  จึงนาสงสัยปูมา  เพราะเรา
ไมเคยพบใครกินขาวแลวทาํใหเกิดลมพิษ  สําหรับนิดมีอาการปวดทองดวย  จึงนาสงสัย  น้ําพริก
กับน้ําตาดสด  เพราะนิดกนิสองอยางนี้ตางจากคนอื่น 
 
  5)  การขจัดตวัอยางทีเ่ราทราบเหตุผลและผลแลวออกไปจนเหลือที่เราตองการ 
   นักวจิัยพชืทดลองใชสาร  ก,  ข,  ค  ผสมเปนปุยใชกบัพชืชนิดใหม  
ปรากฏพืชงอกงาม  ตนอวบสมบูรณใหผลดก  เขาสงสยัวาสารใดทําใหผลดก  จึงพิจารณาจาก
สารทั้งสามชนดิ  ถาหากทราบมากอนแลววา  สาร  ก  บาํรุงราก  สาร  ข  บํารุงตน  นกัวิจัยสงสัย
วา  นาจะเปนสาร  ค  ที่บํารุงผล 
 
  6)  การเพิ่มระดับความเขมขนในการกระทาํอาจจะทาํใหเกิดผลตางกนัไป  เชน 
   การทดลองของ  ปาสกาล  (Blaise Pascal  ค.ศ.  1623 – 1662)  
นักวทิยาศาสตร  และคณิตศาสตรชาวฝรัง่เศส  ไดทดลองนาํปรอทใสลงในหลอดแกวปลายเปด  1  
ขาง  ยาว  1  เมตรจนเต็ม  ใชมือปดปลายเปดแลวคว่ําลงในอางที่มีน้าํ  เมื่อปลอยมอืปรากฏวา
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ปรอทลดลงมาเหลือ  69  เซนติเมตร  และเมื่อลดระดับความสงูของสถานที่ทดลองต่ําลงมา  ปรอท
จะสูงขึ้นเรื่อยๆ  การทดลองนี้ทาํใหคนพบเรื่องความกดดังของอากาศ 

 
การใหเหตุผลแบบนิรนัย 

  
การใหเหตุผลแบบนิรนัยเปนการอางเหตผุลจากความรูพื้นฐานชุดหนึง่ที่ยอม

รับมากอน  ความรูพืน้ฐานที่ตองยอมรับมาใชอางเหตผุลนี้มีชื่อเรียกตางๆ  กัน  เชน  เหต ุ 
(premise)  สมมติฐาน  (Hypothesis)  หรือสัจพจน  (axiom  หรือ  postulate)  วิธีการสรุปความรู
มาจากความรูพื้นฐานที่ยอมรับมากอนนี ้ เปนทีน่ิยมใชมาตั้งแตสมัยกรกีโบราณกวา  2,000  ป  
มาแลว  เชน เทลีส  ใชวิธนีิรนัยพิสจูนความรูทางเรขาคณิตใหเปนระบบเปนเหตุผลตอเนื่องกนั 
 
 ตัวอยางที ่ 1  ถาเรายอมรับวา 
  1.  สิง่มีชวีิตทกุชนิดตองกินอาหาร 
 และ 2.  คนเปนสิง่มีชีวิต 
  เราจะสรุปไดวา  คนตองกนิอาหาร 
 
  จะเหน็ไดวาการใหเหตุผลนีป้ระกอบดวยสองสวน  สวนแรกมีสองขอเราตอง
ยอมรับกันกอน  เรียกวา  เหตุ  หรือ  สมมติฐาน  อีกสวนก็คือ  ผลสรุป  ซึง่การตัดสินใจวาผลสรุป
ถูกตองก็ตอเมือ่สมเหตุสมผล  (valid)  ในการตรวจสอบความสมเหตุสมผลนั้นทาํไดหลายวิธ ี วิธี
ดั้งเดิมที่ใชกันในสมัยโบราณ  ไดแก  วิธขีองอริสโตเติล  ซึง่ในปจจบุนัไดพัฒนามาใชแผนภาพแทน
เซตของ  เวน – ออยเลอร  ซึง่ใชสําหรับขอความที่เขียนแทนดวยแผนภาพแทนเซตได 
 
2.  การใหเหตุผลทางคณติศาสตร 
 

2.1  ความหมายและความสําคัญของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  หมายถึง  ความสามารถของนักเรียนในการคิด
หรือตรึกตรองหาเหตุผล  เพือ่พิจารณาหาแนวทางในการแกปญหาทางคณิตศาสตร  โดยอาศัย
องคประกอบพื้นฐานตางๆ  เชน  การสังเกต  ความรูและประสบการณเดิม  ซึง่การใหเหตุผลทาง
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คณิตศาสตรสามารถแสดงออกมาใหรับรูโดยใชภาษา  จะเปนการพูดหรือภาษาเขียนก็ได  จากขอ
คําถามหรือขอความที่กําหนดใหในทางคณิตศาสตร   
 

2.2  ประเภทของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

มนุษยรูจักใชการใหเหตุผล  เพื่อสนับสนนุความเชื่อ  หรือเพื่อหาความจริง  หรือ
ขอสรุปในเรื่องใดเรื่องหนึ่งมาแตคร้ังโบราณ  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรที่สําคัญมีอยู  2  วิธี  
ไดแก 
  1.  การใหเหตผุลแบบอุปนัย  (Inductive Reasoning) 
  2.  การใหเหตผุลแบบนิรนยั  (Deductive Reasoning) 
 

วิธีการใหเหตุผลเปนสิ่งสาํคญัตอการคิด  และการเรียนคณิตศาสตร  จึงจําเปนที่
ผูเรียนจะตองรูจักวิธีการใหเหตุผลในเบื้องตนดังตอไปนี้   
 

การใหเหตุผลแบบอุปนัย 
 

การใหเหตุผลแบบอุปนัยเปนการใหเหตุผลโดยยึดความจริงจากสวนยอยที่พบ
เห็นไปสูความจริงที่เปนสวนรวม  เชน  เราพบวา  ทุกเชาพรอาทิตยจะขึ้นทางทิศตะวันออกและ
ตอนเย็นพระอาทิตยจะตกทางทิศตะวนัตก  จงึใหขอสรุปวา  พระอาทติยขึ้นทางทิศตะวันออกและ
ตกทางทิศตะวันตก 

 
ลายนิว้มือของแตละคนนัน้แตกตางกนั  มีการทดลองโดยการนาํลายนิ้วมือของ

คนหนึ่งแสนคนมาเปรียบเทยีบกัน  และพบวา  ไมมีลายนิ้วมือของใครที่ซ้ํากัน  จากการทดลอง
ทดสอบความเหมือนของลายนิ้วมือขางตน  เราสามารถสรุปการใหเหตุผลแบบอุปนัยไดวา  
ลายนิว้มือของแตละคนไมเหมือนกัน  ซึง่จากการใหขอสรุปดังกลาว  สามารถใชเปนหลกัฐานใน
การสอบสวนหาผูกระทาํผดิของเจาหนาที่ตํารวจไดในปจจุบัน 

 
ในวิชาคณิตศาสตรมีการใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย  เพื่อชวยสรุปคําตอบหรือ

ชวยในการแกปญหา  เชน  เมื่อสังเกตจากแบบรูปของจํานวน  1,  2,  3,  4,  5,  6,  7,  8,  9,  10  
เราสามารถหาจํานวนนับถดัจาก  10  อีกหาจาํนวนไดโดยใชขอสังเกตจากแบบรูปของจํานวน  1  
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ถึง  10  วามีคาเพิ่มข้ึนทีละหนึง่  ดังนั้น  จํานวนนับที่ถดัจาก  10  อีก  5  จํานวน  คอื  11,  12,  
13,  14,  และ  15  การหาจาํนวนนับอีกหาจํานวนที่ไดจากการสังเกตที่กลาวมาเปนตัวอยางของ
การใหเหตุผลแบบอุปนัย 

 
จากตัวอยางทีก่ลาวมาขางตน สรุปความหมายของการใหเหตุผลแบบอุปนัยได

ดังนี้  การใหเหตุผลแบบอุปนัย  หมายถึง  วิธีสรุปผลในการคนหาความจริงจากการสังเกตหรือการ
ทดลองหลายครั้งจากกรณยีอยๆ  แลวนาํมาสรุปเปนความรูแบบทั่วไป 
 
ตัวอยางที ่ 1  จงหาวา  ผลคูณของจํานวนนับสองจาํนวนที่เปนจาํนวนคี่จะเปนจํานวนคูหรือ
จํานวนคี ่ โดยใชการใหเหตผุลแบบอุปนัย 

วิธีทาํ  ในการหาคําตอบขางตนโดยใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย  ทําไดโดยการพิจารณา
ผลคูณของจํานวนนับที่เปนจํานวนคีห่ลายๆ  จาํนวน  ดังนี ้
พิจารณาผลคณูของ 

1 × 3  =  3 
1 × 5  =  5 
1 × 7  =  7 
1 × 9  =  9 

3 × 5  =  15 
3 × 7  =  21 
3 × 9  =  27 

3 × 11  =  33 

5 × 7  =  35 
5 × 9  =  45 
5 × 11  =  5 

5 × 33  =  65 

7 × 9  =  63 
7 × 11  =  77 
7 × 13  =  91 
7 × 15  =  105 

 
  จากการหาผลคูณของจํานวนนับที่เปนจํานวนคี่ขางตน  และใชวิธกีารสังเกต  จะ
พบวา  ผลคูณที่ไดจะเปน  จาํนวนคี ่
  สรุปวา  ผลคณูของจํานวนนับสองจาํนวนที่เปนจาํนวนคี่  จะเปนจํานวนคี่  โดย
การใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย 
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ตัวอยางที ่ 2  ถาผลบวกของเลขโดดในแตละหลักของจํานวนนับใดๆ  หารดวย  3  ลงตัว  แลวมี
ขอสรุปเกี่ยวกบัจํานวนนับดังกลาวอยางไร   

 
วิธีทาํ  พิจารณาจํานวนนับที่มีผลบวกของเลขโดยในแตละหลักหารดวย  3  ลงตัว 
 

จํานวนนับ ผลบวกของเลขโดดในแตละหลัก ผลหารของจาํนวนนับดวย  3 
111 1 + 1 + 1  =  3 111 ÷ 3  =  37 
123 1 + 2 + 3  =  6 123 ÷ 3  =  41 
171 1 + 7 + 1   =  9 171 ÷ 3  =  57 
543 5 + 4 + 3  =  12 543 ÷ 3  =  181 

2,943 2 + 9 + 4 + 3  =  18 2,943 ÷ 3  =  981 
9,873 9 + 8 + 7 + 3  =  27 9,873 ÷ 3  =  3,291 
5,220 5 + 2 + 2 + 0  =  9 5,220 ÷ 3  =  1,740 

 
  จากตัวอยางของจํานวนนับขางตน  มีขอสังเกตวา  เมื่อผลบวกของเลขโดดในแต
ละหลักหารดวย  3  ลงตัว  จํานวนดงักลาวจะหายดวย  3  ลงตัวเชนกนั 
  โดยใชวิธีการใหเหตุผลแบบอุปนัย  สรุปไดวา  จํานวนนบัที่มีผลบวกของเลขโดด
ในแตละหลักหารดวย  3  ลงตัว  จํานวนนบัดังกลาวจะหายดวย  3  ลงตัวเชนกนั 
 
ตัวอยางที ่ 3  ใหเลือกจาํนวนนับมา  1  จํานวน  และปฏิบัติตามขึ้นตอนตอไปนี ้

1) คูณจํานวนนับที่เลือกไวดวย  4 
2) บวกผลลัพธในขอ  1)  ดวย  6 
3) หารผลบวกในขอ  2)  ดวย  2 
4) ลบผลหารในขอ  3)  ดวย  3 

เชน  ถาเลือกจํานวน  5 
 1)  คูณจํานวนนับที่เลือกไวดวย  4 จะได 5 × 4  =  20 
 2)  บวกผลลัพธในขอ  1)  ดวย  6  จะได 20 + 6  =  20 
 3)  หารผลบวกในขอ  2)  ดวย  2  จะได 26 ÷ 2  =  13 
 4)  ลบผลหารในขอ  3)  ดวย  3  จะได 13 – 3  =  10 
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  จะพบวา  จากจํานวนที่เลือกคือ  5  จะไดคําตอบสุดทายเทากับ  10  ลองเลือก
จํานวน  1,  2,  3,  4,  6,  7,  8  และ  9  แลวทาํตามวิธทีี่กําหนดไวขางตน  มีขอสรุปอยางไรเมื่อใช
วิธีการใหเหตุผลแบบอุปนัย 
  จากการหาคําตอบโดยใชวิธกีารที่กาํหนดให  ในตัวอยางขางตนมีขอสังเกตวา  
คําตอบสุดทายจะเทากับสองเทาของจาํนวนที่เลือกไวครั้งแรกเสมอ 
  สรุปวา  เมื่อใชการใหเหตุผลแบบอุปนัย  คําตอบสุดทายจะเปนสองเทาของ
จํานวนที่เลือกไวคร้ังแรก  เมือ่ไดดําเนินการตามวิธทีี่กําหนดให 
 
  อยางไรก็ดีการหาขอสรุป  หรือความจริงโดยใชวิธีการใหเหตุผลแบบอุปนัยนั้น  
ไมจําเปนตองถูกตองทุกครั้ง  เนื่องจากการใหเหตุผลแบบอุปนัยเปนการสรุปผลเกินจากหลักฐาน
ขอเท็จจริงที่มอียู  ดัง้นัน้  ขอสรุปจะเชื่อถอืไดมากนอยเพยงใดนั้นขึน้อยูกับลักษณะของขอมูล  
หลักฐานและขอเท็จจริงที่นาํมาอางซึง่ไดแก 
  1)  จํานวนขอมูล  หลักฐานหรือขอเท็จจริงทีน่ํามาเปนขอสังเกตหรือขออางอิงมี
มากพอกับการสรุปความหรอืไม  เชน 
   (1)  ถารับประทานอาหารที่รานแหงหนึง่แลวเกิดทองเสยี  แลวสรุปวา  
อาหารที่รานดังกลาวทาํใหทองเสีย  การสรุปจากเหตุการณที่เกิดขึ้นเพยีงครั้งเดียว  ยอมจะ
นาเชื่อถือไดนอยกวาไปรับประทานที่รานดงักลาวบอยๆ  แลวทองเสยีแทบทกุครั้ง 
   (2)  จากแบบรูปของจํานวน  2,  4,  a   a  ควรเปนจํานวนใด  คาํตอบที่
ไดจากการสงัเกตแบบรูปที่กาํหนดใหคือ  2,  4  มีไดตางกันดังนี ้
  ถา  เหตุผล  คอื  2 + 2  = 4 จะไดวา  a  =  6 
  แต  ถา  เหตุผล  คือ 2  =  21  และ  4  =  22 
  a  จะเทากับ  23  หรือ  8 
  2)  ขอมูล  หลกัฐานหรือขอเท็จจริงเปนตัวแทนที่ดีในการใหขอสรุปหรือไม  เชน  
ถาอยากรูวาคนไทยชอบกินขาเจาหรือขาวเหนียวมากกวากนั  ถาถามจากคนที่อาศยัอยูใน
ภาคเหนือหรือภาคตะวันออกเฉียงเหนือ  คําตอบที่ตอบวาชอบกนิขาวเหนยีวอาจจะมีมากกวา
ชอบกินขาวเจา  แตถาถามคนที่อาศยัอยูในภาคกลางหรือภาคใต  คําตอบอาจจะเปนในลักษณะ
ตรงขามกนั 
  3)  ขอสรุปที่ตองการมีความซับซอนมากนอยเพียงใด  เชน  ในเรื่องที่เกีย่วกับ
จิตใจ  ตัวอยาง  เชน  การมลีูกชายจะดีกวามีลูกสาว  เปนตน  ซึง่ความคิดในเรื่องดังกลาวจะ
คอนขางซับซอนและขึ้นอยูกับเหตุผลสวนตัวของแตละคนซึ่งแตกตางกัน 



 24

การใหเหตุผลแบบนิรนัย 
 
  การใหเหตุผลแบบนิรนัยเปนการนําความรูพื้นฐานซึง่อาจเปนความเชือ่  ขอตกลง  
กฎ   หรือบทนยิาม  ซึง่เปนสิง่ที่รูมากอนและยอมรับวาเปนจริง  เพื่อหาเหตุผลนาํไปสูขอสรุป  เชน  
  ถา 1)  รูปส่ีเหลี่ยมดานขนานเปนรูปส่ีเหลีย่มที่มีดานตรงขามขนานกนัสองคู 
  และ 2)  รูปส่ีเหลี่ยมขนมเปยกปนูเปนรูปส่ีเหลีย่มที่มีดานตรงขามขนานกนั 
        สองคูมีดาน  แตละดานยาวเทากัน  และไมมีมุมใดเปนมุมฉาก 
  แลว 3)  รูปส่ีเหลี่ยมขนมเปยกปนูเปนรูปส่ีเหลีย่มดานขนาน 
  เรียกขอความหรือประโยคในขอ  1)  และ  2)  วา  เหตุ  หรือ  สมมติฐาน  และ
เรียกขอความหรือประโยคในขอ  3)  วา  ผล 
  และเรียกวิธกีารสรุปขอเท็จจริงซึ่งเปนผลมากจากเหตุซึง่เปนความรูพืน้ฐานวา  
การใหเหตุผลแบบนิรนัย 
 
ตัวอยางการใหเหตุผลแบบนิรนัย 
ตัวอยางที ่ 1 เหต ุ 1)  จํานวนคูหมายถงึจาํนวนที่หารดวย  2  ลงตัว 
   2)  10  หารดวย  2  ลงตัว 
  ผล 10  เปนจาํนวนคู 
 
ตัวอยางที ่ 2 เหต ุ 1)  คนที่ไมมีหนี้สินและมีเงนิฝากในธนาคารมากกวา  10  ลานบาทเปน 
        เศรษฐ ี
   2)  คุณมานะไมมีหนี้สินและมีเงนิฝากในธนาคาร  11  ลานบาท 
  ผล คุณมานะเปนเศรษฐี 
 
ตัวอยางที ่ 3   เหต ุ 1)  นักกีฬากลางแจงทุกคนจะตองมีสุขภาพดี 
   2)  เกียรติศักดิ์เปนนกัฟุตบอลทีมชาติไทย 
  ผล เกียรติศักดิ์มีสขุภาพดี 
 
  จากตัวอยางจะเหน็วาการยอมรับความรูพื้นฐานหรือความจรงิบางอยางกอน  
แลวจึงหาขอสรุปจากสิ่งที่ยอมรับแลวนัน้  ซึ่งจะเรียกวา  ผล  การสรุปผลจะถูกตองกต็อเมื่อเปน
การสรุปผลไดอยางสมเหตุสมผล  (valid)  เชน 
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  เหต ุ 1)  เรือทุกลาํลอยน้ําได 
   2)  ถังพลาสตกิลอยน้าํได 
  ผล ถังน้าํพลาสตกิเปนเรือ 
 
  การสรุปผลจากขางตนไมสมเหตุสมผล  แมวาขออางหรือเหตุทัง้สองขอจะเปน
จริง  แตการที่เราทราบวา  เรือทุกลําลอยน้าํไดหมายความสิ่งอื่นๆ  ที่ลอยน้ําไดจะตองเปนเรือ
เสมอไป  ขอสรุปในตัวอยางขางตนจงึเปนการสรุปที่ไมสมเหตุสมผล 
 
  สรุปวา  การใหเหตุผลแบบนิรนัยนัน้  ผลหรือขอสรุปจะถูกตอง  ก็ตอเมื่อ 

1)  ยอมรับวาเหตุเปนจริงทกุขอ 
2)  การสรุปผลสมเหตุสมผล 

 
การตรวจสอบวาขอสรุปสมเหตุสมผลหรือไมนั้นสามารถตรวจสอบไดหลายวธิี  

แลวแตลักษณะของขอความที่กําหนดให  วิธีการหนึ่งคือการวาดแผนภาพตามสมมตฐิานที่เปนไป
ได  แลวจึงพิจารณาวาแผนภาพแตละกรณีแสดงผลสรุปตามที่สรุปไวหรือไม  ถาแผนภาพที่วาด
กรณีที่เปนไปได  ทกุกรณีแสดงผลตามที่กาํหนด  จึงกลาวไดวาการสรุป  สมเหตุสมผล  แตถามี
แผนภาพที่ไมแสดงผลตาทีส่รุปไว  การสรุผลนั้นไมสมเหตุสมผล  และวิธีการที่ใชการตรวจสอบ
การสมเหตุสมผลที่กลาวมา  เรียกวา  การอางเหตุผลโดยใชตรรกบทของตรรกศาสตร (syllogistic 
logic) 

ขอความที่ใชในการอางเหตผุลที่ใชกนัมีอยูดวยกนั  4  แบบ 
1)  สมาชิกของ  A  ทกุตัวเปนสมาชิกของ  B 
2)  ไมมีสมาขิกของ  A  ตัวใด  เปนสมาชกิของ  B 
3)  สมาชิกบางตัวของ  A  เปนสมาชิกของ  B 
4)  สมาชิกของ  A  บางตัวไมเปนสมาชิกของ  B   

หมายเหต ุ แผนภาพที่ใชตรวจสอบความสมเหตุสมผลนัน้เปนแผนภาพของเวนน – ออยเลอร 
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ตัวอยางของขอความและแผนภาพที่แสดงความหมายของขอความทีใ่ชในการอางเหตุผลทัง้  4  
แบบที่ใชในการอางเหตุผลสวนใหญ  ไดแก 
 

ขอความ แผนภาพ 

1)  สมาชิกของ  A  ทกุตัวเปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  สัตวเลี้ยงลูกดวยนมทุกตวัเปนสตัวเลือดอุน 

2)  ไมมีสมาชกิของ A ตัวใด เปนสมาชกิของ B 
ตัวอยาง  ไมมงีูตัวใดที่มีขา 

3)  สมาชิกบางตัวของ  A  เปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  รถโดยบางคนัเปนรถปรับอาการ 

 
 
 
 

4)  สมาชิกของ  A  บางตัวไมเปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  รถโดยสารบางคนัไมไดเปนรถปรับอากาศ 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A
B

A B

A B

BA
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  นอกจากขอความที่ใชในการอางเหตุผล  4  แบบที่กลาวมาขางตน  ยงัมีขอความ
ที่ใชในการอางเหตุผลอีก  2  แบบ  ไดแก 
 

ขอความ แผนภาพ 

1)  สมาชิกของ  A  หนึง่ตัวเปนสมาชิกของ  B 
ตัวอยาง  สุนบัของฉันเปนสุนัขพันธุไทยแท 

2)  มีสมาชิกของ A หนึง่ตัวไมเปนสมาชิกของ B 
ตัวอยาง  สุนัขของพิมไมใชสนุัขพันธุไทยแท 

 
  การใชแผนภาพเพื่อตรวจสอบความสมเหตุสมผลของขอสรุป  จะตองวาด
แผนภาพตามเหตุผลหรือสมมติฐานทุกกรณีที่เปนไปได  ถาทุกกรณีแสดงผลสรุปตามทีก่ําหนด  จึง
กลาวไดวาขอสรุปสมเหตุสมผล  แตถามบีางกรณทีี่แผนภาพไมสอดคลองกับผลสรุปแลวผลสรุป
กลาวจะไมสมเหตุสมผล 
 
หมายเหต ุ แผนภาพที่แสดงความหมายของขอความที่ใชในการอางเหตุผลในแบบที่  3  และ 4  
เปนแผนภาพที่ใชสวนที่แรเงาแสดงความหมายของขอความซึง่อาจจะเขียนแผนภาพไดยาก
สําหรับขอความที่มีความซับซอน  ดังนั้น  เราจึงละสวนทีแ่รเงาไวในฐานที่เขาใจ  (ข้ึนอยูกับ
ความหมายของแตละขอความ)  เชน 
 
 
     เขียนแทนดวย 
 
 
 
     เขียนแทนดวย 

A B
•a 

หรือ 
A A

B B

•a •a 

BA BA

BA BA
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  จงใชแผนภาพตรวจสอบวาผลสรุปตอไปนี้สมเหตุสมผลหรือไมจากตัวอยาง
ตอไปนี้ 
ตัวอยางที ่ 4   เหต ุ 1)  นายธนาคารทุกคนเปนคนรวย 
   2)  นาย  ก  เปนนายธนาคาร 
  ผล นาย  ก  เปนคนรวย 
 
 
 
 
 
  จากแผนภาพ  ผลสรุปที่กลาววา  นาย  ก  เปนคนรวยสมเหตุสมผล 
 
ตัวอยางที ่ 5   เหต ุ 1)  นักฟุตบอลทุกคนเปนคนที่มีสุขภาพด ี
   2)  นาย  ข  เปนคนที่มีสุขภาพด ี
  ผล  นาย  ข  เปนฟตุบอล 
 ให H แทนเซตของคนที่มีสุขภาพด ี
  F แทนเซตของนกัฟุตบอล 
 1)  เขียนแผนภาพแทนนกัฟตุบอลทุกคนทีม่ีสุขภาพดีไดดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 2)  เขียนแผนภาพเพื่อแสดงวา  นาย  ข  เปนคนมีสุขภาพดีไดดังนี ้
 
 
 
     หรือ 
 

นายธนาคาร 
•  ก 

คนรวย 

F 
H 

F 
• ข 

H 
F 

H 

• ข 
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  จากแผนภาพ  (2)  นาย  ข  ไมไดเปนฟุตบอล  แตมีสุขภาพดี  หรือกลาวไดวา  
ผลสรุปที่วานาย  ข  เปนนักฟุตไมสมเหตสุมผล 
 
ตัวอยางที ่ 6 เหต ุ 1)  จํานวนนับทุกจาํนวนเปนจํานวนเต็ม 
   2)  จํานวนเตม็บางจาํนวนเปนจํานวนลบ 
  ผล มีจํานวนนับบางจาํนวนเปนจํานวนลบ 
 ให C แทนเซตของจาํนวนนับ 
  I แทนเซตของจาํนวนเต็ม 
  N แทนเซตของจาํนวนลบ 
 
 1)  เขียนแผนภาพแทนจํานวนนับทกุจํานวนเปนจาํนวนเต็ม  ไดดังนี ้
 
 
 
 
  จาก  2)  จํานวนเต็มบางจํานวนเปนจํานวนลบ  หมายถงึตองมีจาํนวนเต็มอยาง
นอยหนึง่จํานวนที่เปนจํานวนลบ 
 2)  เขียนแผนภาพแทนจํานวนเต็มบางจํานวนเปนจํานวนลบไดแตกตางกนั  ดังนี ้
 
 
 
 
 

(1)     (2)     (3) 
 จากแผนภาพ (1)  หมายความวา  จํานวนนับทกุจํานวนเปนจํานวนเตม็และมีจํานวน 
          เตม็บางจํานวนเปนจาํนวนลบ  แตไมมีจํานวนนับทีเ่ปนจํานวนลบ 
   (2)  หมายความวา  มีจาํนวนเต็มและจํานวนนับบางจํานวนเปนจํานวน 
         ลบ 
   (3)  หมายความวา  มีจาํนวนเต็มบางจาํนวนและจาํนวนนับทุกจาํนวน 
         เปนจํานวนลบ 

F 
H 

C 

I 
N C 

I 

N 
C 

I 

N 
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  จากการวาดแผนภาพตามเหตุหรือสมมติฐานทุกกรณีทีเ่ปนไปได  พบวามี
แผนภาพรูปที ่ (1)  ที่ไมไดแสดงผลสรุปตามทีก่ําหนดไว 
  จึงสรุปไดวา  ผลสรุปที่กลาววา  มีจํานวนนับบางจํานวนเปนจํานวนลบนั้นไม
สมเหตุสมผล 
  ตัวอยางดังกลาวมาขางตนเปนตัวอยางทีแ่สดงใหเหตวุาแมวาเหตทุี่อางมาจะเปน
จริงทัง้หมดก็ไมจําเปนวาผลสรุปจะตองเปนจริงตามไปดวยเสมอไป 
 
ตัวอยางที ่ 7   เหต ุ 1)  นักเรียนทีช่อบเรียนคณติศาสตรบางคนชอบเรียนภาษาอังกฤษ 
   2)  นักเรียนทีช่อบเรียนภาษาอังกฤษบางคนชอบเรียนศลิปะ 
  ผล มีนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรบางคนชอบเรียนศิลปะ 
 ให M แทนเซตของนกัเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตร 
  E แทนเซตของนกัเรียนที่ชอบเรียนภาษาอังกฤษ 

A แทนเซตของนกัเรียนที่ชอบเรียนศิลปะ 
 
 1)  เขียนแผนภาพแทนนกัเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรบางคนชอบเรียนภาษาอังกฤษ 
 
 
 
 
 2)  เขียนแผนภาพแทนนกัเรียนที่ชอบเรียนภาษาอังกฤษบางคนชอบเรยีนศิลปะไดตางกนั
ดังนี ้
 
 
 
 
 
 

(1)      (2) 
  จากแผนภาพ  (2)  พบวา  ไมมีนักเรียนทีช่อบเรียนคณติศาสตรชอบเรียนศิลปะ
เลย 

M E 

M E M E 

A 

A 
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  ดังนัน้  ผลสรุปที่กลาววา  มีนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรบางคนชอบเรียน
ศิลปะไมสมเหตุสมผล 
 
หมายเหต ุ ในการแสดงวาผลสรุปนั้นไมสมเหตุสมผล  เราไมจําเปนตองวาดแผนภาพทัง้หมดทุก
กรณี  อาจยกตัวอยางแผนภาพที่แสดงวา  ขอสรุปนั้นไมสมเหตุสมผลเพียงกรณีเดียวกพ็อ 
 
ตัวอยางที ่ 8 เหต ุ 1)  ไมมีศัลยแพทยคนใดเปนผูหญงิ 
   2)  นางสาวไทยทุกคนเปนผูหญิง 
  ผล ไมมีศัลยแพทยคนใดเปนนางสาวไทย 
 ให D แทนเซตของศลัยแพทย 
  F แทนเซตของผูหญิง 

M แทนเซตของนางสาวไทย 
 
 1)  เขียนแผนภาพแทนเหตุไมมีศัลยแพทยคนใดที่เปนผูหญิง  ไดดังนี ้
 
 
 
 
 2)  เขียนแผนภาพแทนนางสาวไทยทกุคนเปนผูหญิง  ไดดังนี้ 
 
 
 
 
  จากแผนภาพที่ได  สรุปไดวา  ผลสรุปที่กลาววา  ไมมีศลัยแพทยคนใดเปน
นางสาวไทยจงึสมเหตุสมผล 
 
หมายเหต ุ ในบางครั้งความรูพื้นฐานที่นาํมาอางเปนเหตุอาจจะไมทราบวาเปนจริงหรือไม  แตถา
ยอมรับวาเปนจริงตามสมมติฐานที่ตั้งไวแลวไดผลสรุปที่สมเหตุสมผล  ผลสรุปที่ไดไมจําเปนตอง
เปนความจริงทางโลกเสมอไป  เชน  ผลสรุปในตัวอยางตอไปนี้ 
 

D F 

D 

M 

F 
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ตัวอยางที ่ 9 เหต ุ 1)  ถามีสิ่งที่มชีีวิตบนดาวพระเคราะหแลว  ดาวพระเคราะหตองมีน้าํ 
   2)  มีส่ิงมีชีวิตบนดาวเคราะห  A 
  ผล ดาวพระเคราะห  A  มีน้าํ 
  

เมื่อเขียนแผนภาพใหสอดคลองตามเหตุทัง้สองขอ  จะไดแผนภาพดังนี ้
 
 
 
 
 
  ผลสรุปสอดคลองกับแผนภาพ  ดังนัน้  ผลสรุปที่กลาววา ดาวพระเคราะห  A  มี
น้ํา  สมเหตุสมผล  แตไมทราบวา  ความจริงแลวดาวพระเคราะห  A  มีน้ําหรือไม 
 
ตัวอยางที ่ 10 เหต ุ 1)  คนทุกคนเปนลิง 
   2)  ลิงทุกตัวเปนแมว 
  ผล คนทุกคนเปนแมว 
 
 เมื่อเขียนแผนภาพใหสอดคลองตามเหตุทัง้สองขอ  จะไดแผนภาพดังนี ้
 
 
 
 
 
 
  ผลสรุปสอดคลองกับแผนภาพ  ดังนัน้  ผลสรุปที่กลาววา  คนทกุคนเปนแมวสม
เหตุสม  แตไมเปนความจริง 
  จากตัวอยางทีก่ลาวมาขางตน  จะเห็นวา  เมื่อยอมรับวาเหตุเปนจริงตาม
สมมติฐานที่ตัง้ไว  ซึ่งขัดกับความเปนจริงทางโลก  ถาผลสรุปที่ไดจากเหตุที่ยอมรับจางตน

• A ดาวพระเคราะห
ที่มีส่ิงมีชีวิต 

ดาวพระเคราะหทีม่ีน้าํ 

แมว 
ลิง 

คน 
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สมเหตุสมผลก็ถือวาเปนผลสรุปที่เปนจริงตามการใหเหตุผลนั้น  ถงึแมวาผลสรุปไดจะขัดแยงกับ
ความจริงทางโลกก็ตาม 
 
  การใหเหตุผลในบางครั้งเราไมอาจใชแผนภาพเซตแทนไดมีอีกวิธหีนึง่คือ  การ
ตรวจสอบความสมเหตุสมผลโดยใชตรรกศาสตรสัญลักษณ  เราทาํไดโดยเปลี่ยนขอความที่
กําหนดใหเปนประโยคสัญลักษณ  แลวนาํสมมติฐานเชื่อมดวย  “และ”  (∧)  จากนั้นนําประพจนที่
ไดใหมมาเชื่อมกับผลในรูป  “ถา...  แลว...”  แลวตรวจสอบคาความจรงิทุกกรณีที่เปนไปไดทั้งหมด  
ถาเปนจริงทุกกรณี  จะไดวาการใหเหตุผลนั้นสมเหตุสมผล 
 
  ตัวอยางที ่ 1   สมมติฐาน 1.  ถาฉนัขยันแลวฉันจะสอบได 
      2.  ฉันสอบไมได 
    ผล  ฉันไมขยัน 
  จงตรวจสอบวาผลสรุปนี้สมเหตุสมผลหรือไม 
 วิธีทาํ ให  p  แทน  ฉนัขยัน  
  ให  q  แทน  ฉนัสอบได  
  เมื่อนําขอความทั้งหมดเปลีย่นเปนสัญลักษณจะได 
   [(p → q ∧ ~q] → p 
  ตรวจสอบคาความจริงดงันี ้
   [(p  →  q  ∧  ~q]  →  p 
   T T T F F T F 
   T F F F T T F 
   F T T F F T T 
   F T F T T T T 
 จะเหน็ไดวาคาความจริงของประพจนรวมเปนจริงทุกกรณี  ดังนั้นการสรุปสมเหตุสมผล 
 
 ตัวอยางที ่ 2 สมมติฐาน 1.  ถาฉนัสอบไดแลวฉันจะเลี้ยงอาหารเธอ 
     2.  ฉนัสอบไมได 
   ผล  ฉันไมเลี้ยงอาหารเธอ 
  จงตรวจสอบวาผลสรุปนี้สมเหตุสมผลหรือไม 
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 วิธีทาํ  ให  p  แทน  ฉันสอบได  
  ให  q  แทน  ฉันเลี้ยงอาหารเธอ  
  เปลี่ยนขอความเปนสัญลักษณจะได 
   [(p → q ∧ ~p] → ~q 
  ตรวจสอบคาความจริง  ไดดังนี ้
   [(p  →  q  ∧  ~p]  →  ~q 
   T T T F F T F 
   T F F F F T T 
   F T T T T F F 
   F T F T T T T 
  จะเหน็ไดวาคาความจริงของประพจนรวมเปนเท็จบางกรณี  ดังนั้นสรุปไม
สมเหตุสมผล 
  นักคณิตศาสตรไดศึกษารูปแบบของการสรุปผลที่สมเหตุสมผลไวหลายรูปแบบ  
เพื่อนาํไปใชเปนเครื่องมือในการพิสูจนทฤษฎีบทตางๆ  ทางคณิตศาสตร  รูปแบบสมเหตุสมผล
เบื้องตนที่ใชกนับอยมีดงัตอไปนี้ 
  1.  สมมติฐาน 1.  p → q 
    2.  p 
   ผล q 
  2.  สมมติฐาน 1.  p → q 
    2.  ~p 
   ผล ~q 
  3.  สมมติฐาน 1.  p ∨ q 
    2.  ~p 
   ผล q 
  4.  สมมติฐาน 1.  p → q 
    2.  q → r 
   ผล p → r 
  5.  สมมติฐาน   p → q 
   ผล ~q  → ~p 
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  6.  สมมติฐาน   p ∧ q 
   ผล p  
 
ตัวอยางการนาํไปใช 
 จงพิสูจนวา  “ผลคูณของจํานวนคูเปนจาํนวนคูเสมอ” 
 กอนทีจ่ะพิสูจนเราตองยอมรับบทนิยามเกีย่วกับจาํนวนคู  ดังนี ้
 บทนยิาม  จาํนวนคู  คือ  จาํนวนที่สามารถเขียนไดในรปู  2k  เมื่อ  k  เปนจาํนวนเตม็ 
 นอกจากนีเ้ราจะตองยอมรบัสมบัติของการคูณจํานวนเชน  สมบัติการสลับที่  และการ
เปลี่ยนกลุม  เปนตน 
พิสูจน  ให  a, b  เปนจํานวนคู  จะไดวา a  =  2n  และ  b  =  2m 
  a  =  2n  และ  b  =  2m →  ab  =  (2n)(2m) 
  ab  =  (2n)(2m)  →  ab  =  2(2nm) 
  ab  =  2(2nm)  →  ab  เปนจํานวนคู 
 สรุป  ผลคูณของจํานวนคู  เปนจํานวนคูเสมอ 
 
 2.3  ลักษณะของการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 
  การใหเหตุผลเปนธรรมชาติของคณิตศาสตร  เนื่องจาก  คณิตศาสตรเปนวิชาทีว่า
ดวยเหตุผล การพัฒนาทักษะการใหเหตุผล  วธิีหนึ่งที่สาํคัญ  คือ  การใชคําถาม  ผูสอนตองรูจักใช
คําถามปลายเปดเพื่อใหผูเรียนใหเหตุผลในการตอบคําถาม  การคิดเชิงเหตุผลทางคณิตศาสตร
โดยทั่วไปม ี2 ลักษณะ  คือ  การคิดเชิงเหตผุลแบบอุปนัยและการคิดเชิงเหตุผลแบบนิรนัย 
ตัวอยางการคดิเชิงเหตุผลแบบอุปนัยเชน  เร่ืองการสรางสูตรการคํานวณพื้นที่ผิวของทรงกระบอก
ตามทีก่ลาวมาแลว  เปนการสรางขอสรุปจากการปฏิบัติหลายๆ  กรณีหรือพูดอีกอยางหนึ่งวา  เปน
การสรุปจากสวนยอยๆ  ไปสูสวนใหญ  การสรุปแบบนี้ตองมีความระมดัระวังดวย  เพราะใชวาจะ
เปนไปไดทุกกรณี  และตองทําความเขาใจกับนักเรียนดวยวาแทที่จริงแลว  การเปรยีบเทียบ 2 –3  
กรณี แลวมาสรุปเปนหลกัการ  เปนเพยีงแนวทางในการสรางความรูทางคณิตศาสตร  ซึ่งไดมีการ
คนพบไวแลวเทานั้น  การคดิเชิงเหตุผลแบบนิรนัยเปนไปในทางตรงขาม  คือ  เปนการสรุปจาก
สวนใหญไปสูสวนยอย  ตัวอยางการใชเหตุผลแบบนิรนยั  เชน  ในการศึกษาสูตรการคํานวณหา
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พื้นที่ผิดของทรงกลมตองใชความรูทางคณิตศาสตรระดับสูง  สาํหรบัการเรียนในระดับตนๆ  จงึ
อาจเปนเพียงทําการทดลองเพื่อตรวจสอบใหเหน็วาเปนเชนนัน้จริง   
 

ดวงเดือน  ออนนวม  (2547  :  23 – 24)  กลาวไววา  เดก็สามารถใหเหตุผลได
เหมาะสมตามวัย ความรูและประสบการณ การใหเหตผุลของเด็กเลก็มักเปนไปตามสิ่งที่ตาเหน็
หรือเปนไปตามการรับรูตอมาจึงพัฒนาใหเปนเหตุผลที่เปนนามธรรมมากขึ้นเรื่อยๆ การใหเหตุผล
ของเด็กในระดับชั้นประถมศึกษามกัเปนเรื่องเกี่ยวกับแบบรูป การจาํแนก ความสัมพันธทาง
คณิตศาสตรเกี่ยวกบัการดําเนินการ การใชสมบัติของจาํนวน เปนตน เด็กควรตองเรียนรูการให
เหตุผลเพื่อนําไปสูการสรุปเปนนยัทัว่ไปของกรณีตางๆ บางครั้งตัวอยางหลายๆ กรณีก็ยังไม
เพียงพอตอการสรุปเปนนัยทัว่ไปได ครูจึงตองยกตัวอยางที่เปนทัง้กรณสีนบัสนนุและกรณีคัดคาน 
เพื่อใหเด็กไมดวนสรุปจนเร็วเกนิไป เด็กตองเรียนรูการพิจารณาสิง่ตางๆ บนพืน้ฐานของขอมูล 

 
อัมพร  มาคนอง  (2547  :  97 – 98)  กลาวไววา  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

(Mathematics Reasoning) เปนการโยงความสัมพันธเชิงตรรก (Logical Interconnections) 
ในทางคณิตศาสตร (Raimi, 2002)  การใหเหตุผลมีความสําคัญมาก เนื่องจากในกระบวนการให
เหตุผลผูเรียนรูตองใชการคิดหลายทักษะ  เชน การคิดวเิคราะห  สงัเคราะห  คิดไตรตรอง  คิด
อยางมีวิจารณญาณ เพื่อใหไดขอสรุปที่ถูกตอง  นอกจากนี้ ขอมูลการใหเหตุผลของผูเรียนยังมี
ความสาํคัญโดยอาจทาํใหผูสอนสามารถดําเนนิการในสิ่งตอไปนี ้

 
1. อธิบายระดับพัฒนาการของผูเรียนในการเรียนมโนทัศนเฉพาะใดๆ  
2. ระบุความเขาใจที่คลาดเคลือ่นหรืออุปสรรคตอการเรียนรูของผูเรียนพรอมทั้ง

เหตุผล 
3. วิเคราะหแนวคิดใหมๆ (Emerging Ideas)  ที่เกิดจากการใหเหตุผลของผูเรียน

เพื่อที่จะขยายความและอภปิรายรวมกบัผูเรียนคนอืน่ๆ  
4. ระบุโครงสรางทางคณิตศาสตร (Mathematics Structure)  หรือประเภทของ

ปญหาที่จะเปนสําหรับการสรางแนวคิดทางคณิตศาสตรที่มีความหมายของ
ผูเรียน 

5. จัดหาสถานการณที่เหมาะสมสําหรับการเรียนรูของผูเรียน 
6. ตรวจสอบผลของสิ่งแวดลอมและวัฒนธรรมในหองเรียนที่มีตอความคิดและ

ความเขาใจของผูเรียน 
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การฝกใหผูเรียนใชเหตุผลทางคณิตศาสตรควรทําในบรบิททางคณิตศาสตร 

(Mathematical Contexts) เชน ในขณะเรยีนเนื้อหาคณิตศาสตร  ในขณะทํากิจกรรมทาง
คณิตศาสตร มากกวาจะเปนการกระตุนใหผูเรียนเหน็ความสาํคัญหรอืใหเรียนรูการใหเหตุผล
เดี่ยวๆ  แยกจากสิ่งอืน่  โดยอาจทาํในการสอนเนื้อหา  มโนทัศน  หรือการแกปญหา  หากเปนการ
แกปญหา  ผูสอนไมควรคํานงึถึงคาํตอบสดุทายที่ถกูตองเทานัน้ แตควรใหความสําคัญกับเหตุผล
วาทําไมผูเรียนจึงไดคําตอบเหลานั้น  และคําตอบเหลานัน้นาจะถกูตองหรือผิดเพราะเหตุใด  การ
ใหผูเรียนไดอธิบาย  หรือช้ีแจงเหตุผลจะชวยใหผูเรียนไดทบทวนการทํางานเพื่อสะทอนความคิด
ของตน และทีส่ําคัญคือ  ผูเรียนจะไดขอสรุปหรือตัดสินความถกูตองของสิ่งตางๆ  ดวยตนเอง
มากกวาที่จะเชื่อตามที่ผูสอนบอกหรือตามที่หนงัสือเขียนไว (NCTM, 1991)  นักการศึกษา
คณิตศาสตรหลายทานไดใหแนวคิดไววา  การที่ผูเรียนไดคําตอบถูกตองแตใชเหตุผลผิดเปน
อันตรายอยางยิ่งตอการเรียนรูคณิตศาสตร  เนื่องจากเมือ่ผูเรียนไดคําตอบถูกตองแลว  ผูสอนอาจ
ไมไดใหโอกาสผูเรียนแสดงเหตุผล  ซึ่งทําใหทัง้ผูสอนและผูเรียนไมทราบวาที่ผิดนัน้ผิดเพราะเหตุ
ใด ดังนัน้ สิง่ทีด่ีกวาการใหคาํตอบถูกแตเหตุผลผิดคือการไดคําตอบที่ผิด  และสามารถคนพบ
อยางเหน็เหตุเปนผลวาอะไรผิดและผิดเพราะเหตุใด 
 

2.4  การพัฒนาทักษะ / กระบวนการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

การจัดการเรียนรูใหผูเรียนรูจักคิดและใหเหตุผลเปนสิง่สําคัญ  โดยทัว่ไปเขาใจ
กันวาการฝกใหรูจักใหเหตุผลที่งายที่สุด  คือ  การฝกจากการเรียนเรขาคณิตตามแบบยุคลิด  
เพราะมโีจทยเกี่ยวกบัการใหเหตุผลมากมาย  มีทัง้การใหเหตุผลอยางงาย  ปานกลาง  และอยาง
ยาก  แตที่จริงแลวการฝกใหผูเรียนรูจักคิดและใหเหตุผลอยางสมเหตุสมผลนั้นสามารถสอดแทรก
ไดในการเรียนรูทุกเนื้อหาของคณิตศาสตรและวิชาอืน่ๆ  ดวย 
  (สสวท. : 2547)  องคประกอบหลักที่สงเสริมใหผูเรียนสามารถคิดอยางมีเหตุผล
และรูจักใหเหตุผลมีดังนี ้
  1)  ควรใหผูเรียนไดพบกับโจทยหรือปญหาที่ผูเรียนสนใจ  เปนปญหาที่ไมยาก
เกินความสามารถของผูเรียนที่จะคิดและใหเหตุผลในการหาคาํตอบได 
  2)  ใหผูเรียนมโีอกาสและเปนอิสระที่จะแสดงออกถึงความคิดเหน็ในการใชและ
ใหเหตุผลของตนเอง 
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  3)  ผูสอนชวยสรุปและชี้แจงใหผูเรียนเขาใจวา  เหตุผลของผูเรียนถูกตองตาม
หลักเกณฑหรือไม  ขาดตกบกพรองอยางไร 
  การเริ่มตนที่จะสงเสริมใหผูเรียนเรียนรู  และเกิดทกัษะในการใหเหตุผล  ผูสอน
ควรจัดสถานการณหรือปญหาที่นาสนใจใหผูเรียนไดลงมือปฏิบัติ  ผูสอนสังเกตพฤติกรรมของ
ผูเรียนและคอยชวยเหลือโดยกระตุนหรือช้ีแนะอยางกวางๆ  โดยใชคําถามกระตุนดวยคําวา  
“ทําไม"  “อยางไร”  “เพราะเหตุใด”  เปนตน  พรอมทั้งใหขอคิดเพิ่มเติมอีก  เชน  “ถา..............แลว   
ผูเรียนคิดวา...............จะเปนอยางไร”  ผูเรียนที่ใหเหตุผลไดไมสมบูรณ  ผูสอนจะตองไมตัดสิน
ดวยคําวา  ไมถูกตอง  แตอาจใชคําพูดเสรมิแรงและใหกาํลังใจวา  คําตอบที่ผูเรียนตอบมามี
บางสวนถูกตอง  ผูเรียนคนใดจะใหคําอธบิายหรือใหเหตุผลเพิ่มเติมของเพื่อนไดอีกบาง  เพื่อให
ผูเรียนมีการเรยีนรูรวมกันมากยิ่งขึน้ 
  ในการจัดการเรียนรูผูสอนควรเปดโอกาสใหผูเรียนไดคิดอยางหลากหลาย  โจทย
ป ัญหาหรือสถานการณที่กาํหนดใหควรเปนปญหาปลายเปด  (open-ended problem)  ที่ผูเรียน
สามารถแสดงความคิดเหน็  หรือใหเหตุผลที่แตกตางกันได 
 

ตัวอยางการใหเหตุผล 
   กําหนดโจทยปญหา  ดังนี ้
 

ไมไผลําหนึง่ยาว  2.85  เมตร  ปกอยูในบึงแหงหนึง่  ซึ่งมนี้ําลึกโดยเฉลีย่  1.30  เมตร 
ถาสวนที่อยูเหนือน้าํคิดเปน  3

1   ของความยาวของไมไผลํานี ้ ไมไผสวนที่ปกอยูในดินยาว 
กี่เมตร 

 
  สมมติวา  ด.ช. กอ  แสดงวิธทีําตามแนวคดิ  ดังนี ้
  ความยาวของไมไผสวนที่อยูเหนือน้ําคิดเปน  3

1   ของ  2.85     = 0.95  เมตร 
  ความยาวของไมไผสวนที่ปกอยูในน้าํเทากบั   1.30  เมตร 
  ดังนัน้ไมไผสวนที่ปกอยูในดนิยาว   2.85 – (0.95 + 1.30)      = 0.60  เมตร 
    ตอบ 0.6  เมตร 
  ด.ญ. ศรีเพ็ญ  แสดงความคิดเห็นวา  โจทยขอนี้หาคําตอบ  ไมได  เพราะวา
โจทยกําหนดความลึกของน้ําโดยเฉลี่ย  1.30  เมตร  ตรงตําแหนงที่ไมปกอยูไมทราบวามีความลึก
ของน้ําเทาไรแน  จึงไมสามารถหาความยาวของไมสวนทีป่กอยูในดนิได 
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  ผูสอนอาจใชคําถามกระตุนวา  “ใครมีความคิดเห็นแตกตางไปจากสองแนวคิดนี้
อีกหรือไม”  ถาไมมีความเหน็เพิม่เติมผูสอนควรถามความคิดเห็นตอวา  คําตอบของศรีเพ็ญมี
เหตุผลทีย่อมรับไดหรือไม 
  ในการฝกใหผูเรียนใหเหตุผลอยางสมเหตสุมผลคําตอบของ  ด.ญ. ศรีเพ็ญ  ถือวา
เปนคําตอบทีถู่กตองสมเหตสุมผลคําตอบหนึง่ 
  อาจมีผูเรียนบางคนแสดงความคิดเหน็วา  วิธีทาํของ  ด.ช. กอ  ยังไมถกูตอง  
เพราะเหตุวาตําแหนงที่ไมปกอยูอาจปกอยูในบริเวณทีต้ื่น  หรือลึกกวา  1.30  เมตร  เพราะฉะนัน้
ความยาวของไมสวนที่ปกอยูในดินอาจมากกวาหรือนอยกวา  0.6  เมตรก็ได  ถาผูเรียนแสดง
ความคิดเหน็เชนนี ้ ผูสอนควรใชคําถามใหผ ู เรียนคิดตอวาผูเรียนแกไขวิธีทาํของ  ด.ช. กอ  อยางไร
จึงจะไดคําตอบที่ถูกตองและสมเหตุสมผล 
  ผูเรียนอาจจะใหเหตุผลเพิ่มเติมโดยใชคําวา  “ถา”  ในบรรทัดที่สอง  ดังนี ้
  ถา  ไมสวนทีป่กอยูในน้ํายาว  1.30  เมตร  ไมสวนที่ปกอยูในดินก็จะยาว  0.6  
เมตร  หรือสรุปตรงคําตอบวา  ไมสวนที่ปกอยูในดนิยาวประมาณ  0.6  เมตรก็ได 
 
  ตัวอยางการใหเหตุผลในกระบวนแกปญหาที่ใชคําถามประกอบการหาคําตอบ
  ครูกําหนดโจทย  จงทํา  2)0z2y3(x −−− (x y z)  เมื่อ  x,  y,  z  ไมเทากับ  0 
ใหอยูในรูปอยางงาย 

คําถามของผูสอน ข้ันตอนแสดงวิธีทาํ การใหเหตุผลของผูเรียน 

1.  จากโจทย  นักเรียน
ควรจะลดรูปสวนใดกอน  
เพราะเหตุใด 

2)0z2y3(x −−−  = 2)2y3(x −−−  1.  ลดรูป  0z   กอน  
เพราะวาเมื่อ 0  z≠  จะได 

1   0z =   จะทําใหลดตัว
แปรเหลือเพียงสองตัว 

2.  นักเรียนจะใชสมบัติใด
ตอไป 

                      = 2)2(y2)3(x −−−−  2.  จากสูตรที่เคยทราบวา  
nbna    n(ab) =  เมื่อ 

0  a≠    และ 0  b≠  

3.  นักเรียนจะใชสมบัติใด
ตอไปอีก 

                     =  4y6x  3.  จากสูตรที่เคยทราบวา 
mna    n)m(a =  เมื่อ 

0  a≠  
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 2.5  ระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 

จากการศึกษาตามแนวคิดของ  โจนส,  ทรอนตัน,  แลงรอลล  และ  ทาร  (Jones, 
Thornton, Langrall and Tarr : 1999)   สามารถแบงการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ไดเปน  4  
ระดับ  ดังนี ้

 
ระดับ  1  ระดับการใหเหตุผลตามความคิดของตนเองหรือระดับการใชความคิด

ของตนเองตัดสิน  (Subjective or Non-Quantitative Reasoning)   หมายถงึ  การที่
นักเรียนใหเหตุผลตามความคิดของตนเอง  โดยไมทราบวาสิง่ที่ตนเองใหเหตุผลไปนั้นจะถูก
หรือผิด  และไมสนใจวาจะเกิดอะไรขึ้นในสิ่งที่ตนเองใหเหตุผลไป   

 
ระดับ  2  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการโดย

อาศัยความสมัพันธที่เชื่อมโยงระหวางผลที่เปนไปไดทัง้หมดจากการทดลองสุมกับความ
นาจะเปน  (Transitional Between Subjective and Naive Quantitative Reasoning)   
หมายถงึ  การที่นกัเรียนใหเหตุผลโดยอาศัยความสัมพนัธทีเ่ช่ือมโยงระหวางผลที่เปนไปได
ทั้งหมดจากการทดลองสุมกับความนาจะเปน  

 
ระดับ  3  ระดับการใหเหตุผลที่แสดงออกมาเปนตัวเลขอยางไมเปนทางการ  โดย

จะมีกลวิธีการคิดที่เปนเหตุเปนผล  (Informal Quantitative Reasoning)  หมายถึง  การที่
นักเรียนใหเหตุผลที่สมเหตสุมผลมากกวาในระดับ  2  คือ  สามารถบอกโอกาสทีจ่ะเกิดข้ึน
วานอยกวา  มากกวา  หรือเทากนั  แตไมสามารถบอกไดวาโอกาสที่จะเกิดข้ึนความนาจะ
เปนเปนเทาไร  

 
ระดับ  4  ระดับการใหเหตุผลที่สามารถใชทฤษฎี  หรือเหตุผลตางๆ  ในการคิด

หรือคํานวณออกมาเปนคําตอบได (Incorporates Numerical Reasoning)  หมายถึง  การ
ที่นกัเรียนสามารถใหเหตุผลประกอบการหาคําตอบโดยสามารถอธิบายและเชื่อมโยง
คําตอบของตนเอง  คํานวณคาเปนออกมาเปนตัวเลขได 

 
กลาวโดยสรุป  จะเหน็วาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมีความสาํคัญและจําเปนตอการ

เรียนคณิตศาสตร  และวิชาอื่นๆ  มาก  เพราะเปนรากฐานของกระบวนการคิด  วิเคราะห  และเปน
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พื้นฐานในการพัฒนาความคดิและการใหเหตุผลของผูเรียน  ทีสํ่าคัญการจัดการเรียนการสอนควร
เอ้ือใหนักเรียนไดใชความคดิและใชเหตุผลอยางเตม็ความสามารถของผูเรียน  โดยที่ผูสอนเปนผู
ช้ีแนะ  และแนะนาํใหผูเรียนไดเรียนรูในสิ่งที่ถกูตอง 
  
3.  งานวิจยัที่เกี่ยวของ 
 
 จากการศึกษาคนควางานวิจยัที่เกีย่วของกบัการศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
ผูวิจัยไดรวบรวมและนาํเสนอไวดังนี ้
 
 3.1  งานวิจัยในประเทศ 
 

วิรัช  จาบถนอม (2520)  ไดทําการวิจยัเร่ือง  “เปรียบเทยีบการคิดหาเหตุผลตาม
หลักตรรกศาสตรและการคิดหาเหตุผลเชิงจริยธรรมของนักเรียนระดับอายุ  13  ป  และ  15  ป  ใน
กรุงเทพมหานครและในชนบท”  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้ประถมศึกษาปที ่ 6  และชั้น
มัธยมศึกษาปที่  2  ทั้งชายและหญิง  จาํนวน  120  คน  จากโรงเรียนสงักัดกรุงเทพมหานคร  และ
จังหวัดฉะเชงิเทรา  เคร่ืองมอืที่ใชไดแก  เครื่องมือทดสอบตามหลกัตรรกศาสตร  จากความสมดลุ
ของคาน  ซึง่ผูวิจัยดัดแปลงมาจากวิธกีารของ  อินเฮลเตอร  และ  เพยีเจต  (Inhelder & Piaget, 
1958)  แบบทดสอบการคิดหาเหตุผลเชิงจริยธรรมของ  สุเชษฐ  มาเหล็ม  เปนแบบทดสอบ  6  
ตัวเลือก  10  ขอ  และแบบสอบการคิดหาเหตุผลตามหลักตรรกศาสตรดวยถอยคําที่ผูวิจัยสรางขึน้  
ชนิด  5  ตัวเลอืก  40  ขอ  ผลการวิจัยพบวา  การคิดหาเหตุผลตามหลกัตรรกศาสตรและเชิง
จริยธรรม  ไมมีความสมัพนัธกัน  เด็กที่มีอายุสูงกวามีความคิดหาเหตผุลสูงกวาเด็กอายุตํ่ากวา
อยางมีนยัสําคัญทางสถิติ  แตไมมีความแตกตางดานการคิดหาเหตผุลเชิงจริยธรรม  เพศไมมีผล
ตอการคิด  และเด็กในกรงุเทพมหานครมีความคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรสูงกวาเด็กที่อยูใน
ชนบท 
 

มารุต  ดําชะอม  (2524  :  62 – 64)  ไดทําการวิจยัเร่ือง  “ระดับการใหเหตุผลเชิง
จริยธรรมของนักศึกษาวทิยาลัยครูสงขลา”  ตัวอยางประชากรเปนนกัศึกษาชาย แลหญิง  ที่กําลงั
อยูในชัน้ประกาศนียบัตรชัน้สูง  ปที ่ 1  และครุศาสตรบัณฑิต  ปที่  2  จากวิทยาลยัครูสงขลา  
จํานวน  100  คน  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัย  เปนแบบสมัภาษณตามโครงสรางทีก่ําหนดไว  ซ่ึง
ผูวิจัยไดสรางขึ้นโดยอาศัยทฤษฎพีัฒนาการในการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมทั้ง  6  ข้ันของโคลเบอรก  



 42

และไดสรางแบบสอบวัดลักษณะมุงอนาคต  ผลการวิจัยปรากฏวา  นักศึกษาชัน้ประกาศนยีบัตร
ช้ันสูง  ปที่  1  มีพฒันาการทางจริยธรรมต่ํากวานกัศึกษาครุศาสตรบัณฑิต  ปที่  2  และพบวา
ความแตกตางระหวางเพศ  ไมมีผลตอการพัฒนาทางจริยธรรมอยางมนีัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  
0.01 
 

ศิริพร  คูภิรมย  (2527  :  48 – 50)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “การเปรียบเทยีบ
ความสามารถในการใหเหตผุลเชิงจริยธรรมของนักเรียนชั้นประถมศกึษาปที ่ 6  ซึ่งสอนดวย
กิจกรรมคัดสรรกับกิจกรรมตามแผนการสอนปกต”ิ  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้
ประถมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2527  โรงเรียนวัดสารอด  สังกัดกรงุเทพมหานคร  เขตราษฎร
บูรณะ  ที่มีอายุระหวาง  11 – 13  ป  จํานวน  30  คน  เครื่องมือที่ใชในการวิจัย  คือ  แบบสอบ
ระดับการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมของนักเรียนในระดับประถมศึกษาปที ่ 6  ที่ผูวิจัยสรางขึ้น  และ
แผนการสอนโดยใชกิจกรรมคัดสรรกับกิจกรรมตามแผนการสอนปกติ  รวม  14  แผน  ผลการวิจัย
พบวา  นักเรียนชั้นประถมศกึษาปที่  6  จาํนวน  15  คน  ที่อยูในกลุมทดลองมีคาเฉลี่ยของคะแนน
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรมสงูกวาของนักเรียนอีก  15  คน  ที่อยูในกลุมควบคุม 
 

อุทุมพร  โกมลวรรธนะ  (2528  :  47 – 49)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “ความสัมพันธ
ระหวางการใหเหตุผลเชงิจริยธรรมกับความรูดานจริยศึกษาของนักเรียนชัน้ประถมศึกษาปที่  6  
ในโรงเรียนสังกัดกรุงเทพมหานคร”  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้ประถมศึกษาปที ่ 6  ของ
โรงเรียนในสังกัดกรุงเทพมหานคร  ประจําภาคตน  ปการศึกษา  2528  จํานวน  480  คน  เปน
นักเรียนชาย  212  คน  หญิง  268  คน  เครื่องมือที่ใชในการวิจัยเปนแบบสอบวัดระดับการให
เหตุผลเชิงจริยธรรมที่ผูวิจยัสรางขึ้น  ผลการวิจัยพบวา  การใหเหตุผลเชงิจริยธรรมมีความสมัพนัธ
กับความรูดานจริยศึกษาอยางมีนยัสําคญัทางสถิติ  นกัเรียนหญิงและนักเรียนชายมีความรูดานจ
ริยศึกษาแตกตางกนัอยางมนีัยสําคัญทางสถิติ 
 

ศิวพร  ชาญนติิ  (2530  :  27 – 29)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “ความสัมพันธระหวาง
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกบัผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนจริยธรรมในวิชาสังคมศึกษาของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษษที ่ 6  ในกรุงเทพมหานคร”  ตัวอยางประชากรเปนนักเรียนชายและหญิง  จํานวน  
437  คน  ซ่ึงศึกษาอยูในชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2527  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจยั
ประกอบดวย   แบบสอบ  เดอะ  ดีไฟนิ่ง  อิชชูส  เทสต  ของเรสต  ผลการวิจัยพบวา  การให
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เหตุผลเชิงจริยธรรมกับผลสัมฤทธิท์างการเรียนจริยธรรมในวิชาสังคมศกึษาของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  6  ในกรุงเทพมหานคร  มีความสมัพนัธกันในเชงิบวกอยางมนีัยสําคัญทางสถิติ 

 
จากผลงานวิจัยที่กลาวมาในขางตน  จะเหน็วาความสามารถในการใหเหตุผล

ของผูเรียนที่มผีลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูง  การใหเหตุผลก็จะอยูในระดับสูงดวย  และเด็กโตจะให
เหตุผลดีกวาและสูงกวาเด็กเล็ก  และเพศชายกับเพศหญงิใหเหตุผลไมแตกตางกนั 
 
 3.2  งานวิจัยตางประเทศ 
 

มาทูริส  (Matulis, 1969)  ศึกษาความเขาใจในดานตรรกและคณิตศาสตรกับเด็ก
อายุ  8-12 ป  จํานวน 75,000 คน  ศึกษากลุมเด็กในตัวแปรดานเชาวนปญญา  แบงเปนกลุมคือ  
กลุมเด็กที่มี IQ 60-90  ,91-110,111-170+  ตัวแปรสถานภาพทางเศรษฐกิจและสังคม  แบงเปน
กลุม  สูง, กลาง, ตํ่า  และตัวแปรดานอาย ุ แบงเปนชวง 8-10,11-13,14-18  โดยใชแบบทดสอบ 2 
ฉบับ  จํานวน 33 ขอ  ลักษณะของขอสอบแบบปรนัย  ฉบับที่ 1 เปนคําถามแบบ  ถา....แลว.....
สวนฉบับที่ 2  ทดสอบเกี่ยวกับตัวเชื่อม  พบวาอาย,ุ  เชาวนปญญาและสภานภาพทางเศรษฐกจิ
และสังคมแตกตางกนั  จะมีผลตอความเขาใจทางตรรกแตกตางกนัอยางมีนยัสําคัญทางสถิติ  
กลาวคือ  นักเรียนทีม่ีอายมุากกวา  สติปญญาสูงกวาและสถานภาพทางเศรษฐกิจและสังคมสูง
กวาจะมีความสามารถในการทําแบบทดสอบไดดีกวานกัเรียนที่มีอายนุอยกวา  เชาวนปญญาต่าํ
กวา  และสถานภาพเศรษฐกิจและสังคมต่ํากวา  ตามลาํดับ  และพบวา  พฒันาการของความ
เขาใจดานตรรกสูงสุดเมื่ออายุ 14-17 ป 
 
  แบร  (Bear  1980  : 4916 – A)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  “ความสัมพันธระหวางการ
ใหเหตุผลเชงิจริยธรรมเพื่อจัดการปญหาและสติปญญา”  ตัวอยางประชากรเปนนกัเรียนชัน้
ประถมศึกษาปที่  6  เมืองไอโอวา  จํานวน  60  คน  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจยัประกอบดวย  แบบ
สอบ  3  ฉบับ  ไดแก  แบบสัมภาษณเหตุผลเชิงจริยธรรมของโคลเบอรก (Kohlberg)  แบบวัด
ระดับสติปญญาของสแตนฟอรด  (Stanford)  และแบบวัดปญหาทางความประพฤติ  ผลการวิจัย
พบวา  คะแนนของเหตุผลเชิงจริยธรรมมคีวามสัมพันธเปนเสนตรงกับระดับสติปญญา  สรุปไดวา  
เด็กที่มีระดับสติปญญาสูง  สามารถพัฒนาการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมใหสูงได  ตรงขามเด็กทีม่ี
ระดับสติปญญาต่ํา  มีผลตอการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมในขั้นตํ่าดวย 
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ไชฟริง  (Siefring 1981 : 1560 – 1561 – A)  ไดศึกษาหาความสัมพนัธระหวาง
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรมและเชาวนปญญา  ซึง่ไดแบงเด็กออกเปน  4  กลุม  คือ  กลุมเรียนชา  
กลุมปานกลาง  กลุมสูง  และกลุมอัจฉริยะ  ทุกกลุมมีเพศชาย  10  คน  หญิง  10  คน  
ผลการวิจัยพบวา 

1. เชาวนปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอพัฒนาการทางการใหเหตุผลเชิง
จริยธรรม 

2. เพศไมใชองคประกอบสําคญัตอพัฒนาการทางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรม 
3. ระดับข้ันของการใหเหตุผลเชงิจริยธรรม  มผีลกระทบตอตอการปฏิบัติตามสังคม 

 
พารสันส  (Parsons  1982 : 121 – A)  ไดทําการวิจยัเร่ือง  “ข้ันตอนพฒันาการ

ของการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกับอิทธพิลของการอยูโดดเดี่ยวตามสภาพภูมิศาสตร  ทีม่ีตอระดับ
การใหเหตุผลเชิงจริยธรรม”  ตัวอยางประชากรเปนเด็กชายอายุ  10,  13  และ  16  ป  จํานวน  42  
คน  เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัยเปนแบบสัมภาษณจริยธรรมของโคลเบอรก (Kohlberg)  ผลการวิจัย
พบวา  ตัวอยางประชาที่อยูโดดเดี่ยวจากเกาะนิวฟาวแลนดมีพฒันาการทางจริยธรรมชากวา
ตัวอยางประชากรที่อยูในเมอืงซึ่งอยูในวยัเดียวกนั   

 
จากผลการวิจัยขางตน  กลาวไดวา  อายุ  สติปญญา  และสภาพทางเศรษฐกิจที่

แตกตางกนั  ทําใหการใหเหตุผลของผูเรียนหรือเด็กแตกตางกนั  สวนเพศหญิงหรือเพศชายมีการ
ใหเหตุผลไมแตกตางกนั    

 
 



บทที่  3 
 

วิธีดําเนินการวิจัย 
 
 การวิจยัเรื่อง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรยีน
ชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  เปนการวิจัยเชงิบรรยายเก็บขอมูลโดยการสาํรวจ  ผูวิจยัได
ดําเนนิการวิจยัตามขั้นตอนดังตอไปนี้ 
 

1. การศึกษาคนคนควา 
2. การกําหนดประชากรและการสุมตัวอยางประชากร 
3. การพัฒนาเครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
4. การเก็บรวบรวมขอมูล 
5. การวิเคราะหขอมูล 
6. สถิติที่ใชในการวิจัย 

 
1.  การศกึษาคนควา 
  
 ผูวิจัยไดศึกษาคนควาเอกสาร  ตําราและงานวิจยัตางๆ  ทั้งในและตางประเทศที่เกีย่วของ
กับการวจิัยครั้งนี ้ ดังตอไปนี ้
 
 1.  ศึกษาเอกสาร  หนงัสือ  และงานวิจยัตางๆ  ทัง้ในและตางประเทศที่เกี่ยวของกบัการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  เพื่อเปนแนวทางในการสรางแบบวัดการให
เหตุผลทางคณิตศาสตร และสรางแบบสอบถามภูมหิลงัของนกัเรียน 

2.  ศึกษาหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนตน  พทุธศักราช  2521 (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)  
กรมสามัญศึกษา   กระทรวงศึกษาธกิาร   และหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศักราช  
2524  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)   กรมสามัญศึกษา    กระทรวงศึกษาธิการ   หนังสือแบบเรียน  
คูมือครู  และตํารารายวิชาคณิตศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ในเนื้อหา  เร่ือง  ความนาจะ
เปน   และตาํรารายวชิาคณติศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6  ในเนื้อหา  เร่ือง  ทฤษฎีเบื้องตน
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ของความนาจะเปน  ของสถาบันสงเสริมการสอนวทิยาศาสตรและเทคโนโลย ี เพื่อเปนแนวทางใน
การสรางตารางวิเคราะหเนื้อหา  และสรางแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 
2.  การกาํหนดประชากรและการสุมตวัอยางประชากร 
 

ประชากรที่ใชในการวิจัยครัง้นี ้ เปนนักเรยีนชัน้มัธยมศกึษาปที่  3  และนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2547  ในโรงเรียนสงักัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธกิาร  
เขตการศึกษา  11  ซึ่งครอบคลุมจังหวัดนครราชสีมา  ชยัภูมิ  บุรีรัมย  ศรีษะเกษ  และสุรินทร 

 
การสุมตัวอยางประชากรที่ใชในการวิจัยครั้งนี้  ใชสุมแบบแบงชั้นหลายขั้นตอน 

(Multistage Random Sampling)  จากโรงเรียนสงักัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธกิาร  
เขตการศึกษา  11  ปการศึกษา  2547  ซึง่กรมสามัญศึกษา  ปจจุบนัไดเปลี่ยนเปน  สํานักงาน
คณะกรรมการการศึกษาขัน้พื้นฐาน  ดงันัน้ตัวอยางประชากรที่ใชในการวิจัยครั้งนี้จงึเปนนักเรยีน
ในสังกัดสาํนกังานคณะกรรมการศึกษาข้ันพืน้ฐาน  สวนจังหวัดที่ใชเก็บตัวอยางประชากรนั้นยัง
เปนจังหวัดเดิม  ซึง่มีจาํนวนโรงเรียนประมาณ  5,000  โรงเรียน  มีนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  
ประมาณ  60,000  คน  และนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 6  ประมาณ  50,000  คน  จากการ
กําหนดกลุมตัวอยางประชากรตามตารางของ  Yamane  ที่ระดับความเชื่อมั่น  90%  โดยยอมให
มีความคลาดเคลื่อนได  +5%  คาํนวณไดตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากรของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  3  จาํนวน  398  คน  และคํานวณไดตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากร
ของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จาํนวน  397  คน  ดังนัน้ผูวิจยัมข้ัีนตอนการสุมตัวอยาง
ประชากร  ดังนี ้

 
1.  สุมโรงเรียน  จาก  5  จงัหวัด  จงัหวัดละ  2  โรงเรยีน  โดยเปนโรงเรียนในอาํเภอเมือง  

1  โรงเรียน  และนอกอาํเภอเมือง  1  โรงเรยีน  ไดโรงเรียนที่สุมได  10  โรงเรียน 
2.  สุมตัวอยางประชากรนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  และชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จาก

โรงเรียนที่สุมไดในขอ  1  จํานวน  10  โรงเรียน  โรงเรียนละ  2  หองเรยีน  ประกอบดวย   
นักเรียนระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3   1  หอง 
นักเรียนระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 1  หอง 

ไดตัวอยางประชากรนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที ่ 3  จาํนวน  485  คน  และตัวอยางประชากร
นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 6  จํานวน  439  คน  ดังแสดงในตารางที ่ 1  และตารางที่  2 
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ตารางที ่ 1  จํานวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
 

จังหวัด จํานวนตวัอยางประชากร 
โรงเรียน 

จํานวนกลุมตัวอยางประชากรนักเรียน 
ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3 

ชัยภูมิ 2 100 
นครราชสีมา 2 98 
บุรีรัมย 2 95 
ศรีษะเกษ 2 101 
สุรินทร 2 91 
รวม 10 485 

 
 จากตารางที่  1  แสดงจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้น
มัธยมศึกษาปที่  3  ซึง่มีจาํนวนทั้งหมด  485  คน 
 
 
ตารางที ่ 2  จํานวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 6 
 

จังหวัด จํานวนตวัอยางประชากร 
โรงเรียน 

จํานวนกลุมตัวอยางประชากรนักเรียน 
ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 

ชัยภูมิ 2 93 
นครราชสีมา 2 89 
บุรีรัมย 2 90 
ศรีษะเกษ 2 83 
สุรินทร 2 84 
รวม 10 439 

 
 จากตารางที่  2  แสดงจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรในระดับชั้น
มัธยมศึกษาปที่  6  ซึง่มีจาํนวนทั้งหมด  439  คน 
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3.  การพัฒนาเครื่องมือทีใ่ชในการวจิยั 
 
เครื่องมือที่ใชในการวิจัยครั้งนี้ประกอบดวย   
 

1. แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
2. แบบสอบถามภูมิหลังของนกัเรียน 

 
1. แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ผูวจิัยดําเนินการสรางและหา

คุณภาพดังนี ้
1.  ศึกษาแนวคิด  ทฤษฎี  ผลจากงานวิจยั  และจากบทความที่เกี่ยวของกับระดับ

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
2.  ศึกษาวิธีการสรางแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรจากตํารา  

เอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของ 
3.  สรางตารางวิเคราะหขอสอบตามหลกัสูตรมัธยมศึกษาตอนตน  พทุธศักราช  

2521  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)  และหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศักราช  2524  
(ฉบับปรับปรุง  พ.ศ. 2533)  เพื่อสรางแบบวัดการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของนักเรียนในแตละ
ระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร 

4.  สรางแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  
3  และระดับชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  ระดับละ  1  ฉบับ  จํานวน  60  ขอ  ซึง่เปนแบบวัดระดับการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแบบปรนัยแบบ  4  ตัวเลือก  ซึ่งแตละตัวเลอืกแสดงการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรในระดับแตกตางกนั  จากนัน้นาํไปเครื่องมือที่ผูวิจยัสรางขึ้นไปใหอาจารยที่ปรึกษา
ตรวจ สอบความถูกตอง  และใหขอเสนอแนะเพื่อไปปรับปรุงแกไข  แลวนาํใหผูทรงคุณวุฒิจาํนวน  
3  ทาน (ดูภาคผนวก ก)  ตรวจความตรงเชิงโครงสราง  และใหขอเสนอแนะในการปรับปรุงแบบวดั 

5.  นําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตรที่ผูทรงคุณวุฒิตรวจสอบ  และ
ใหขอเสนอแนะมาปรับปรุงแกไข  ดังนี ้

 
แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 

  1.แกไขคําถาม ตัวอยางเชน  “ขวดโหลใบหนึง่มีลูกกวาดขนาดเทาๆ  กนั  
ซึ่งมีสีแดงอยู  400  ลูก สีขาว  200  ลกู  ถาเขยาใหลูกกวาดในขวดโหลคละกันอยางดี  แลวหยบิ
ลูกกวาดมากาํมือหนึ่ง  นักเรียนคิดวา  จะไดลูกกวาดสีใด”  แกเปน  “ขวดโหลใบหนึง่มีลูกกวาด
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ขนาดเทาๆ  กนั  ซึ่งมีสีแดงอยู  400  ลูก สขีาว  200  ลูก  ถาเขยาใหลูกกวาดในขวดโหลคละกนั
อยางด ี แลวสุมหยิบลูกกวาดมากํามือหนึง่  นักเรียนคิดวา  จะไดลูกกวาดสีใด” 

2.  แกไขคําตอบ  ตัวอยางเชน  จากคําถาม  “ในการสุมหยิบหลอดไฟ  1  
หลอดจากหลอดไฟ  3  หลอดขนาดเดียวกัน  ซึง่มีสีแดง  สีเขียว  สีมวง   นักเรียนคดิวานาจะหยบิ
ไดหลอดไฟสีใดมีมากกวากนั”  คําตอบ “ขอ  ข.  อาจจะหยิบไดสีใดกไ็ด  เพราะหลอดไฟมีหลายสี”  
ซึ่งแกไขคําตอบเปน  “ข. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะหลอดไฟมีแคสีแดง  สีเขียว  และสีมวง
เทานั้น” 
  

แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 
1.  แกไขคําถาม ตัวอยางเชน  “มีจํานวนบวกอยู  3  จํานวน  และจํานวน

ลบอยู  2  จํานวน คละกันอยูในกลอง  หยบิจํานวนเหลานี้มา  1  จํานวน  ดูวาไดจํานวนใดแลวใส
คืนลงในกลองเชนเดิม จากนัน้กห็ยิบอีกครัง้  จากการหยบิทั้ง  2  คร้ัง  ผลเปนอยางไร”  แกเปน  
“มีจํานวนบวกอยู  3  จํานวน  และจาํนวนลบอยู  2  จํานวน คละกันอยูในกลอง  ถาสุมหยิบ
จํานวนเหลานีม้า  1  จํานวน  ดูวาไดจํานวนใดแลวใสคืนลงในกลองเชนเดิม จากนั้นก็หยิบอีกครั้ง  
จากการสุมหยิบทัง้  2  คร้ัง  ผลเปนอยางไร” 

2.  แกไขคําตอบ  ตัวอยางเชน  จากคําถาม  “มปีากกาอยู  6  ดามใน
กลอง  ซึ่งมีสีแดง  3  ดาม  สนี้ําเงิน  3  ดาม  เหตุการณที่จะสุมหยิบไดปากกา  2  ดาม  ผลเปน
อยางไร” คําตอบ ขอ  “ข.  อาจจะหยิบไดปากกา 2 ดาม สีใดก็ได  เพราะปากกามีสองเทานัน้”  ซึง่
แกไขคําตอบเปน  “ข. อาจจะหยิบไดสีเดียวกันหรือคละสีกันก็ได  เพราะปากกามีทัง้สีน้ําเงินและสี
แดง” 

6.  นําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตรที่ปรับปรุงแกไขแลวตาม
คําแนะนําของผูทรงคุณวุฒิไปทดลองใชกบันักเรียนที่ไมใชกลุมตัวอยางประชากร  คอื  นกัเรียน
โรงเรียนคอนสวรรค  อําเภอคอนสวรรค  จงัหวัดชยัภูมิ  โดยทดลองใชกบันักเรียนชัน้มัธยมศึกษาป
ที่  3  จาํนวน  38  คน  และนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 6  จํานวน  32  คน  

7.  นําคะแนนจากขอ  6  มาวิเคราะหหาคาความเทีย่งของแบบวัดระดับการให
เหตุผลทางคณิตศาสตรแบบปรนัย  โดยใชสูตรหาสัมประสิทธิ์แอลฟาของครอนบาค (Cronbach) 
โดยมีเกณฑคาความเทีย่งตัง้แต 0.6 ขึ้นไป  ซึง่แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรใน
ระดับมัธยมศกึษาปที่ 3  มคีาความเที่ยงเทากับ  0.92  สวนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรในระดับมัธยมศึกษาปที่  6  มีคาความเทีย่งเทากับ  0.63   
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8.  จากนั้นนําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรทั้ง  2  ฉบับ  ที่ได
เกณฑคาความเที่ยงตามที่กาํหนดไวและอาจารยที่ปรึกษาตรวจสอบเรยีบรอยแลว  มาปรับจาก  
60  ขอ  ใหเหลือ  40  ขอ  จากนัน้นําไปทดลองใชกับนกัเรียนในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3  และ
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่เปนกลุมตัวอยางประชากร  (แสดงในภาคผนวก) 
 

เมื่อนักเรยีนเลอืกตอบตัวเลือกตัวใดตัวหนึ่งจะทาํใหผูวจิัยทราบวานกัเรยีนคนนัน้
มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับใด 

 
วิธีการใหคะแนนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 
ในการใหคะแนนแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เมื่อนักเรียนเลือกตอบ

จากตัวเลือกในขอคําถามแตละขอ  ผูวิจยัตรวจใหคะแนนดงันี ้
 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  1  จะได  1  คะแนน 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  2  จะได  2  คะแนน 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  3  จะได  3  คะแนน 
นักเรียนเลือกตอบการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระดับ  4  จะได  4  คะแนน 

 
จากนั้นนําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนมาตรวจนับคะแนน  

แลวนําไปเทียบกับเกณฑการใหคะแนนวานักเรียนใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับใด   
 
เกณฑการใหคะแนนแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร   
 
ในการพิจารณาวานักเรียนมีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับใดนั้น  ผูวจิยั

พิจารณาจากคะแนนที่เปนไปไดสูงสุดในจาํนวนขอสอบ  40  ขอ  คือ  160  คะแนน  และที่เปนไป
ไดต่ําสุด  คือ  40  คะแนน  แลวหาพิสัยของคะแนนได  120  แบงเปน  4  ชวง  เทาๆ  กนั  เพื่อ
กําหนดเปนเกณฑที่ใชในการตัดสินนักเรียนวามีการใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับใด  ดังนี ้

 
คะแนน  40 – 70 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  1 
คะแนน  71 – 100 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  2 
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คะแนน  101 – 130 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3 
คะแนน  131 – 160 นักเรียนมีระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 

 
2.  แบบสอบถามภูมิหลังของนักเรยีน  ผูวจิัยดําเนนิการสรางดงันี ้

1.  ศึกษาเอกสาร  ตํารา  เพื่อสรางแบบสอบถามเกี่ยวกับภูมิหลงัของนักเรียน   
2.  แบบสอบถามเกีย่วกับภูมิหลังของนกัเรียน  ลักษณะของคําถามเปนแบบ

เลือกตอบและเติมคําหรือขอความ  จาํนวน  15  ขอ  ซึ่งสอบถามสภาพความเปนอยูและการเรียน
ของนักเรียนในเรื่องตางๆ  ดังนี้  เพศ  จาํนวนพีน่อง  อาชีพของบิดาหรือมารดา  การศึกษาของ
บิดาและการศกึษาของมารดา  และที่ตั้งของโรงเรียน   

3.  นําแบบสอบถามภูมหิลังที่ผูวิจยัสรางขึน้เอง  ไปใหอาจารยที่ปรึกษา
ตรวจสอบความถูกตองของภาษา 

4.  นําแบบสอบภามภูมิหลงัที่อาจารยที่ปรึกษาตรวจเรยีบรอยแลว  มาปรับปรุง
แกไข  แลวนาํไปทดลองใชกบันกัเรียนที่ไมใชกลุมตัวอยางประชากร  คอื  นกัเรียนโรงเรียนคอน
สวรรค  อําเภอคอนสวรรค  จังหวัดชัยภูมิ  ระดับชั้นมธัยมศึกษาปที่ 3  และระดับชั้นมัธยมศึกษาป
ที่  6   เพื่อตรวจสอบความถกูตองและความเหมาะสมในการใชภาษา  การสื่อความหมายและ
รูปแบบ  แลวนํามาปรับปรุงแกไข 

5.  นําแบบสอบถามที่ปรับปรุงแกไขเรียบรอยแลว  หลงัจากทีน่าํไปทดลองใชกับ
นักเรียนที่ไมใชกลุมตัวอยางประชากร  ไปใชกับกลุมตัวอยางประชากร 
 
4.  การเก็บรวบรวมขอมลู 
 
 ผูวิจัยดําเนนิการเก็บรวบรวมขอมูลตามขัน้ตอน  ดังนี ้
  
 1.  ผูวิจัยไดนาํหนังสือขอความรวมมือในการทดลองใชเครื่องมือวิจัยและหนงัสือขอความ
รวมมือในการทําวิจัย  จากบัณฑิตศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั  ถึง
ผูอํานวยการโรงเรียนตางๆ  ดวยตนเอง 
 2.  ผูวิจัยนําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมหิลงัของ
นักเรียน  ไปใชกับนักเรียนทีเ่ปนกลุมตัวอยางประชากร  โดยผูวิจยัดําเนินการทดสอบดวยตนเอง
ทั้งหมด  ซึ่งอยูภายใตการดแูลของอาจารยผูสอนประจาํวิชา  โดยใชเวลาในการทําแบบวัดเปน
เวลา  60  นาที  ในการดําเนินการทดลองมีข้ันตอนดังนี ้
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  2.1  ผูวจิัยอธบิายวัตถุประสงคของแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
และประโยชนที่จะไดรับจากการวิจยั  ใหนกัเรียนเขาใจถงึความสําคัญของการทาํแบบวัดระดับ
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และใหนักเรียนตั้งใจทําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยางเตม็ความสามารถ 
  2.2  สําหรับการแจกแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ผูวิจยัไดอาน
คําชี้แจงในการทําแบบทดสอบใหนักเรียนฟง  ถานกัเรียนสงสัยใหซักถามจนเขาใจ  จึงลงมือทํา
พรอมกัน  โดยใหนกัเรียนทาํแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  จํานวน  40  ขอ  ใชเวลา  
60  นาท ี  
 3.  ผูวิจัยใชเวลาในการเก็บรวบรวมขอมูล  ตั้งแตวนัพธุที่  9  กุมภาพนัธ  พ.ศ.  2548  ถึง  
วันอาทิตยที่  6  มีนาคม  พ.ศ.  2548  รวมระยะเวลาในการเก็บรวบรวมขอมูล  26  วัน  นับต้ังแต
วันยืน่หนงัสือถึงผูอํานวยการโรงเรียนตางๆ  จนถึงวันที่ไดขอมูลครบตามกาํหนด 
 4.  การเก็บรวบรวมขอมูลทาํวิจัยในครั้งนี้  เนื่องจากมนีกัเรียนบางโรงเรียนอยูในชวงสอบ  
ชวงทํากิจกรรม  และนักเรียนบางหองทีจ่ะเก็บขอมูลมนีักเรียนขาดเรยีน  ผูวจิัยจงึไดนักเรียนซึ่ง
เปนตัวอยางประชากรในการทําแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถาม
ภูมิหลังของนกัเรียนดงันี ้
  4.1  ระดับชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จาํนวน  400  คน  จากนักเรียนทีเ่ปนตัวอยาง
ประชากรทัง้หมด  485  คน  คิดเปนรอยละ 82.47  ของนักเรียนทีเ่ปนตัวอยางประชากรทัง้หมด 
  4.2  ระดับชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จาํนวน  365  คน  จากนักเรียนทีเ่ปนตัวอยาง
ประชากรทัง้หมด  439  คน  คิดเปนรอยละ  83.14  ของนักเรียนทีเ่ปนตัวอยางประชากรทัง้หมด 
 
5.  การวิเคราะหขอมลู 
 

ผูวิจัยวเิคราะหขอมูลโดยนาํขอมูลทัง้หมดของนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากรมา
แยกวิเคราะห  โดยใชโปรแกรมสําเร็จรูปเพือ่การวิจัยทางสังคมศาสตร  (Statistical Package for 
Social Science : SPSS for Windows Version 13)  ดังตอไปนี้ 

 
1.  ตรวจนับคะแนนของนักเรียนทีท่ําแบบวัดการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรตามเกณฑ

ที่ตั้งไว   
 2.  แยกจํานวนนกัเรียนที่มผีลสัมฤทธิ์ทางการคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  โดยใช
เกณฑที่ไดกําหนดไว  ดังนี ้



 53

2.1  นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  หมายถึง  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  3  และระดับ  4 

2.2  นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรปานกลาง  หมายถึง  
นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  2 

2.3  นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  หมายถงึ  นกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  0  และระดับ  1 
 
 โดยแสดงเปนตารางไดดังตอไปนี้ 
 
ตารางที ่ 3   แสดงจํานวนนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที ่ 3  และชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6   

ที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา 
 

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตร ระดับ 
สูง ปานกลาง ต่ํา 

รวม 

ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3 79 269 52 400 
ชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 84 266 15 365 

รวม 163 535 67 765 
 

3.  นําคะแนนสอบของนักเรยีนทั้งหมดมาหาความถี ่ และรอยละ  จําแนกตามระดบัการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ซึ่งมีอยู  4  ระดับ  แลวประเมินระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
โดยนําผลที่คาํนวณไดเทียบกับเกณฑทีผู่วิจัยไดกําหนดไว   

4. นาํคะแนนจากแบบวัดการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของ
นักเรียนเปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง ปานกลาง  ต่าํ 

5. วิเคราะห เปรียบเทียบระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระหวางนักเรียนทีม่ี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่าํ  โดยคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 

5.  นําคะแนนจากแบบวัดการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของ
นักเรียนเปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามภูมิหลังที่แตกตางกนั 

6.  วิเคราะหเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนกับภูมหิลงัที่
แตกตางกนั  โดยใชคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 
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6.  สถิติทีใ่ชในการวิจยั 
 
ในการวิจัยครัง้นี ้ ผูวิจัยใชสถิติในการคํานวณหาคุณภาพของแบบวัดระดับการให

เหตุผลทางคณิตศาสตรและวิเคราะหขอมูล  ดงันี ้
 
1.  สถิติที่ใชในการหาคุณภาพของแบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
  

หาคาความเทีย่ง  (Reliability)     ของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตร  โดยใชสูตรหาสัมประสิทธิ์แอลฟาของครอนบาค (Cronbach)   
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  เมื่อ α  แทน คาความเที่ยงของแบบสอบ 
   k แทน จํานวนขอในแบบสอบ 
   2

is  แทน ความแปรปรวนของขอสอบในแตละขอ 
   2

ts  แทน ความแปรปรวนของขอสอบทั้งหมด 
 
2.  สถิติที่ใชในการวิเคราะหขอมูลของการวิจัย 
 
 ผูวิจัยนําคะแนนที่ไดมาหาความถี ่ และรอยละของคะแนนตามระดับการให

เหตุผลทางคณิตศาสตร  ซึง่มีอยู  4  ระดับ  และเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
กับภูมิหลงัของนักเรียนในดานตางๆ  และเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรกับ
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่าํ  โดยคาสถิติไคสแควร ( test2 −χ ) 
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  เมื่อ ijO  เปนความถีท่ี่ไดจากการเก็บรวบรวมขอมูลสําหรับสวนประกอบ 

ในแถวที่  i  และคอลัมนที่  j 
   ijE  เปนความถีท่ีค่าดวาควรจะเปนสําหรับสวนประกอบในแถวที ่ i 

และคอลัมนที ่ j  
 



บทที่  4 
 

ผลการวิเคราะหขอมูล 
 
 การวิจยัเรื่อง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรยีน
ชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการ
เรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  มีผลการวิจยัแบงเปน  2  ตอนดังนี ้
 
 ตอนที่  1  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาจาํแนกตาม
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตร  (จากตารางที่  4  ถึงตารางที่  5) 
 
 ตอนที่  2  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาทีม่ีภูมิหลังแตกตาง
กัน  (จากตารางที่  6  ถึงตารางที ่ 17) 
 
 ผลการวิเคราะหขอมูลแตละตอน  มีรายละเอียดดังนี ้
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ตอนที่  1   การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาจําแนกตาม 

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร 
 
ตารางที ่ 4   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
  คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามผลสัมฤทธิ์ 

ทางการเรียนคณิตศาสตร  
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 

ผลสัมฤทธิ์
ทางการ
เรียน

คณิตศาสตร จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

สูง - - 3 0.75 55 13.75 125 31.25 
ปานกลาง - - 8 2.00 66 16.50 92 23.00 

ต่ํา - - 9 2.25 26 6.50 16 4.00 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

36.64* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  4  พบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  4  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  58.25  โดยนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร
สูง  และปานกลางใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  31.25  
และ  23.00  ตามลําดับ  ของนักเรียนทั้งหมด  และนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตรต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  คิดเปนรอยละ  6.50  ของนักเรียน
ทั้งหมด  และนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกนัอยางมนีัยสาํคัญทางสถิติที่ระดบั  0.05 
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ตารางที ่ 5   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
  คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามผลสัมฤทธิ์ 

ทางการเรียนคณิตศาสตร  
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 

ผลสัมฤทธิ์
ทางการ
เรียน

คณิตศาสตร จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

สูง - - 22 6.01 100 27.32 85 23.22 
ปานกลาง - - 41 11.20 77 21.04 26 7.11 

ต่ํา - - 6 1.64 9 2.46 0 0 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

38.32* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  5  พบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  3  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  50.82  โดยนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร
สูง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  คิดเปนรอยละ  27.32  ของนักเรียน
ทั้งหมด  และนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรระดับปานกลาง  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  3  คิดเปนรอยละ  21.04  ของนักเรียนทัง้หมด  และนกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณติศาสตรต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  คดิเปนรอยละ  
2.46  ของนกัเรียนทัง้หมด  และนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียน
คณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนยัสําคัญทางสถิติที่
ระดับ  0.05 
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ตอนที่  2   การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาจําแนกตาม 

ภูมิหลังที่แตกตางกนั 
 
ตารางที ่ 6   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 

คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามเพศ 
 

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 เพศ 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ชาย - - 3  0.75 34 8.50 62 15.50 
หญิง - - 17 4.25 113 28.25 171 42.75 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

1.66 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  6  พบวา  นักเรียนหญงิ  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับ  4  มาก
ที่สุด  และยังพบวานกัเรียนหญิงและนักเรยีนชาย  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยาง
มีนัยสาํคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 7   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามจํานวนพีน่อง 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
จํานวนพี่
นอง 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

1  คน - - 3 0.75 17 4.25 17 4.25 
2  คน - - 7 1.75 73 18.25 128 32.00 
3  คน - - 9 2.25 48 12.00 69 17.25 
4  คน - - 0 0 4 1.00 10 2.50 
5  คน - - 1 0.25 4 1.00 4 1.00 
6  คน - - 0 0 1 0.25 1 0.25 
7  คน - - 0 0 0 0 4 1.00 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

11.23 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  7  พบวา  นักเรียนทีม่ีพีน่อง  2  คน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  
4  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีจํานวนพีน่องแตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรไม
แตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 8   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกอาชีพของบิดา 
หรือมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 อาชีพ 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

รับราชการ - - 7 1.75 43 10.75 80 20.00 
รัฐวิสาหกิจ - - 0 0 1 0.25 5 1.25 
เอกชน - - 0 0 7 1.75 3 0.75 

อาชีพสวนตัว - - 9 2.25 68 17.00 95 23.75 
อ่ืนๆ เชน 
เกษตรกรรม 

ฯลฯ 
- - 4 1.00 28 7.00 50 12.50 

รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

8.15 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  8  พบวา  นักเรียนทีม่ีบิดาหรือมารดาทาํอาชีพสวนตวั  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนทีม่ีบิดาหรือมารดามีอาชีพแตกตาง
กัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 9   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของบิดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 6 1.50 58 14.50 84 21.00 
มัธยมศึกษา - - 7 1.75 46 11.50 64 16.00 
อุดมศึกษา - - 7 1.75 43 10.75 85 21.25 

รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

2.66 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  9  พบวา  นักเรียนทีม่ีบิดามกีารศึกษาระดับอุดมศึกษา  ใหเหตุผลทาง
คณิตศษสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่มีระดบัการศึกษาของบิดาแตกตาง
กัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 10   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 6 1.50 64 16.00 101 25.25 
มัธยมศึกษา - - 6 1.50 43 10.75 58 14.50 
อุดมศึกษา - - 8 2.00 40 10.00 74 18.50 

รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

2.76 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  10  พบวา  นกัเรียนที่มีมารดามีการศึกษาระดับประถมศึกษา  ใหเหตผุล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีระดับการศึกษาของมารดา
แตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 11   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จําแนกตามที่ตัง้ของโรงเรียน 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ที่ตั้งของ
โรงเรียน 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

นอกเมือง - - 6 1.50 55 13.75 135 33.75 
ในเมือง - - 14 3.50 92 23.00 98 24.50 
รวม - - 20 5.00 147 36.75 233 58.25 

18.24* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  11  พบวา  นกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  4  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมืองและในเมือง   ใหเหตผุลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกนัอยางมนีัยสาํคัญทางสถิติที่ระดบั  0.05 
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ตารางที ่ 12   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามเพศ 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 เพศ 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ชาย - - 16 4.37 46 12.57 22 6.01 
หญิง - - 53 14.48 140 38.25 89 24.32 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

0.95 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  12  พบวา  นกัเรียนหญิง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มาก
ที่สุด  และยังพบวานกัเรียนหญิงและนักเรยีนชาย  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยาง
มีนัยสาํคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 13   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามจํานวนพีน่อง 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
จํานวนพี่
นอง 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

1  คน - - 2 0.55 16 4.37 11 3.01 
2  คน - - 35 9.56 101 27.60 58 15.85 
3  คน - - 24 6.56 56 15.30 31 8.47 
4  คน - - 7 1.91 9 2.46 6 1.64 
5  คน - - 1 0.27 3 0.82 4 1.09 
6  คน - - 0 0 1 0.27 0 0 
7  คน - - 0 0 0 0 1 0.27 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

10.85 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  13  พบวา  นกัเรียนที่มพีี่นอง  2  คน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  
3  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีจํานวนพีน่องแตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรไม
แตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 14   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกอาชีพของบิดา 
หรือมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 อาชีพ 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

รับราชการ - - 19 5.19 62 16.94 40 10.93 
รัฐวิสาหกิจ - - 1 0.27 5 1.37 1 0.27 
เอกชน - - 1 0.27 4 1.09 1 0.27 

อาชีพสวนตัว - - 33 9.02 70 19.13 33 9.02 
อ่ืนๆ เชน 
เกษตรกรรม 

ฯลฯ 
- - 15 4.09 45 12.29 36 9.84 

รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

9.10 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  14  พบวา  นกัเรียนที่มีบิดาหรือมารดาทําอาชีพสวนตัว  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนทีม่ีบิดาหรือมารดามีอาชีพแตกตาง
กัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 15   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของบิดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 30 8.19 71 19.39 47 12.84 
มัธยมศึกษา - - 19 5.19 44 12.02 22 6.01 
อุดมศึกษา - - 20 5.46 71 19.39 42 11.48 

รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

2.88 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  15  พบวา  นกัเรียนที่มีบิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  และประถมศึกษา    
ใหเหตุผลทางคณิตศษสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่มีระดบัการศึกษาของ
บิดาแตกตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถติิที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 16   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามระดับการศึกษา 
ของมารดา 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ระดับ

การศึกษา 
จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

ประถมศึกษา - - 35 9.56 85 23.22 55 15.03 
มัธยมศึกษา - - 18 4.92 43 11.75 17 4.64 
อุดมศึกษา - - 16 4.37 58 15.85 39 10.66 

รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

5.24 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  16  พบวา  นกัเรียนที่มีมารดามีการศึกษาระดับประถมศึกษา  ใหเหตผุล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานักเรียนทีม่ีระดับการศึกษาของมารดา
แตกตางกนั  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกนัอยางมีนยัสําคญัทางสถิติที่ระดับ  0.05 
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ตารางที ่ 17   แสดง  จาํนวน  รอยละ  และผลการเปรียบเทียบระดับการใหเหตุผลทาง 
คณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  จําแนกตามที่ตัง้ของโรงเรียน 

 
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับ  1 ระดับ  2 ระดับ  3 ระดับ  4 
ที่ตั้งของ
โรงเรียน 

จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ จํานวน รอยละ 

2χ  

นอกเมือง - - 34 9.29 114 31.15 35 9.56 
ในเมือง - - 35 9.56 72 19.67 76 20.77 
รวม - - 69 18.85 186 50.82 111 30.33 

24.64* 

* p < 0.05 
 

จากตารางที่  17  พบวา  นกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  3  มากที่สุด  และยังพบวานกัเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมืองและในเมือง   ใหเหตผุลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกนัอยางมนีัยสาํคัญทางสถิติที่ระดบั  0.05 
 



บทท่ี  5 
 

สรุปผลการวิจัย  อภิปรายผล  และขอเสนอแนะ 
 
 การวิจยัเร่ือง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  มีวัตถุประสงคของการวิจัย  ดังนี ้
 

1.  เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาจําแนก
ตามผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตร 

2.  เพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาที่มีภูมิหลัง
แตกตางกนั   
 

ประชากรที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้  เปนนกัเรยีนชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  และนักเรยีนชัน้
มัธยมศึกษาปที่  6  ปการศึกษา  2546  ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ  
เขตการศึกษา  11  ซ่ึงไดจากการกสุมแบบแบงชั้นหลายขั้นตอน  (Multistage Random Sampling)  
จากโรงเรียนสังกัดกรมสามญัศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ  เขตการศึกษา  11  ปการศึกษา  2546  ซ่ึง
มี ทั้งหมด  5  จังหวดั  รวมประชากรโรงเรียน  4,950  โรงเรียน  นกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
ประมาณ  60,000  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ประมาณ  50,000  คน  จะไดกลุม
ตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  398  คน  และ
จะไดกลุมตัวอยางประชากรที่เปนตัวแทนประชากรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  397  
คน   
  

เครื่องมือที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้ประกอบดวย   
 
1.  แบบวัดระดับการใหเหตผุลทางคณิตศาสตร   ซ่ึงผูวิจัยสรางขึ้นเอง  ลักษณะ

ของแบบวัดระดับการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรเปนแบบปรนัย  4  ตัวเลือก  จํานวน  40  ขอ  ได
ตรวจความตรงเชิงเนื้อหาโดยผูทรงคุณวุฒ ิ 3  ทาน  มีคาความยากงายของแบบวัดระดับการให
เหตุผลทางคณติศาสตรในระดับชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  เทากับ  0.92  และคาความยากงายของแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 เทากับ  0.63 
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2.  แบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน 
 
 ในการวิจัยคร้ังนี้  ผูวิจยัดําเนินการเก็บรวบรวมขอมูลดวยตนเอง  โดยนําแบบวัดระดับการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  ไปใชกับตวัอยางประชากรที่สุม
ได  ซ่ึงเปนนกัเรียนในระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  485  คน  และนักเรยีนในระดับชั้น
มัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  439  คน  จากนั้นนําขอมูลทีไ่ดจากการทําแบบวัดระดับการใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  มาวิเคราะหดวยวิธีการทางสถิติ  ดังนี้ 
 

1.  ตรวจนับคะแนนของนักเรียนที่ทําแบบวัดการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรตามเกณฑ
ที่ตั้งไว  
 2.  แยกจํานวนนักเรยีนที่มผีลสัมฤทธ์ิทางการคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  โดยใชเกณฑ
ที่ไดกําหนดไว  ดังนี ้

2.1  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  หมายถึง  นักเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรยีนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  3  และระดับ  4 

2.2  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรปานกลาง  หมายถึง  นักเรียน
ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร  ระดับ  2 

2.3  นักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  หมายถึง  นักเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร  ระดับ  0  และระดับ  1 

3.  นําคะแนนสอบของนักเรียนทั้งหมดมาหาความถี่  และรอยละ  จําแนกตามระดับการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ซ่ึงมีอยู  4  ระดับ  แลวประเมินระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  
โดยนําผลที่คํานวณไดเทยีบกับเกณฑที่ผูวจิัยไดกําหนดไว 

4. นําคะแนนจากแบบวดัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของ
นักเรียนเปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง ปานกลาง  ต่ํา 

5. วิเคราะห เปรียบเทียบระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรระหวางนกัเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  โดยคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 

5.  นําคะแนนจากแบบวัดการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรมาจัดระดับการใหเหตุผลของนักเรียน
เปนรายบุคคล  โดยจําแนกตามภูมิหลังที่แตกตางกัน 

6.  วิเคราะหเปรียบเทียบระดบัการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนกับภูมิหลังที่แตกตาง
กัน  โดยใชคาสถิติไคสแควร  ( test2 −χ ) 
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สรุปผลการวิจัย 
 
 การวิจยัเร่ือง  การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  มีผลการวิจัยสรุปไดดังนี้ 
 

1.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตผุลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 มากที่สุด   โดย
นักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  และปานกลาง ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูใน
ระดับ  4  มากที่สุด  สวนนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนทางคณิตศาสตรต่ํา  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และนักเรยีนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปาน
กลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  สําหรับ
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากท่ีสุด  โดยนักเรยีนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  และต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  
3  มากที่สุดทุกกลุม  และนกัเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ให
เหตุผลทางคณติศาสตรแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
  

2.  สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มีการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  
มากที่สุด  คือ  นักเรียนเพศหญิง  นักเรียนทีม่ีพี่นอง 2 คน  นักเรียนที่มีบดิาหรือมารดาทําอาชีพ
สวนตัว  นักเรยีนที่บิดามกีารศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรียนที่มารดามรีะดับการศึกษาระดับ
ประถมศึกษา  และนักเรียนทีศ่ึกษาอยูนอกเมือง  และยังพบวา  นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มี
ภูมิหลังในดาน เพศ จํานวนพี่นอง อาชีพบดิาหรือมารดา ระดับการศึกษาของบิดาและระดับ
การศึกษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตผุลทางคณิตศาสตรไมแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทาง
สถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ตั้งของโรงเรียนตางกัน  ใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05     

 
สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ 3 มาก

ที่สุด  คือ  นักเรียนเพศหญิง  นักเรียนที่มีพีน่อง 2 คน  นกัเรียนที่มีบดิาหรือมารดาทําอาชีพสวนตวั  
นักเรียนที่บิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรียนที่บิดามีการศึกษาระดับประถมศกึษา  นกัเรียน
ที่มารดามีระดบัการศึกษาระดับประถมศึกษา  และนกัเรยีนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  และยังพบวา  
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีภูมิหลังในดาน เพศ จํานวนพี่นอง อาชีพบิดาหรือมารดา ระดับ
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การศึกษาของบิดาและระดับการศึกษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตผุลทางคณิตศาสตรไม
แตกตางกนัอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ตัง้ของโรงเรียน
ตางกัน  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมนีัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 
 
อภิปรายผล 
 

จากสรุปผลการวิจัยเพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของ
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกดักรมสามัญศึกษา  เขตการศกึษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์
ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมหิลังตางกนั  ผูวิจยัไดนําเสนอประเด็นที่สามารถนํามาอภิปราย
ผลการวิจัยในรายละเอียดดังตอไปนี ้

 
 1.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาจําแนกตามผลสัมฤทธ์ิ
ทางการเรียนคณิตศาสตร  

 
จากผลการวิจยัตามวัตถุประสงคการวิจัยขอที่  1  พบวา   
 
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4 มากที่สุด   

โดยนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  และปานกลาง ใหเหตุผลทางคณิตศาสตร
อยูในระดับ  4  มากที่สุด  สวนนกัเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนทางคณิตศาสตรต่ํา  ใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุด  และนักเรียนทีม่ีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  
ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยางมีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  ทั้งนี้
อาจเปนเพราะนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  โดยรวมแลวมีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับ  
4  มากที่สุด  โดยนกัเรียนที่มผีลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  และปานกลาง  จะใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตรในระดับ  4  มากที่สุด  ตางจากนกัเรียนที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณิตศาสตรต่ํา  
ที่มีการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรต่ํากวา  คืออยูในระดบั  3  ทั้งนี้อาจเปนเพราะ  เชาวปญญาหรือ
ระดับสติปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอการพัฒนาการใหเหตุผล  เด็กที่มีระดับสตปิญญาสูง  จะ
สามารถพัฒนาการใหเหตุผลใหสูงไดมากกวา  เด็กที่มีระดับสติปญญาต่ํา  ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัย
ของ  แบร (Bear 1980: 4916 – A)  ที่พบวา  ระดับสติปญญามีผลตอการใหเหตุผลของเด็ก  โดยเดก็
ที่มีระดับสติปญญาสูง  จะมีการใหเหตุผลในระดับสูง  สวนเดก็ที่มีระดับสติปญญาต่ําจะมีการให
เหตุผลในระดบัต่ํา  และยังพบวา  เดก็ที่มีระดบัสติปญญาสูง  สามารถพัฒนาการใหเหตุผลใหสูงขึ้น
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ได  และสอดคลองกับงานวิจยัของ   ไซฟริง (Siefring 1981: 1560 – 1561 – A)  ที่พบวา  เชาว
ปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอการพัฒนาการใหเหตผุลเชนกัน 

 
สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  

มากที่สุด  โดยนักเรียนที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรสูง  ปานกลาง  และต่ํา  ใหเหตุผล
ทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุดทุกกลุม   ทั้งนี้อาจเปนเพราะเนื้อหาเรื่องความนาจะเปนใน
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  นั้น  เปนเนื้อหาที่มีความยากและซับซอน  ตองใชความสามารถใน
ระดับสูงในการทําความเขาใจ  เด็กที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรทั้งในระดับสูง  ปาน
กลาง  และต่ํา  ตางก็มีการใหเหตุผลทางคณติศาสตรอยูในระดับ  3  มากที่สุดทุกกลุม  และการเรียน
การสอนจะเนนเรื่องการคํานวณสูตรตางๆ  มากกวาการใหเหตุผลจริง  จึงทําใหเด็กกลุมนี้ยังมีการ
ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในระดับที่ไมสูงมากนกั 

 
สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มี

ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  ใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกันอยาง
มีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05  นั้น  สอดคลองกับสมมติฐานการวจิยัที่ตั้งไววา  “นักเรียนที่มี
ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคณติศาสตรสูง  ปานกลาง  ต่ํา  มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตาง
กัน”   ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัยของ  แบร (Bear 1980: 4916 – A) ที่พบวา  เดก็ที่มีระดับสติปญญา
สูง  สามารถพัฒนาการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมใหสูงได  สวนเดก็ที่มีระดบัสติปญญาต่ํามีผลตอการ
ใหเหตุผลเชิงจริยธรรมในขั้นต่ํา  และยังมีงานวิจยัของ  ไซฟริง (Siefring 1981: 1560 – 1561 – A)  
ที่พบวา  เชาวปญญาเปนองคประกอบสําคัญตอการพัฒนาการทางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรม  ซ่ึง
ผูวิจัยคิดวานกัเรียนที่มีสติปญญาและผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนตางกนั  การใหเหตุผลก็จะแตกตางกนั
ดวย  ดังที่กลาวมาแลว 

 
 2.  การใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาที่มีภูมหิลังแตกตางกัน 

 
จากผลการวิจยัตามวัตถุประสงคการวิจัยขอที่  2  พบวา   
 
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรอยูในระดับ  4  

มากที่สุด  และนักเรยีนชัน้มธัยมศึกษาปที่  6  ที่มีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  3  มากที่สุด  คือ  
นักเรียนเพศหญิง  นักเรียนทีม่ีพี่นอง 2 คน  นักเรียนที่มีบดิาหรือมารดาทําอาชีพสวนตัว  นักเรียนที่
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บิดามีการศึกษาระดับอุดมศึกษา  นักเรยีนทีม่ารดามีระดับการศึกษาระดบัประถมศึกษา  และ
นักเรียนที่ศึกษาอยูนอกเมือง  แตจากการทดสอบทางสถิติ  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3  นักเรียน
ช้ันมัธยมศึกษาปที่  6  ที่มีภมูิหลังในดาน เพศ จํานวนพีน่อง อาชีพบิดาหรือมารดา ระดับการศกึษา
ของบิดาและระดับการศกึษาของมารดา  แตกตางกัน  ใหเหตุผลทางคณติศาสตรไมแตกตางกันอยาง
มีนัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05 แตนักเรียนที่อยูในโรงเรียนที่มีที่ตั้งของโรงเรียนตางกัน  ให
เหตุผลทางคณติศาสตรแตกตางกันอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ  0.05     

 
ทั้งนี้อาจเปนเพราะ  การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรนั้น  ตองอาศัยการเรียนรูและ

การฝกฝนในชัน้เรียน  ซ่ึงแตกตางจากการใหเหตุผลโดยท่ัวไป  ดังนั้นการที่นักเรียนที่มภีูมิหลัง
แตกตางกนั  อาจไมมีผลในการใหเหตุผลของนักเรียน  กลาวคือในสวนเพศนัน้  เพศตางกันจะไมมี
ผลตอการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนหรือทําใหการใหเหตผุลทางคณิตศาสตรของ
นักเรียนนั้นไมแตกตางกนั  สอดคลองกับงานวิจยัของ  คํานึง  ภูริปริญญา  (2518 : บทคัดยอ)  ที่ได
ทําการศึกษาเกีย่วกับ  พัฒนาการของการคิดเชิงตรรกของเด็กไทยวยัรุนในกรุงเทพมหานคร พบวา  
เด็กไทยวยัรุนชายและหญิงมีความสามารถในการคิดเชงิตรรกไมแตกตางกัน  และงานวิจยัของ  
วิรัช  จาบถนอม (2520: บทคัดยอ)  พบวา  การคิดหาเหตผุลตามหลักตรรกศาสตรระหวางเพศชาย
และเพศหญิงไมแตกตางกนั   

 
สําหรับจํานวนพี่นองที่พบวานักเรียนที่มีจาํนวนพี่นองตางกัน  จะมีการใหเหตุผล

ทางคณิตศาสตรไมแตกตางกัน  ทั้งนี้อาจเกิดจากนักเรยีนสวนใหญ  จะมีจํานวนพีน่องใกลเคียงกนั
คือ 2 – 3  คน  คือ  มีจํานวนทั้งหมดรอยละ  83.34  จงึมผีลตอการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไม
แตกตางกนัมาก  ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัยของ  เมลมอนท และมอโรลลา  (Belmont and Morolla, 
1973)  ที่พบวา  ลูกคนโตไดคะแนนสติปญญาจากแบบทดสอบสูงกวาลูกคนกลาง  และลูกคน
สุดทอง  และเด็กที่มาจากครอบครัวใหญไดคะแนนสติปญญานอยกวาครอบครัวขนาดเล็ก  และ
งานวิจยัของ  ประพันธ  เจยีรกูล  (2519: บทคัดยอ)  พบวานักเรียนที่มาจากครอบครัวที่มีขนาด
แตกตางกนัมผีลสัมฤทธ์ิทางการเรียนไมแตกตางกัน 

 
สําหรับอาชีพของบิดามารดาและการศึกษาของบิดามารดาที่พบวา  อาชีพของบิดา

หรือมารดา  และระดับการศกึษาของบิดาและระดับการศกึษาของมารดาแตกตางกนั  จะมีการให
เหตุผลทางคณติศาสตรไมแตกตางกัน  ทั้งนีอ้าจเปนเพราะถึงแมความแตกตางในดานอาชีพและ
ระดับการศึกษาของบิดาและมารดา  จะมีผลตอการเรียนและผลสัมฤทธ์ิทงการเรียนคณิตศาสตร
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ของนักเรียน  เชาว  ทับทิมทอง (2521 : บทคัดยอ)  พบวา  นักเรียนที่มีผูปกครองประกอบอาชีพ
เกษตรกรรมมคีวามพรอมทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรต่ํากวานกัเรียนที่มีผูปกครองประกอบอาชพี  
รับจาง  คาขาย  และรับราชการ  นักเรียนทีผู่ปกครองประกอบอาชีพคาขาย  มีความพรอมทางการ
เรียนวิชาคณิตศาสตรไมแตกตางกับนักเรยีนที่ผูปกครองประกอบอาชพี  รับจาง  และรับราชการ  
นักเรียนที่มีผูปกครองประกอบอาชีพรับจาง  มีความพรอมทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรสูงกวา  
นักเรียนที่ผูปกครองประกอบอาชีพเกษตรกร  แตต่ํากวานักเรีนที่ผูปกครองมีอาชีพรับราชการและ
ไมแตกตางกับอาชีพคาขาย   แตในสวนของการใหเหตุผลนั้นไมไดเกิดจากการที่ผูปกครองทําอาชีพ
ที่ดีกวา  สรางรายไดไดมากกวา  จะทําใหใหเหตุผลที่ดีกวา  แตอาจเกดิจากการเลี้ยงดู  การอบรม  
และเปดโอกาสใหเด็กไดใชความคิด  และใชเหตุผลของตนเอง  เปดโอกาสใหเด็กไดพูดคุย  แสดง
ความคิดเหน็ภายในบาน  เดก็ที่ไดโอกาสเชนนี้มีแนวโนมการใหเหตุผลไดดีกวา  ซ่ึงสอดคลองกับ
งานวิจยัของ  เพียงพนอ  เปล่ียนดวง  (2544: บทคัดยอ)  ทีพ่บวา  การอบรมเลี้ยงดูมีผลตอการคิด  
และการใหเหตุผลของเด็ก  รวมทั้งนักเรยีนที่ไดรับการอบรมเลี้ยงดูแบบผสมผสานระหวางการ
อบรมเลี้ยงดูแบบประชาธิปไตยและแบบใหความคุมครองมีคาเฉลี่ยระดับเชาวอารมณสูงสุด  
ในขณะที่นกัเรียนที่ไดรับการอบรมแบบทอดทิ้งมีคาเฉลี่ยระดับเชาวอารมณต่ําสุด  ซ่ึงสอดคลองกับ
งานวิจยัของ  วีรพร  ตันชัชวาล  (2526: บทคัดยอ)  ที่พบวาเดก็ที่ไดรับการอบรมเลี้ยงดูแบบใช
เหตุผลมาก  และแบบใชเหตผุลนอยจะมกีารคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตรไมแตกตางกัน  และ
สอดคลองกับงานวิจยัของ  คอสเตอร (Coster, 1959)  ที่พบวา  นกัเรียนกลุมที่มาจากครอบครัวที่มี
รายไดสูงมีจํานวนมากกวานักเรียนที่มาจากครอบครัวที่มีรายไดปานกลางและต่ํา  โดยนกัเรียนกลุม
ที่มากจากครอบครัวที่มีรายไดสูงมีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูงกวานกัเรยีนที่มากครอบครัวที่มี
รายไดปานกลาง  แตอาชีพและรายไดของผูปกครอง  ไมมีผลตอการใหเหตุผลทางคณติศาสตร     

 
แตสําหรับที่ตัง้ของโรงเรียน  ที่พบวาที่ตั้งของโรงเรียนตางกัน  จะทําใหนักเรยีนมี

การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกนั  ทั้งนี้อาจเปนเพราะ  โรงเรียนที่มีที่ตั้งแตกตางกัน  อาจมี
ความแตกตางของการจัดระบบการศึกษา  คือ  โรงเรียนในเมืองอาจมีบคุคลากรทางการศึกษา
มากกวา  มกีารจัดหลักสูตรที่สมบูรณมากกวา  ดังงานวจิัยของ  วอรธิงตัน และแกรนท 
(Worthington and Grant, 1971)  พบวา  ตวัแปรที่ทํานายผลสําเร็จทางการเรียนไดดีเรียงตามลําดับ  
ไดแก  เพศของนักเรียน  สภาพที่ตั้งทางภูมศิาสตรของโรงเรียน  ระดับความสําคัญของการ
ตั้งเปาหมายในวิชาการ  รายไดของครอบครัว  บทบาทของการเลือกอาชีพในอนาคตและจํานวนเดก็
ในครอบครัว  และสอดคลองกับงานวจิัยของ  สุรินทร  ผลกลวย  (2524:  บทคัดยอ)  ที่พบวา  การ
พัฒนาการคิดหาเหตุผลตามหลักตรรกศาสตรทั้งเด็กในเมืองและชนบทไมพบความแตกตางกนั
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อยางมีนัยสําคญัทางสถิติในแตละระดับอายุ  และการพัฒนาการคิดหาเหตุผลตามหลักตรรกศาสตร
ของเด็กในเมืองสูงกวาเดก็ในชนบทที่ระดับอายุ  11 – 12 ป  อยางมีนัยสําคัญทางสถิติ  ดังนั้นที่ตั้ง
ของโรงเรียนแตกตางกันมีผลตอการจัดหลักสูตรของโรงเรียน  โดยโรงเรียนที่มีความพรอมมากกวา
จะมีการเรยีนการสอนที่สงเสริมศักยภาพนักเรียนไดมากกวา  โดยเฉพาะการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตรที่เปนเรื่องที่ตองอาศัยการเรียนการสอนที่ใหมีการฝกฝนอยางสม่ําเสมอ  ถาโรงเรียนจัด
หลักสูตรไดเหมาะสม  มีบุคคลากรที่พรอม  รวมถึงมีแหลงขอมูล  อุปกรณ  ส่ือการสอนที่ดีกวา  ก็
จะทําใหนกัเรยีนมีการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรไดดีกวา  ซ่ึงสอดคลองกับงานวจิัยของ  พรนิพา  
ศิลปประคอง  ที่พบวา นกัเรยีนที่เรียนดวยคอมพิวเตอรชวยสอนประกอบอุปกรณการเรียน  มี
ผลสัมฤทธ์ิดานความเขาใจสูงกวานักเรียนที่เรียนดวยบทเรียนคอมพวิเตอรชวยสอนปกติ  ดังนัน้  
นักเรียนที่เรียนในโรงเรียนที่มีที่ตั้งของโรงเรียนแตกตงกันจะมีผลตอการเรียน  และทําใหนกัเรียนมี
การใหเหตุผลทางคณิตศาสตรแตกตางกนั 

 
ขอเสนอแนะ 
 

จากผลการวิจยัเพื่อศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนกัเรียนชั้น
มัธยมศึกษา   ในโรงเรียนสังกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน  ผูวิจยัมีขอเสนอแนะดังรายละเอียดตอไปนี ้

 
1.  ขอเสนอแนะสําหรับผูสอนคณิตศาสตร 
 1.1  ควรจัดการเรียนการสอนใหผูเรียนไดใชการใหเหตผุลทางคณิตศาสตร  ซ่ึงให

ผูเรียนไดรูจกัคิดใหเหตุผลทางคณิตศาสตรจะชวยใหผูเรียนสามารถแกไขปญหา  หรือคิดอยางเปน
กระบวนได 
  1.2  ควรมีการจัดกิจกรรมใหนักเรียนไดใชการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ใน
เนื้อหาอื่นๆ 
  1.3  ควรสงเสริมใหผูเรียนเกดิความรูสึกมัน่ใจ กลาอธบิายเหตุผลที่ตนเองให
เหตุผลเพื่อยืนยันคําตอบของตนเอง 
 
 2.  นักวิชาการ  และผูสนใจในการทําวจิัยคร้ังตอไป 
  2.1  ควรทําการวิจัยเพื่อศึกษาระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ในเนื้อหาอื่นๆ  
และนักเรียนในระดับอื่นๆ 
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  2.2  ควรทําการวิจัยเพื่อศึกษาระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรในเชงิลึก  เชน  
การทําการวิจยัระยะยาวเพื่อศกึษาพัฒนาการในการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
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รายการอางอิง 

ภาษาไทย 
 
กมล  หลกีภัย.  ความสัมพนัธระหวางความสามารถในการคิดเหตุผลเชิงตรรก  ทักษะ 

กระบวนการทางวทิยาศาสตร  และผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนวชิาฟสกิสของ 
นักเรียนชั้นมธัยมศึกษาตอนปลาย. วิทยานพินธปริญญามหาบัณฑติ   
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2524. 

กมลชนก  พพิฒันชัยนนัท. การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีคณิตศาสตรของนักเรียน 
 ชั้นมัธยมศกึษาปที่  2  ที่ไดรับการฝกความสามารถดานจํานวนเหตุผล  และมิติ 
 สัมพันธในชวงเวลาที่แตกตางกนั.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ   

ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตรจุฬาลงกรณมหาวทิยาลยั, 2538. 
กมลทพิย  ตอติด.  ผลของการฝกกระบวนการสบืสอบที่มีตอความสามารถในเชิงเหตุผล 

และความสามารถในการคิดแกปญหาของนักเรยีนชั้นประถมศกึษาปที ่ 6.  
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2544. 

กรรณิการ  ธีรเวชเจริญชัย.  ความสมัพันธระหวางความสามารถดานจํานวน  มติิสัมพันธ   
และเหตุผลเชิงนามธรรมกับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  2. วทิยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2525. 

เกศกมล  ชี้เชญิ.  การพัฒนาบทเรยีนคอมพิวเตอรชวยสอนวิชาคริตศาสตรสาํหรับนักเรียน 
 มัธยมศึกษาตอนตนที่มีผลสัมฤทธิท์างการเรียนคณิตศาสตรตํ่า.  วทิยานพินธ 

ปริญญามหาบัณฑิต  สาขาวิชาโสตทัศนศกึษา  ภาควิชาโสตทัศนศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย, 2542. 

ขอบใจ  สาสทิธิ์.  ผลของการเรียนการสอนโดยเนนการคิดแบบฮิวรีสติกสที่มีตอผลสัมฤทธิ ์
 และความสามารถในการใชเหตุผลทางคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาป 
 ที่  2.  วิทยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  สาขาวิชาการศึกษา 

คณิตศาสตร  คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2545. 
จันทรสุดา  ยงพิทยาพงศ.  ลาํดับการเกิดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร.  วิทยานิพนธ 

ปริญญามหาบัณฑิต ภาควชิามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลัย, 
2523. 
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จินตนา  เล็กลวน.  ผลของการเรยีนแบบรวมมือที่มตีอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวิชา 
คณิตศาสตร  และแรงจูงใจใฝสัมฤทธิต์อวิชาคณิตศาสตรของนกัเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  1.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร   
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 

จิราภรณ  กุณสิทธิ์.  การทํานายผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนวิชาคณิตศาสตรดวยตัวแปรดาน 
การกาํกับตนเองในการเรยีน  การรับรูความสามารถของตนทางคณิตศาสตร   
ทัศนคติตอวชิาคณิตศาสตร  และแรงจูงใจใฝสัมฤทธิ์ของนกัเรยีนชั้นมธัยมศึกษา 
ปที่  3  ในกรงุเทพมหานคร.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาจิตวทิยา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2541. 

จุฑารัตน  มังกะโรทยั.  การศึกษาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  4  ที่ใชเทคนิคการเรยีนแบบคูสญัญา.  วทิยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  ภาควชิามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 

เจตนา  ทองรักษ.  สัมพนัธภาพระหวางความสามารถดานจํานวนและเหตุผลเชิงนามธรรม 
กับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร. วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชา
มัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2523. 

ชัยสงคราม  เครือหงส.  ความสัมพันธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตผุลเชิงตรรก 
ศาสตรกับผลสัมฤทธิว์ิชาวิทยาศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาปที ่ 1.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2522. 

ดวงจิต  บุณณานนท.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิท์างการเรยีนคณิตศาสตรพื้นฐานของ 
นักศกึษาประกาศนียบัตรวิชาการศึกษาชั้นสงูที่มีระดับความคาดหวังและการ 
ไดรับขอมลูปอนกลับที่แตกตางกัน.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาวิจัย 
การศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2527. 

ดวงทพิย  เพ็ชรนิล.  ผลการของใชกระบวนการแกปญหาคณิตศาสตรที่มีตอการคิดหา 
เหตุผลเชิงตรรกและผลสมัฤทธิ์ทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้ 
ประถมศึกษาปที่  5.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  สาขาวิชาจติวิทยาการศึกษา   
ภาควิชาสารัตถศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2544.   

 
 

Acer123
Text Box
81



 83

ดารัตน  กาญจนาภา.  ตัวแปรที่มีความสัมพันธกบัผลสัมฤทธิท์างการเรียนวิชาคณิตศาสตร 
ดวยวธิีเรยีนทางไกลของนักศกึษานอกโรงเรยีนสายสามญั  ระดับมัธยมศึกษา 
ตอนตน  ในจังหวัดนครปฐม.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาการศึกษา
นอกโรงเรียน  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2540. 

นภาลักษณ  รุงสุวรรณ.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิท์างการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรียน 
ชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  ทีม่ีระดับความเชื่อมั่นในตนเองตางกัน.  วิทยานิพนธ 
ปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย,   
2534. 

นฤมล  แซเตีย.  ความสัมพนัธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกศาสตร   
และเหตุผลเชิงนามธรรมกับผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  4  เขตการศกึษา  11. วทิยานพินธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชา 
มัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2531. 

นันทนา  เมษประสาท.  ความสัมพันธระหวางการใชเหตุผลทางจริยธรรมในการปฏิบัติการ 
พยาบาล คานิยมทางวิชาชีพและภูมิหลังกับพฤติกรรมจริยรรมในการปฏิบติัการ  
พยาบาลของพยาบาลวิชาชีพในโรงพยาบาลสังกัดกรุงเทพมหานคร.  วิทยานิพนธ 
ปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาบรหิารศึกษา  คณะครุศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย,   
2534.  

นารีรัตน  พงษพิมาย.  การเปรียบเทยีบบุคลิกภาพนกัวิทยาศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษา ปที่ 3 ที่มีระดับการใหเหตุผลเชิงจริย ธรรมตางกัน.  วิทยานิพนธ 
ปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย,   
2534.  

นิตตา  รักษแกว.  การดัดแปลงแบบทดสอบความถนัดเชิงเสมียน การใชเหตุผลเชิงกลและ 
มิติสัม พันธของแบบทดสอบความถนัดทั่วไป.  วิทยานพินธปริญญามหาบัณฑิต   
ภาควิชาจิตวทิยา  คณะครศุาสตร  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลยั,  2513. 

แนงนอย  ทองธวัช.  ความสัมพันธระหวางความสามารถดานเหตุผลเชิงถอยคําและความ 
สามารถในการใชนยิามและทฤษฎีบทกับความสามารถในการแกโจทยปญหา 
คณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมัธยมศกึษาปที่  4. วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2526. 
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บุษบา  แสงวรรณธีระ.  การศึกษาภูมิหลงัทางสังคมของนักเรียนโรงเรียนกีฬาจังหวัด 
สุพรรณบรุี.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาพลศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2537. 

ปนิดา  ศิริกุลวิเชฐ.  ความสัมพันธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรก 
ศาสตรกับผลสัมฤทธิว์ิชาคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศกึษาปที ่ 2   
โรงเรียนสาธติจุฬาลงกรณมหาวิทยลยั  (ฝายมธัยม). วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  ภาควชิามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2523. 

ประกายศรี  แคนทอง.  การเปรียบเทยีบผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียน 
ชั้นมัธยมศกึษาปที่ 1  ทีไ่ดรับการอบรบเลี้ยงดูและภูมิหลังดานการศึกษาของ 
ผูปกครองแตกตางกัน.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2533. 

ประคอง  กรรณสูต.  สถิติเพื่อการวิจัยทางพฤตกิรรมศาสตร.  กรุงเทพมหานคร  :  โรงพิมพ 
 จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2538. 
ประภาวดี  เทพทอง.  การพฒันาผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรยีนชั้น 

ประถมศึกษาปที่  5  ดวยการสอนโดยใชกระบวนการสื่อสาร.  วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  สาขาวิชาประถมศึกษา  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2545. 

ประวีณา  นิลนวล.  ผลของการใชรูปแบบการสอนตามกรอบแนวคิดผูเรียนสรางความรูเอง 
ที่มีตอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณติศาสตรของนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปที่ 1.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาจิตวทิยา  สาขาวิชาจิตวิทยาการศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2541. 

ปรีชา  ขางขวญัยืน.  การใหเหตุผล.  กรุงเทพมหานคร:  วิชาการ,  2524. 
ปรุง  อินทมาตร.  ผลของการใชคําถามระดับสูงที่มตีอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวิชา 

คณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมัธยมศกึษาปที่  3.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต   
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 

ปทมา  ทองสม.  การศกึษาความสัมพนัธระหวางระดับการใชเหตุผลเชิงจรยิธรรมกับปจจัย 
คัดสรรที่เกีย่วของกบันักศึกษาพยาบาล วิทยาลัยพยาบาล สังกัดกระทรวง 
สาธารณสขุ. วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  สาขาวชิาอุดมศึกษา ภาควิชาอดุมศึกษา     
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2543. 
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ปยะลักษณ  โพธิ์ถาวร.  ผลของการฝกคดิตามแบบของบาลกาในการสอนเสรมิวิชา 
คณิตศาสตรที่มีตอผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณติศาสตรและความสามารถใน 
ความคิดสรางสรรคทางคณิตศาสตรของนักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่ 4  ที่ม ี
ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสงู.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามัธยมศกึษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2542. 

พจนารถ  นพไธสง.  การศึกษาภูมิหลังของนักกฬีาประเภทที่ใชแร็กเก็ตในการแขงขนักฬีา 
มหาวทิยาลัย.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต ภาควชิาพลศึกษา  คณะครุศาสตร 
จุฬาลงกรณหาวทิยาลยั,  2537. 

พรอมพรรณ  อุดมสิน.  การวัดและการประเมินผลการเรียนการสอนคณิตศาสตร.  
 กรุงเทพมหานคร:  โรงพิมพจุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2538 
พรอมพรรณ  อุดมสิน  และอัมพร  มาคนอง.  การพัฒนาทักษะและกระบวนการทาง 
 คณิตศาสตรใน  พรอมพรรณ  อุดมสิน และอัมพร  มาคนอง (บรรณาธิการ). ประมวล 
 บทความหลกัการและแนวทางการจัดการเรียนรูกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร,  

97 - 98.  กรุงเทพมหานคร:  บพิธการพิมพ,  2547. 
พัชรินทร  เภาตะคุ.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณติศาสตรของนักเรียนชั้น 

ประถมศึกษาปที่ 5.  วิทยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  ภาควิชามธัยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2546. 

ไพบูลย  สุทธ.ิ  การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนวิชาคณิตศาสตรของนกัเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  1  ที่ไดรบัการฝกสมรรถภาพทางสมองระหวางกลุมที่ฝกดวย 
คอมพิวเตอรและกลุมที่ฝกดวยแบบฝกแบบเขยีน.  วทิยานพินธปริญญามหาบณัฑิต   
ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2544. 

ไพบูลย  อุปนโน.  การสรางชุดการสอนความพรอมทางสติปญญาสําหรับเด็กปฐมวยั   
เร่ือง  “การฝกความคิดเชงิเหตุผลในการจําแนกประเภท”. วทิยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาการศึกษาปฐมวัย  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,   
2522. 

ภาวิณี  บุญเสริม.  การวิเคราะหองคประกอบและการศึกษาภูมิหลังทีส่ัมพนัธกับ 
สมรรถภาพของครูนาฎศลิประดับประถมศึกษา.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต   
สาขาวิชาวิจยัการศึกษา  ภาควิชาวจิัยการศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2546. 
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มารุต  ดาํชะอม.  ระดับการใหเหตุผลเชงิจริยธรรมของนักศกึษาวทิยาลัยครูสงขลา.  
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาอุดมศึกษา คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2524. 

ยาใจ  จุลพงษ.  ประเภทของการอบรมเลี้ยงดูตามการรับรูกับระดับการใชเหตุผลเชิง  
จริยธรรมของนักเรยีนชั้นประถมปที่ 3 ในจังหวัดอุดรธาน.ี  วทิยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2523. 

ยุพิน  พพิิธกุล.  การเรียนการสอนคณิตศาสตร. กรุงเทพมหานคร:  บพิธการพิมพ,  2524. 
ยุพิน  พพิิธกุล.  การสอนคณิตศาสตร.  กรุงเทพมหานคร:  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลัย,  2530. 
รสลิน  สุรสนธ.ิ  การเปรียบเทียบปฏิกิรยิาทางจิตจากการลิดรอนเสรีภาพแบบใชเหตุผล 

สวนบุคคลและแบบใชเหตุผลอ่ืนจากภายนอก  ระหวางกลุมนิสติที่มีการกํากบั 
การแสดงออกของตนสูงและตํ่า.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต ภาควิชาจิตวทิยา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2543. 

รุจิรา  อินทรตลุ. ความสมัพันธระหวางความสามารถในการตัดสนิใจกับการใชเหตุผล เชิง 
จริยธรรมของผูบริหารการพยาบาล.  วิทยานิพนธปริญญาดุษฎีบัณฑิต  ภาควิชา 
พยาบาลศึกษา  คณะพยาบาลศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลยั,  2531. 

วัลลภา  แนวจําปา.  ความสัมพันธระหวางความสามารถทางดานเหตุผลเชงินามธรรม   
ความคิดสรางสรรคและความรูพื้นฐานทางคณิตศาสตรกับผลสมัฤทธิ์ทางการ 
เรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6  เขตการศกึษา  10.  
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2527. 

วาสนา  นุชเทศ.  การพัฒนาแบบสอบการใชเหตุผลเชิงตรรกสําหรับนักเรยีนชัน้ 
มัธยมศึกษาปที่ 3.  วทิยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาวิจัยการศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2534. 

วิชาการ,  กรม.  การจัดสาระการเรยีนรูกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  ชั้นมธัยมศึกษาป 
 ที่  1 – 6 ตามหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน  พุทธศกัราช  2544.  กรุงเทพมหานคร:  

องคการรับสงสินคาและพัสดุภัณฑ,  2546. 
วิชาการ,  กรม.  หนังสือเรียนสาระการเรยีนรูพืน้ฐานคณิตศาสตร  เลม  1  ชั้นมธัยมศึกษา 
 ปที่  4.  กรุงเทพมหานคร:  คุรุสภาลาดพราว,  2547. 
วิชาการ,  กรม.  หลกัสูตรการศกึษาขั้นพื้นฐาน  พทุธศักราช  2544.  กรุงเทพมหานคร:   

องคการรับสงสินคาและพัสดุภัณฑ,  2544. 
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วิชาการ,  กรม.  หลกัสูตรมธัยมศึกษาตอนตน  พุทธศักราช  2521  (ฉบับปรับปรุง  พ.ศ.   
 2533).  กรุงเทพมหานคร:  คุรุสภา  กระทรวงศึกษาธิการ,  2533. 
วิชาการ,  กรม.  หลกัสูตรมธัยมศึกษาตอนปลาย  พทุธศกัราช  2524  (ฉบับปรังปรุง  พ.ศ.   
 2533).  กรุงเทพมหานคร:  คุรุสภา  กระทรวงศึกษาธิการ,  2533. 
วิไลรัตน  ชชัชวลิตสกุล.  การเปรียบเทียบความเขาใจในเรื่องความเชื่อทีผิดในเด็กกอนเขา 

โรงเรียนโดยการใหเหตุผลยอนหลังในการอธิบายพฤติกรรมและการทํานาย 
พฤติกรรม. วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาจิตวิทยา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2539. 

ศศิธร  มานทอง.  การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณติศาสตรของนักเรียนชั้น 
มัธยมศึกษาปที่  2  ที่เรียนจากคอมพวิเตอรชวยสอนระหวางกลุมที่เรียนแบบ 
รวมมือและรายบุคคล.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  สาขาวิชาการศึกษา 
คณิตศาสตร  ภาควิชมมัธยมศึกษา  คณะครศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2544. 

ศิริกร  ภูไพบูลย.  การใชความถนัดทางมิติสัมพนัธและเหตุผลเชงินามธรรมทาํนายสัมฤทธ ิ
ผลในวิชาเรขาคณิต.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑติ  ภาควิชามธัยมศึกษา   
คณะครุศาสตร   จฬุาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2515. 

ศิริพร  คูภิรมย.  การเปรียบเทียบความสามารถในการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมของนักเรยีน 
ชั้น ประถมศกึษาปที ่6 ซ่ึงสอนดวยกิจกรรมคัดสรรบักิจกรรมตามแผนก การสอน 
ปกติ.  วทิยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2527. 

ศิวพร  ชาญนติิ.  ความสัมพันธระหวางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกับผลสัมฤทธิ์ทางการ  
เรียนจรยิธรรมในวชิาสังคมของนักเรยีนชั้นมธัยมศึกษาปที่ 6 ใน 
กรุงเทพมหานคร.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2529. 

ศุภวรรณ  ตัณฑพนูเกยีรติ.  ความสมัพันธระหวางความวิตกกังวลในวิชาคณิตศาสตร   
เชาวนปญญากับผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมธัยมศึกษา 
ปที่ 4 ในกรุงเทพมหานคร.  วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชามัธยมศกึษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2534. 

สถาบันสงเสรมิการสอนวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี.  การใหเหตุผล.  เอกสารอัดสําเนา,  2530. 
สมวงษ  แปลงประสพโชค.  การใหเหตุผล.  กรุงเทพมหานคร:  สถาบันราชภัฎพระนคร,  2544. 
สิริพร  ทิพยคง. อนาคตของการเรียนการสอนพชีคณติ : วารสารคณิตศาสตร. 44  
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 (พฤศจิกายน – ธันวาคม  2543 – มกราคม 2544) : 6 – 8. 
สุจิรา  มุสิกะเจริญ.  การเปรียบเทียบความสามารถดานมิติสัมพันธและผลสัมฤทธิ์ทางการ 

เรียนคณิตศาตรเรื่องเสนขนานและความคลายของนักเรียนขั้นมธัยมศึกษาปที่  2   
ระหวางกลุมที่เรียนโดยใชและไมใชซอฟตแวรคอมพิวเตอรทางเรขาคณิต.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2542. 

สุพรทิพย  จิตรพีระ. ความสัมพันธระหวางความรูเรือ่งสิ่งแวดลอมกับระดับการใหเหตุผล 
เชิง จริยธรรมสิ่งแวดลอมของนักเรียนชั้นประถศกึษาปที ่6 ในโรงเรียนประถม  
ศึกษาสังกัดสํานกังานการประถมศกึษาจังหวัดเพชรบูรณ.  วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2535. 

สุภัทรา  เอ้ือวงศ.  การใหเหตุผลทางจรยิธรรมของนกัศึกษาพยาบาล ในสถาบันการศึกษา 
พยาบาล สังกัดทบวงมหาวิทยาลัย. วทิยานพินธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชา 
พยาบาลศึกษา  คณะพยาบาลศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลยั,  2525. 

สุรพล  เนาวรตัน.  การศกึษาความสามารถในการใชเหตุผลเชงิสัดสวนของนักเรียนชั้น 
มัธยม ศึกษาปที่ 2  กรุงเทพมหานคร.  วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชา 
มัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2535. 

สุรพล  ศรีนวล.  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรของนักเรียนชั้น 
ประถมศึกษาปที่  6  ที่ไดรับการอธิบายกอนทําแบบฝกหัด.  วทิยานพินธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2532. 

สุริยา  ผลโพธิ.์  ความสัมพนัธระหวางความสามารถในการคิดหาเหตุผลเชิงตรรกและความ 
คิดสรางสรรคกับผลสมัฤทธิ์ทางการเรยีนคณิตศาสตรของนักเรยีนชั้นมธัยมศึกษา 
ปที่  4  ในโรงเรียนมธัยมศกึษา  เขตกรงุเทพมหานคร. วิทยานิพนธปริญญา 
มหาบัณฑิต  ภาควิชามธัยมศึกษา  สาขาการศึกษาคณิตศาสตร  คณะครุศาสตร   
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2527. 

สุวรรดี  นมิมานพิสทุธิ.์  การเปรียบเทยีบผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรระหวางการ 
ทําแบบฝกหดัและการทดสอบยอยหลงัเรียนของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 2.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั.  2523. 
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สุวัฒนา  อุทยัรัตน, สุชาวดี  เอี่ยมอรพรรณ  และธนาภรณ  พิชณานนท.  การวิเคราะหลาํดับขัน้ 
 โครงสรางเนือ้หาวิชาคณติศาสตรในหลักสูตรมัธยมศึกษาตอนตนเพื่อพัฒนาแบบ 
 ฝกเสริมการเรียน  :  รายงานการวิจยั,  กรุงเทพมหานคร:  คณะครุศาสตร   
 จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย,  2541. 
อรุณลักษณ  ดิษบรรจง.  การเปรียบเทยีบผลของการเสนอคําถามดวยคําพูด ดวยรูปภาพ 

และดวยคาํพูด กับรูปภาพ ที่มีตอการใชเหตุผลในการรวมประเภทของนกัเรยีน  
ระดับประถมศึกษา.  วิทยานิพนธปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาจิตวทิยา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2528. 

อัมพร  มาคนอง.  การเปรยีบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการเรยีนคณติศาสตรของนักเรียนระดบั 
มัธยมศึกษาปที่  3  ที่เลือกใชพฤติกรรมดานพุทธิพสิัยในการแกปญหาทาง 
คณิตศาสตรแตกตางกัน.  วทิยานพินธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชามัธยมศึกษา   
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั,  2533. 

อุทุมพร  โกมลวรรณธนะ.  ความสมัพันธระหวางการใหเหตุผลเชิงจริยธรรมกับความรูดาน 
จริยศกึษา ของนักเรียนชัน้ประถมศกึษาปที่ 6 ในโรงรียนสังกัดกรุงเทพมหานคร.   
วิทยานิพนธปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาประถมศึกษา  คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณ 
มหาวิทยาลยั,  2528. 
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รายนามผูทรงคุณวุฒิ 
 
 ผูทรงคุณวุฒทิี่พิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบวัดระดับการใหเหตุผลทาง
คณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  มีดังนี ้
  
ระดับมัธยมศึกษาตอนตน 
 

1. ผูชวยศาสตราจารย  ดร.อ่ิมจิตต  เติมวฒุพิงษ 
อาจารยภาควชิาคณิตศาสตร  คณะวทิยาศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลยั 

2. อาจารย  วัฒนิตา  นาํแสงวานิช   
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนสาธิตจุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั  ฝายมธัยม 

3. อาจารยนิตยา  เพ็ญจันทร    
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนคอนสวรรค  จงัหวัดชัยภูม ิ

 
ระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย 
 

1. รองศาสตราจารย  ดร.กฤษณะ  เนียมมณ ี
อาจารยประจาํภาควิชาคณิตศาสตร  คณะวิทยาศาสตร  จฬุาลงกรณมหาวิทยาลยั   

2. อาจารยวิชัย  เสวกงาม    
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนสาธิตจุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั ฝายมัธยม 

3. อาจารยโสภา  ตอติด     
อาจารยหมวดวิชาคณิตศาสตร  โรงเรียนคอนสวรรค  จงัหวัดชัยภูม ิ

 

 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ข 
หนังสือเชิญผูทรงคุณวุฒิ 

หนังสือขอความรวมมือในการทดลองเครื่องมือ 
หนังสือขอความรวมมือในการวิจัย 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1513   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     ผูชวยศาสตราจารย ดร.อ่ิมจิตต  เติมวุฒพิงษ 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลกัษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1514   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิบุคลากรในสังกัดเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     รองคณบดีและผูอํานวยการโรงเรียนสาธิตจฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย (ฝายมัธยม) 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  อาจารยวัฒนิตา  นาํแสงวา
นิช  เปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1515              ฝายวชิาการ คณะครุศาสตร 
                  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลัย 
                  ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 

      23  พฤศจกิายน  2547 
 

เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 

เรียน     อาจารยนิตยา  เพญ็จันทร 
 

สิ่งที่สงมาดวย     เครื่องมือทีใ่ชในการวิจัย 
 

 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 

 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 

ฝายวิชาการ 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1516   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     รองศาสตราจารย ดร.กฤษณะ  เนียมมณ ี
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสติผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลกัษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลกัษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 

บันทึกขอความ 
สวนราชการ  ฝายวิชาการ (บัณฑิตศึกษา) คณะครุศาสตร จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั โทร.82680 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1517   วันที่  23  พฤศจิกายน  2547 
เร่ือง     ขอเชญิบุคลากรในสังกัดเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 
เรียน     รองคณบดีและผูอํานวยการโรงเรียนสาธิตจฬุาลงกรณมหาวิทยาลัย (ฝายมัธยม) 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  อาจารยวิชัย  เสวกงาม  เปน
ผูทรงคุณวุฒดิังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 
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(สําเนา) 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/1518              ฝายวชิาการ คณะครุศาสตร 
                  จฬุาลงกรณมหาวทิยาลัย 
                  ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 

      23  พฤศจกิายน  2547 
 

เร่ือง     ขอเชญิเปนผูทรงคุณวุฒ ิ
 

เรียน     อาจารยโสภา  ตอติด 
 

สิ่งที่สงมาดวย     เครื่องมือทีใ่ชในการวิจัย 
 

 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบณัฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  
และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนนิงานวิจัย
วิทยานิพนธเร่ือง  “การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียนชัน้
มัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัดกรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยม ี ผูชวยศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่
ปรึกษา  ในการนี้จึงขอเชิญทานเปนผูทรงคณุวุฒิพิจารณาความถูกตอง  และปรับปรุงแกไขแบบ
วัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงาน
ในรายละเอยีดตอไป 
 

 จึงเรียนมาเพือ่ขอความอนุเคราะหจากทานโปรดเปนผูทรงคุณวุฒิดังกลาว  เพื่อประโยชน
ทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี ้
 

       สุลักษณ  ศรีบุรี 
(ผูชวยศาสตราจารย ดร.สุลักษณ  ศรีบุรี) 

 รองคณบดีฝายวิชาการ 
  ปฏิบัติการแทนคณบดีคณะครุศาสตร 

ฝายวิชาการ 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2492       งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      27  มกราคม  2548 
 
เรื่อง     ขออนุญาตทดลองใชเครื่องมือวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนคอนสวรรค 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองทดลองใชเครื่องมือ  
คือ  แบบวัดระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะได
ประสานงานในรายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2882                 งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
       จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
       ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนบุญวัฒนา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 103
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2883       งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนสูงเนิน 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 104
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2884                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนพิมายวิทยา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 105
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2885                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนสตรีชัยภูมิ 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 106
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2886                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนแกงครอวิทยา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 107
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2887                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนภูเขียว 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 108
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2888                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนบุรีรัมยพิทยาคม 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 109
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2889                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนหนองกี่พิทยาคม 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 110
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2890                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนนางรอง 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 111
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2891                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนสิรินธร 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 112
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2892                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนศีขรภูมิพิสัย 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 113
(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2893                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนทาตูมประชาเสริมวิทย 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2894                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนศรีษะเกษวิทยาลัย 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2895                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนปรางกู 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 
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(สําเนา) 

 
 
 
ที่     ศธ.0512.6(3770.0603)/2896                    งานหลักสูตรและการสอน คณะครุศาสตร 
          จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย 
          ถนนพญาไท กรุงเทพฯ 10330. 
 
      11  กุมภาพันธ  2548 
 
เรื่อง     ขอความรวมมือในการเก็บขอมูลวิจัย 
 
เรียน     ผูอํานวยการโรงเรียนกันทรลักษวิทยา 
 
ส่ิงที่สงมาดวย     เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 
 
 ดวย  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  นิสิตขั้นปริญญามหาบัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และ
เทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวิชาการศึกษาคณิตศาสตร  อยูระหวางการดําเนินงานวิจัยวิทยานิพนธเรื่อง  
“การศึกษาการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปนของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา  ในโรงเรียนสัดกัด
กรมสามัญศึกษา  เขตการศึกษา  11  ที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตรและภูมิหลังตางกัน”  โดยมี  ผูชวย
ศาสตราจารย ดร.อัมพร  มาคนอง  เปนอาจารยที่ปรึกษา  ในการนี้นิสิตมีความจําเปนตองเก็บขอมูลดวยแบบวัด
ระดับการใหเหตุทางคณิตศาสตร  และแบบสอบถามภูมิหลังของนักเรียน  กับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  
จํานวน  40  คน  และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  จํานวน  40  คน  ทั้งนี้นิสิตผูวิจัยจะไดประสานงานใน
รายละเอียดตอไป 
 
 จึงเรียนมาเพื่อขอความอนุเคราะหจากทานโปรดอนุญาตให  นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  ไดทดลองใช
เครื่องมือดังกลาว  เพื่อประโยชนทางวิชาการตอไป  และขอบพระคุณมาในโอกาสนี้ 
 

ขอแสดงความนับถือ 
   ณรุทธ  สุทธจิตต 

           (รองศาสตราจารย ดร.ณรุทธิ์  สุทธิจิตต) 
   รองคณบดีดานหลักสูตรและการสอน 

งานหลักสูตรและการสอน 
โทร. 0-2218-2680 



 
 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ค 
การหาคุณภาพของเครื่องมือ 
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สถิติที่ใชในการคํานวณหาคณุภาพของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
หาคาความเทีย่ง  (Reliability)     ของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  โดย

ใชสูตรหาสัมประสิทธิ์แอลฟาของครอนบาค (Cronbach)   
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 เมื่อ α  คือ คาความเที่ยงของแบบสอบ 
  k คือ จํานวนขอในแบบสอบ 
  2

is  คือ ความแปรปรวนของขอสอบในแตละขอ 
  2

ts  คือ ความแปรปรวนของคะแนนรวมทัง้ฉบับ  คาํนวณจาก 
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  เมื่อ N คือ จํานวนผูสอบ 
   X คือ คะแนนรวมของผูสอบแตละคน 
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ความเทีย่งของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 
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ดังนัน้  แบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับมัธยมศึกษาปที ่ 3  มีคา

ความเที่ยง  เทากับ  0.92  ซึ่งเปนคาความเที่ยงในระดบัสูงมาก 
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ความเทีย่งของแบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณติศาสตร  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 
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ดังนัน้  แบบวดัระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  ระดับมัธยมศึกษาปที ่ 6  มีคา

ความเที่ยง  เทากับ  0.63  ซึ่งเปนคาความเที่ยงในระดบัปานกลาง 
 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  ง 
ตารางรายชือ่โรงเรียนทีข่อความรวมมือในการวิจยั 
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โรงเรียนที่ขอความรวมมอืในการเก็บขอมูล 

 
จังหวัดนครราชสีมา 

1.  โรงเรียนบญุวัฒนา    
2.  โรงเรียนสงูเนิน    
3.  โรงเรียนพมิายวิทยา    

 
จังหวัดชยัภมูิ 

1.  โรงเรียนชยัภูมิภักดีชุมพล   
2.  โรงเรียนแกงครอวิทยา   
3.  โรงเรียนภูเขียว    

 
จังหวัดบุรรีัมย 

1.  โรงเรียนบรีุรัมยพิทยาคม   
2.  โรงเรียนหนองกีพ่ทิยาคม   
3.  โรงเรยีนนางรอง    

 
จังหวัดสุรินทร 

1.  โรงเรียนสิรินธร    
2.  โรงเรียนศขีรภูมิพิสัย    
3.  โรงเรียนทาตูมประชาเสริมวิทย  

 
จังหวัดศีรษะเกษ 

1.  โรงเรียนศีรษะเกษวทิยาลัย   
2.  โรงเรียนปรางกู   
3.  โรงเรียนกนัทรลักษวทิยา   
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เครื่องมือที่ใชในการเก็บขอมูล 
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 2.  แบบสอบถามภูมิหลงัของนักเรียน 
 
ตัวอยางประชากร  (1  โรงเรียน  เก็บทั้ง  ม.3  และ  ม.6) 
 1.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3   1  หอง จํานวน 40  คน 
 2.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  1  หอง จํานวน 40  คน 
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โรงเรียนที่ขอทดลองใชเครื่องมือในการวิจยั 

 
จังหวัดชยัภมูิ 

โรงเรียนคอนสวรรค   
 
เครื่องมือที่ใชในการเก็บขอมูล 
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 
 2.  แบบสอบถามภูมิหลงัของนักเรียน 
 
ตัวอยางประชากร 
 1.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  3   1  หอง จํานวน 40  คน 
 2.  นักเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่  6  1  หอง จํานวน 40  คน 
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ตารางที ่ 18 แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจาํนวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร   
  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3 
 

จังหวัด โรงเรียน จํานวนตวัอยางประชากร 

ชัยภูมิ โรงเรียนสตรีชยัภูมิ 
โรงเรียนภูเขียว 

43 
57 

นครราชสีมา โรงเรียนบุญวฒันา 
โรงเรียนพิมายวิทยา 

47 
51 

บุรีรัมย โรงเรียนบุรีรัมยพิทยาคม 
โรงเรียนนางรอง 

49 
46 

ศีรษะเกษ โรงเรียนศีรษะเกษวทิยาลัย 
โรงเรียนกันทรลักษวทิยา 

55 
46 

สุรินทร โรงเรียนสิรินธร 
โรงเรียนศีขรภูมิพิสัย 

46 
45 

รวม 485 
 
 จากตารางที่  18  แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร  
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  มีโรงเรียนทัง้หมด  10  โรงเรียน  มนีักเรียนรวมทั้งหมด  485  คน 
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ตารางที ่ 19 แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจาํนวนนักเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร   
  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6 
 

จังหวัด โรงเรียน จํานวนตวัอยางประชากร 

ชัยภูมิ โรงเรียนสตรีชยัภูมิ 
โรงเรียนภูเขียว 

44 
49 

นครราชสีมา โรงเรียนบุญวฒันา 
โรงเรียนพิมายวิทยา 

45 
44 

บุรีรัมย โรงเรียนบุรีรัมยพิทยาคม 
โรงเรียนนางรอง 

47 
43 

ศีรษะเกษ โรงเรียนศีรษะเกษวทิยาลัย 
โรงเรียนกันทรลักษวทิยา 

41 
42 

สุรินทร โรงเรียนสิรินธร 
โรงเรียนศีขรภูมิพิสัย 

43 
41 

รวม 439 
 
 จากตารางที่  19  แสดงรายชื่อโรงเรียน  และจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางประชากร  
ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่  6  มีโรงเรียนทัง้หมด  10  โรงเรียน  มนีักเรียนรวมทั้งหมด  439  คน 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก  จ 
เครื่องมือที่ใชในการวจิัย 
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แบบสอบถามขอมูลทัว่ไปของนักเรียน 

ชื่อ-สกุล………………………………… ชั้น…………  เลขที…่…. โรงเรียน……….…………… 
 
คําชี้แจง 
 1.  โปรดกาเครื่องหมาย    ลงในชอง    ที่ตรงกับขอมูลเกี่ยวกับตัวนักเรียนและกรอก
ขอความลงในชองวางที่กาํหนดใหทุกขอตามความเปนจริง 

2.  ขอความตางๆ  ทีน่ักเรียนไดตอบลงในแบบสอบถามฉบับนี้ จะไมมผีลตอตัวนักเรยีน
และครอบครัวนักเรียนแตอยางใด 
  
แบบสอบถามขอมลูทัว่ไปของนักเรียน 

1. เพศ    ชาย    หญิง            
2. นักเรียนมพีี่นองทัง้หมดรวมทั้งตัวเอง……….คน               
3. นักเรียนเปนบตุรคนที…่……...ของครอบครัว        
4. เกรดวิชาคณิตศาสตรของภาคเรียนที่ผานมา……………              
5. การทาํการบานวิชาคณิตศาสตรของนักเรยีน                

 ทําดวยตนเอง   พอแมชวยทํา    พี่ชวยทาํ  
 เพื่อนชวยทํา   อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ) …………………….. 

6. ระยะทางจากบานมายงัโรงเรียน………….กิโลเมตร              
7. นักเรียนเดินทางมาโรงเรียนโดย……………………………             
8. เวลาที่ใชในการเดินทางมาโรงเรียนเที่ยวละ…………...นาท ี             
9. นักเรียนไดเงนิมาโรงเรียนวันละ………………บาท              
10. นักเรียนมีกลุมเพื่อนสนิท…………..คน               
11. ลักษณะครอบครัวของนักเรยีนเปนแบบ      

 ครอบครัวเดี่ยว  (พอ  แม  ลูก)     
 ครอบครัวรวม  (พอ  แม ลูก  ปู ยา  ตา  ยาย ฯลฯ) 

12. การศึกษาสูงสดุของบิดา-มารดา 
12.1  การศึกษาสูงสุดของบิดา             

 ไมไดศึกษาหรอืเรียนแลวออกกลางคัน    ระดับประถมศึกษา 
 ระดับมัธยมศกึษาตอนตน   
 ระดับมัธยมศกึษาตอนปลาย 
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 ปวช.    ปวส.    ระดับอนปุริญญา  
 ระดับปริญญาตรี     ระดับปริญญาโท   ระดับปริญญาเอก 
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ)……………………………………. 

12.2  การศึกษาสูงสุดของมารดา  
 ไมไดศึกษาหรอืเรียนแลวออกกลางคัน    ระดับประถมศึกษา 
 ระดับมัธยมศกึษาตอนตน   
 ระดับมัธยมศกึษาตอนปลาย 
 ปวช.    ปวส.    ระดับอนปุริญญา  
 ระดับปริญญาตรี   ระดับปริญญาโท   ระดับปริญญาเอก 
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ)…………………………………… 

13. ปจจุบันนักเรียนอาศัยอยูกับ     
 บิดามารดา    บิดา     มารดา  
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ)…………................... 

14. สถานภาพสมรสของบิดามารดา                
 บิดามารดาอยูดวยกนั   บิดามารดาหยารางกัน  
 บิดาเสียชีวิต   
  มารดาเสยีชีวติ    บิดามารดาแยกกนัอยู  
 อ่ืน ๆ (โปรดระบุ) .................. 

15. อาชีพของบิดามารดา   
 รับราชการ    รัฐวิสาหกิจ    เอกชน 
 อาชีพสวนตัว (โปรดระบุ)…………………….……..  
 อ่ืน ๆ  (โปรดระบุ) ……………………………..…… 

 
********************************** 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เรื่อง  ความนาจะเปน 

ชั้นมัธยมศกึษาปที่  3  เวลา  1  ชั่วโมง  จํานวน  40  ขอ 
 
ชื่อ…………………………………เลขที…่…..โรงเรียน…………………..จังหวดั………………. 
วันที…่………….เดือน…………………………………..………พ.ศ….…………………………. 
 
คําชี้แจงในการทําแบบวัด 
  
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรฉบับนี้ม ี 8  หนา  ประกอบดวยคําถาม
จํานวน  40  ขอ  ใชเวลาทํา  1  ชั่วโมง 
 2.  กอนลงมือทําแบบวัด  ใหนกัเรียนเขียนชื่อ  นามสกลุ  เลขที ่ โรงเรียน  และจังหวัด  ให
เรียบรอย 
 3.  คําถามทุกขอเปนแบบปรนัย  4  ตัวเลอืก  ในแตละขอใหนักเรียนเลือกตอบตัวเลอืกที่
ตรงกับความคิดของนักเรียนเพยีงขอเดียว  โดยกากบาทลงในกระดาษคําตอบที่เตรียมไวใหเทานั้น 
 4.  นักเรียนสามารถทดเพื่อหาคําตอบในกระดาษคําถามได 
 5.  หากมีขอสงสัยใหยกมือถามผูคุมสอบเทานั้น 
 
 

ขอขอบคุณในความรวมมือของทาน 
         นายกิตติศักดิ์  แกงทอง 

       นิสิตปริญญาโท  สาขาการศึกษาคณิตศาสตร 
             ภาควิชามธัยมศึกษา  คณะครุศาสตร 

        จุฬาลงกรณมหาวทิยาลัย 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 3 
 

1. ขวดโหลใบหนึง่มีลูกกวาดขนาดเทาๆ  กนั  ซึง่มีสีแดงอยู  400  ลูก สีขาว  200  ลูก  ถาเขยา
ใหลูกกวาดในขวดโหลคละกนัอยางดี  แลวสุมหยิบลูกกวาดมากาํมือหนึ่ง  นักเรียนคดิวา  จะ
ไดลูกกวาดสีใด  
ก. นาจะหยบิไดลูกกวาดสีแดงมีมากกวา  เพราะลูกกวาดสีแดงมีมากกวาลูกกวาดสีขาวแม

จะเขยาโหลอยางไรก็ตาม 
ข. นาจะหยบิไดลูกกวาดสีแดงมากกวา  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดลูกกวาดสีแดงมี

มากกวาคือ  2/3 
ค. ตองหยิบไดลกูกวาดสีแดงมากกวาลกูกวาดสีขาวอยางแนนอน  เพราะลูกกวาดสีแดงมีสี

เดนกวา 
ง. อาจจะหยิบไดลูกกวาดสีแดงหรือลูกกวาดสีขาวก็ได  เพราะเขยาขวดโหลใหลูกกวาดคละ

กันอยางด ี 
2. ถุงใบหนึง่มีลกูบอลสีเหลอืง  5  ลูก  สีดํา  5  ลูก  ลูกบอลทั้งหมดมีขนาดเทาๆ  กัน  เขยาถงุ

แลวสุมหยบิออกมา  1  ลูก  จะไดลูกบอลสีใด  
ก. หยิบไดลูกบอลสีดําแนๆ  เพราะสุมหยิบจึงตองไดลูกบอลสีดํา 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดทั้งลูกบอลสีดําหรือสีเหลืองมีเทากนั  เพราะลกูบอลทั้งสองสีมีจาํนวน

เทากัน 
ค. ความนาจะเปนที่จะหยบิไดลูกบอลสีดําหรือสีเหลืองมีเทากนั  คือ  1/2   
ง. อาจจะหยิบไดลูกบอลสีดําหรือลูกบอลสีเหลืองก็ได  เพราะเขยาถุงใหลูกบอลคละกนั  

3. ขวดโหลใบหนึง่ใสสลาก  10  ใบขนาดเทาๆ  กนั  บนสลากแตละใบเขียนเลขโดด  0  ถึง  9  ไว
ใบละตัว  เขยาขวดโหลใหสลากคละกนั  แลวสุมหยบิสลากขึ้นมา  1  ใบ  นกัเรียนคิดวาสลาก
ที่หยิบข้ึนมานาจะเปนสลากที่เขียนตวัเลขที่มีคามากกวา  3  หรือนอยกวา  3 
ก. หยิบไดเลข  9  แนนอน  เพราะเลข  9  มีคามากที่สุด  ดงันัน้สลากที่ไดตองมีคามากกวา  

3   
ข. นาจะหยบิไดสลากที่ตวัเลขมีคามากกวา 3 เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบไดตัวเลขที่มี

คามากกวา  3 มีถงึ 6 ใน 10 
ค. อาจจะหยิบไดสลากที่ตวัเลขมีคามากกวาหรือนอยกวา  3  ก็ได  เพราะเขยาขวดโหลให

สลากคละกนั 
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ง. โอกาสที่จะหยบิไดสลากที่มคีามากกวา 3 มีมากกวา เพราะตัวเลขทีม่คีามากกวา 3 มี
มากกวาไมวาจะเขยาขวดโหลอยางไร 

4. กลองใบหนึง่มีลูกปงปองขนาดเดียวกนัสแีดง  12  ลูก  สีขาว  8  ลูก  ใชมือคนใหคละกันกอน
สุมหยิบลูกปงปองขึ้นมา  1  ลูก  นักเรียนคดิวานาจะหยบิไดลูกปงปองสีใด 
ก. หยิบไดสีแดงแนๆ  เพราะลกูปงปองสีแดงเดนกวาลูกปงปองสีขาว 
ข. นาจะหยบิไดลูกปงปองสีแดง  เพราะลกูปงปองสีแดงมีมากกวาถงึจะใชมือคนอยางไรก็

ตาม 
ค. นาจะหยบิไดลูกปงปองสีแดง  เพราะความนาจะเปนทีห่ยิบไดลูกปงปองสีแดง  เทากับ  

3/5   
ง. อาจจะหยิบไดลูกปงปองสีขาวหรือลูกปงปองสีแดงก็ได  เพราะคนใหลูกปงปองคละกัน

กอนหยิบ 
5. บัตรกองหนึ่งมีขนาดเทาๆ  กันทุกใบ  แตละใบมีหมายเลขกํากับอยู  ซึ่งเปนหมายเลขตั้งแต  

300  ถึง  400  ถาสุมหยิบบัตรขึ้นมา  1  ใบ  นักเรียนคิดวานาจะหยิบไดบัตรหมายเลขที่ลง
ทายดวยเลขโดดตัวใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดบัตรที่มีหมายเลขลงทายดวย  0  มถีึง  11  ใน  101  สวน

ความนาจะเปนที่จะหยิบไดบัตรที่มีหมายเลขที่ลงทายดวยหมายเลขอื่น  มีแค  10  ใน  
101  ดงันัน้นาจะหยิบไดบัตรที่มีหมายเลขลงทายดวย  0 

ข. โอกาสที่จะหยบิไดบัตรหมายเลขที่ลงทายดวย 0  มีมากกวาเลขอืน่ๆ  เพราะบัตรที่ลงทาย
ดวย 0  มีมากกวา 

ค. หยิบไดบัตรทีม่ีหมายเลขทีล่งทายดวย  0  แนนอน  เพราะอาจจะหยบิไดหมายเลข  300  
หรือ  400  ซึ่งเปนหมายเลขที่มีเลข  0  มากที่สุด 

ง. อาจจะหยิบไดบัตรหมายเลขที่ลงทายดวยเลขโดดตัวใดก็ได  เพราะบัตรอยูในกองและสุม
หยิบ 

6. โยนเหรียญบาท  1  เหรียญ  1  คร้ัง  นกัเรยีนคิดวาเหรียญจะขึ้นดานใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะขึ้นหัวหรือข้ึนกอยมีเทากัน  คือ 0.5 
ข. ข้ึนกอยอยางแนนอน  เพราะดานหวัหนกักวาดานกอยจึงถวงใหขึ้นดานกอย 
ค. อาจจะขึ้นหัวหรือกอยก็ได  เพราะเหรียญมีอยูเหรียญเดยีว 
ง. โอกาสที่จะขึ้นหัวหรือกอยมีเทากนั  เพราะเหรียญมีแค  2  หนา 

7. จากการโยนลกูเตาเที่ยงตรง  1  ลูก  1  คร้ัง  จะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ี 
ก. ขึ้นแตมคูแนนอน  เพราะผลรวมแตมคูมากกวาแตมค่ี 
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ข. โอกาสที่จะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ีเทากัน  เพราะจํานวนหนาเทากนั 
ค. ขึ้นแตมคูหรือแตมค่ีก็ได  เพราะความนาจะเปนที่จะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ี  เทากนั  คือ  1/6 
ง. อาจจะขึ้นแตมคูหรือแตมค่ีก็ได  เพราะลกูเตามีลูกเดียวและโยนครั้งเดียว 

8. ถุงใบหนึง่มีลูกแกว  3  ลูก  ขนาดเทาๆ  กนั  ลูกละ  1  สี  ดังนี้  สีขาว  สีแดง  สีเขียว  ถาสุม
หยิบลูกแกวออกจากถุง  1  ลูก  ผลที่จะเกดิขึ้นเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดลูกแกวแตละสีมีเทากนั  เพราะลูกแกวมีสีละ  1  ลูกเทากนั 
ข. หยิบไดสีแดง  เพราะสีแดงเปนสีที่เดน 
ค. อาจจะหยิบไดสีขาว  หรือสีแดง  หรือสีเขียวก็ได  เพราะลูกแกวปนกนัอยูในถงุ 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดลูกแกวแตละลูกเทากนั  คือ  1/3  ดังนั้นโอกาสทีจ่ะหยบิได

ลูกแกวแตละสีจึงมีเทากัน 
9. กลองใบหนึง่มีบัตรขนาดเทาๆ  กนัอยู  4  ใบ  แตละใบมหีมายเลขอยูใบละ  1  หมายเลข  คือ  

1,  2,  3,  4  ถาสุมหยิบบัตรออกมาจากถงุ  1  ใบ  ผลทีเ่กิดขึ้นจะเปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแตละหมายเลขเทากนั  คือ  1/4  ดังนั้นอาจจะหยิบได  

หมายเลข  1   หรือหมายเลข  2  หรือหมายเลข  3  หรือหมายเลข  4  ก็ได 
ข. หยิบไดไดหมายเลข  1  แนๆ   เพราะหมายเลข  1  มีคานอยที่สุด 
ค. อาจจะหยิบไดหมายเลขใดกไ็ด  เพราะบัตรอยูในถุงและปนกนัอยู 
ง. ทุกหมายเลขมีโอกาสที่จะหยิบถูกหยิบข้ึนมาเทากนั  เพราะบัตรแตละใบมอียูแค  1  

หมายเลข 
10. มีไพอยู  4  ใบ  คือ  K  โพดํา  K  โพแดง  K  ขาวหลามตดั  และ  K  ดอกจิก  สับใหคละกัน  

แลวสุมหยบิไพออกมา  1  ใบ  ผลที่เกิดขึน้จากการหยบิไพเปนอยางไร 
ก. อาจจะหยิบไดไพชนิดใดก็ได  เพราะไพถูกสับใหคละกนักอนหยิบ 
ข. อาจจะหยิบได  K  โพดํากับ  หรือ  K  โพแดง  หรือ  K  ขาวหลามตัด  หรือ  K ดอกจิก  ก็

ได  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไพมีเทากัน  คือ  1/4    
ค. โอกาสที่ไพแตละใบจะถูกหยิบข้ึนมามีเทากัน  เพราะมอียางละ  1  ใบเทากัน 
ง. หยิบได  K  โพดํา  เพราะไพ  K  โพดํา  เดนกวาไพใบอ่ืนๆ 

11. สมุด  2  สี  วางคละกนัอยูบนชั้นวาง  ดังนี ้สีแดง  3  เลม สีขาว 4 เลม  ตองการสุมหยิบมาใช  
1  เลม  ผลจะเปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสมุดสีแดงเปน  3  ใน  7  สวนความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดสมุด

สีขาวเปน  4  ใน  7  ดังนัน้นาจะหยิบไดสมุดสีขาวมากกวาสมุดสีแดง 
ข. หยิบไดสมุดสแีดงอยางแนนอน  เพราะสมดุสีแดงสะดุดตากวาสมุดสขีาว 
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ค. อาจจะหยิบไดสมุดสีแดงหรอืสมุดสีขาวก็ได  เพราะสมุดวางอยูบนชั้นวางเหมือนกนัและ
คละกัน 

ง. โอกาสที่จะหยบิไดสมุดสีขาวมีมากกวา  เพราะสมุดสีขาวมีมากกวาสมุดสีแดง 
12. ในการแขงขันแบดมินตันครั้งหนึ่ง  นักกีฬานาํไมแบดมินตันไปดวย  5  อันขนาดเดยีวกนัวาง

คละกันอยู  ซึง่มียีห่อ  Yonex  3  อัน  ยีห่อ  Wilson  2  อัน  ผลทีน่ักกฬีาจะลงแขงขนัโดยสุม
เลือกใชไม  1  อัน  เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะเลอืกไมยี่หอ  Yonex  มีมากกวา  เพราะไมยีห่อ Yonex  มีมากกวาไมยี่หอ  

Wilson 
ข. ความนาจะเปนที่จะเลือกใชไมยี่หอ Yonex  เทากับ  0.6  สวนความนาจะเปนที่จะเลือกใช

ไมยี่หอ  Wilson  เทากับ  0.4  ดังนั้นนาจะเลือกใชไมยี่หอ  Yonex  มากกวา 
ค. จะตองเลือกใชไม  Yonex  แนนอน  เพราะไมยี่หอ  Yonex  ใชดีกวายีห่อ  Wilson 
ง. อาจจะเลือกใชไมยี่หอใดก็ได  เพราะไมมอียูแค  2  ยี่หอคือ  Yonex  กับ  Wilson 

13. มีผาเช็ดตัวผนืใหญลายดอกไม  3  ผืน  และลายสัตว  4  ผืน พับไวในตูเสื้อผาถาสุมหยิบ
ผาเช็ดตัว  1  ผืน  จะหยิบไดผาเช็ดตัวลายใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดผาเช็ดตัวลายสัตวมมีากกวา  เพราะจํานวนผาเช็ดตัวลายสัตวมากกวา 
ข. หยิบไดผาเช็ดตัวลายดอกไมแนนอน  เพราะผาเช็ดตัวลายดอกไมหยิบงายกวาผาเชด็ตัว

ลายสัตว 
ค. อาจจะหยิบไดผาเช็ดตัวลายดอกไมหรือลายสัตวก็ได  เพราะผาเช็ดตัวพับไวในตู 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดผาเช็ดตัวลายสัตว  เทากัน 4/7  ดังนั้นนาจะหยิบไดผาเช็ดตัว

ลายสัตว  
14. ในรานขายเสือ้ผาแหงหนึ่งมีผาพนัคอขนาดเดียวกนัสีขาว  3  ผืน  สีชมพู  3  ผนื  วางคละกนั

อยู  ถาสุมหยบิข้ึนมา  1  ผนื  จะหยิบไดผาพนัคอสีใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดผาพันคอทั้ง  2  สีมีเทากัน เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดมีเทากัน  

คือ  0.5   
ข. สีขาวอยางแนนอน  เพราะสขีาวเปนสีที่สะอาด 
ค. อาจจะหยิบสีใดก็ได  เพราะผาพนัคอมีอยู  2  ส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสีขาวหรือสีชมพูมีเทากนั  เพราะผาพนัคอทัง้  2  สีมีจํานวนเทากนั 

15. แฟมใสเอกสารขนาดเดียวกนัคละกนัอยูมสีีเขียว  2  แฟม  สนี้ําเงนิ  2  แฟม  ถาหยิบโดยสุม
ออกมา  1  แฟม  ผลทีจ่ะหยิบไดเปนอยางไร 
ก. ไดสีเขียว  เพราะสีเขียวเปนสีที่สดกวาสีน้าํเงนิ 
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ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแฟมแตละแฟมเปน 1/4  แตความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีเขียว
หรือสีน้ําเงนิเทากนั คือ  1/2   

ค. อาจจะหยิบไดแฟมสีเขียวหรอืสีน้ําเงินก็ได  เพราะแฟมคละสีกัน 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดแฟมทั้งสองสีมีเทากนั  เพราะจาํนวนแฟมแตละสีมเีทากัน 

16. มีกลองพลาสติกขนาดเทากนัสีชมพู  2   กลอง  สฟีา  2  กลอง  สีน้าํเงนิ 2   กลอง  สแีดง  3 
กลอง  สีเขียว 1  กลองวางคละกัน  ถาสุมหยิบมาใช  1  กลอง  จะไดสีใด 
ก. อาจจะหยิบใชสีใดก็ได  เพราะกลองพลาสติกมีอยูหลายสี 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบใชกลองสีแดง  เปน  3/10  ซึง่มากกวาสีอ่ืนๆ  ดังนั้นนาจะหยิบ

ไดสีแดง   
ค. โอกาสที่จะหยบิใชกลองสีแดงมีมากกวาสีอ่ืนๆ   เพราะกลองสีแดงมีจํานวนมากกวา 
ง. หยิบใชสีแดง  เพราะสีแดงเดนที่สุด 

17. ในการสุมหยบิหลอดไฟ  1  หลอดจากหลอดไฟ  3  หลอดขนาดเดียวกัน  ซึง่มีสีแดง  สีเขียว  
สีมวง   นกัเรียนคิดวานาจะหยิบไดหลอดไฟสีใดมีมากกวากนั 
ก. สีแดงแนๆ  เพราะสีแดงเปนสีที่เดนที่สุด 
ข. โอกาสที่หยิบไดหลอดไฟแตละสีเทากัน  เพราะหลอดไฟมีสีละ  1  หลอด 
ค. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดหลอดไฟแตละหลอดเทากนั  คือ  1/3  ดงันั้นโอกาสที่จะหยิบ

ไดหลอดไฟแตละหลอดเทากนั 
ง. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะหลอดไฟมแีคสีแดง  สีเขียว  และสีมวงเทานั้น 

18. มีดินสอสีอยู  3  แทง  เปนสดีํา  สีแดงและสีน้ําเงิน อยางละ  1  แทง  อยูในกลอง  ถาสุมหยิบ
ดินสอสีมา  1  แทง  จะหยิบไดสีใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดดินสอแตละสีเทากนั  คือ  1/3  ดังนั้นดนิสอทุกสีมีโอกาสถูก

หยิบข้ึนมาไดเทากนั 
ข. สีแดงนาจะหยิบไดกอน  เพราะเปนสทีี่เดนที่สุด 
ค. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะดินสออยูในกลอง 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดดินสอแตละสีเทากัน  เพราะมีสีละ  1  แทง 

19. สิทธิ์  ตอง  อมร  และเจีย๊บ  เปนผูที่สอบวิชาคณิตศาสตรไดระดับคะแนน  4   ถาตองการ
คัดเลือกนักเรยีน  1  คนจาก  4  คนนี้ไปสอบแขงขันตอบปญหาโดยการจับสลากใครจะไดเปน
ตัวแทนไปแขงตอบปญหา 
ก. จะตองหยิบไดชื่อเจี๊ยบแนนอน  เพราะอักษร  จ  มากอนอกัษรตัวอื่นๆ 
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ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดชื่อแตละคนเทากัน  คือ  1/4  ดังนัน้ทุกคนมีโอกาสเปนตวัแทน
ไปตอบปญหา 

ค. อาจจะไดใครก็ไดเปนตัวแทนไปตอบปญหา  เพราะเลือกแตละคนโดยการจับสลาก 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดแตละชื่อมีเทากัน  เพราะแตละคนมีเพียงชื่อเดียวเหมือนกัน 

20. มีเสื้อสีแดง  3  ตัว และมีเสือ้สีน้ําเงิน  3  ตัว  อยูในตะกราผา  ตองการหยิบมารีดใหเรียบรอย
กอนเก็บเขาตู  โดยสุมหยิบคร้ังละ  1  ตัว  นักเรียนคิดวาจะหยิบไดเสื้อสีใดกอน 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงนิมีเทากนั  เพราะแตละสีมีจาํนวนเทากัน 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงินมีเทากนั คือ 1/2 ดังนัน้อาจจะหยิบ

ไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงินก็ได 
ค. หยิบไดเสื้อสีน้าํเงนิกอนแนนอน  เพราะเสือ้สีน้ําเงินอยูขางบน 
ง. อาจจะหยิบไดเสื้อสีแดงหรือเสื้อสีน้ําเงินกอนก็ได  เพราะเสื้อปนกนัอยูในตะกรา 

21. มีผูชาย  3  คน  คือ  ตอ,  ตู,  ออย  และผูหญิง  3  คน  คือ  ตอย,  แตว,  อ๋ิว  นั่งอยูโตะ
เดียวกนั พิธีกรตองการเชิญใครคนใดคนหนึ่งในกลุมนี้ข้ึนมากลาวถงึความประทับใจในการมา
งานเตนรําครั้งนี้  โดยการสุมเลือก  นักเรยีนคิดวาผูหญิงหรือผูชายจะถกูเชิญขึ้นมากอน 
ก. ผูหญิงตองถูกเชิญขึ้นมากลาวกอนอยางแนนอน  เพราะผูหญิงเตรียมตัวมาด ี
ข. โอกาสที่จะเชญิผูหญิงหรือผูชายขึ้นมากลาวมีเทากัน  เพราะจาํนวนผูหญิงและผูชาย

เทากัน 
ค. ความนาจะเปนที่ผูหญิงและผูชายจะถูกเชิญขึ้นมากลาวเทากัน  คือ  1/2  ดังนัน้โอกาสที่

ผูหญิงหรือผูชายจะถูกเชิญข้ึนมายอมเทากัน 
ง. อาจจะเชิญผูหญิงหรือผูชายขึ้นมากอนกไ็ด  เพราะมีอยูแค  2  เพศเทานั้น 

22. วันนี้ฝนตกกอนหนิจะออกไปตลาดจึงตองใชรม  1  คนั  ซึ่งในตะกรามีรมขนาดเทากันคละกนั
อยูดังนี ้ สีดํา  2  คนั  สีเขียว  3  คัน  กอนหนิหยิบโดยการสุม  ผลจะเปนอยางไร 
ก. รมทุกคันมีโอกาสทีจ่ะถกูหยิบข้ึนมา  แตโอกาสทีจ่ะหยบิไดรมสีเขียวมีมากกวา  เพราะรม

สีเขียวมีมากกวารมสีดํา 
ข. ตองหยิบไดรมสีเขียวแนๆ  เพราะรมสีเขียวเดนกวารมสีดําและมีสีสรรมากกวา 
ค. อาจจะหยิบไดรมสีดําหรือรมสีเขียวก็ได  เพราะรมอยูในตะกราและคละกัน 
ง. ความนาจะเปนทีห่ยิบไดรมสีเขียวเทากับ  3/5  สวนความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดรมสีดํา

เทากับ  2/5  ดังนัน้นาจะหยิบไดรมสีเขียวมากวารมสีดํา 
23. ในการเลือกหวัหนาหอง  ซึง่มีผูชาย  2  คน  ผูหญงิ  3  คน  ผลจะเลือกไดหัวหนาหองเปน

ผูหญิงหรือผูชายเปนอยางไร 
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ก. โอกาสที่ผูหญงิจะถกูเลือกมากกวาผูชาย  เพราะผูหญิงมีมากกวาผูชาย  1  คน 
ข. ผูชายอยางแนนอน  เพราะผูชายแข็งแรงกวาผูหญิง 
ค. อาจจะเปนผูชายหรือผูหญิงก็ได  เพราะมแีค  2  เพศเทานัน้ 
ง. ความนาจะเปนที่ผูหญิงจะไดรับเลือก เทากับ 3/5    ดังนัน้ผูหญงิจึงมีโอกาสทีจ่ะไดรับ

เลือกมากกวาผูชาย 
24. นมในตูเย็นมี  4   กลองวางคละกัน  ดังนี้  รสหวาน  รสสตรอเบอร่ี  รสโกโก  รสจืด  ถาหยิบ

แบบสุมมา  1  กลอง  ผลที่จะหยิบได เปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแตละรสเปน  1/4  ดังนั้นอาจจะหยิบได  รสหวาน  รสสตรอ

เบอรี่  รสโกโก  หรือรสจืด 
ข. หยิบไดรสหวานแนนอน  เพราะเปนรสที่ชอบ 
ค. อาจจะหยิบไดรสใดก็ได  เพราะนมคละกนัอยูในตูเยน็ 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดนมแตละรสมีเทากัน  เพราะนมมีรสละ  1  กลอง 

25. กลองใบหนึง่มีสลากขนาดเดียวกนัเขียนคาํวา  “มีรางวัล”  อยู  3  ใบ  และคําวา  “ไมมีรางวัล”  
อยู  7  ใบ รวม  10  ใบ  หญิงสาวคนหนึง่สุมหยิบสลากขึ้นมา  1  ใบ  ความนาจะเปนที่จะ
หยิบไดสลากที่มีรางวัลหรือไมมีรางวัลเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดสลากที่เขยีนคําวา  “ไมมีรางวลั”  มากกวา  เพราะสลากทีเ่ขียนคาํวา  

“ไมมีรางวัล”  มีมากกวาสลากทีเ่ขียนคาํวา  “มีรางวัล”  4  ใบ 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสลากทีเ่ขียนคาํวา “มีรางวัล”  เปน  3/10  สวนความนาจะ

เปนทีจ่ะหยิบไดสลากที่เขียนคําวา  “ไมมีรางวัล”  เปน  7/10  ดังนั้นความนาจะเปนทีจ่ะ
หยิบไดสลากที่เขียนคาํวา  “ไมมีรางวัล”  จึงมากกวา 

ค. หยิบไดสลากที่มีคําวา  “มีรางวัล”  อยางแนนอน  เพราะผูหญิงดวงด ี
ง. อาจจะหยิบไดสลากทีม่ีคําวา  “มีรางวัล”  หรือ  “ไมมีรางวัล”  ก็ได  เพราะสลากอยูใน

กลอง 
26. มีสลาก  7  ใบ  ขนาดเทากนัเขียนเลขโดดในแตละใบ  คอื  1 – 7  แลวใสไวในกลอง  ถาสุม

หยิบสลากข้ึนมา  1  ใบ  จะหยิบไดเลขคูหรือเลขคี่ 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดเลขคี่มีมากกวา  เพราะในกลองเลขคี่มีมากกวาเลขคู 
ข. หยิบไดเลข  7  แนนอน  เพราะเลข  7  เปนเลขที่มีคามากที่สุด  ดังนั้นหยิบไดเลขคี่

มากกวา 
ค. อาจจะหยิบไดเลขคูหรือเลขคี่ก็ได  เพราะใสไวในกลองและในกลองมีแคเลขคูกับเลขคี่ 
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ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดเลขคี่  เปน 4/7  สวนความนาจะเปนที่จะหยิบไดเลขคูเปน  
3/7  ดังนั้นโอกาสทีจ่ะหยิบไดเลขคี่มีมากกวา 

27. ในการปลูกตนไม  ซึ่งม ี ตนมะมวง  1  ตน  ตนมะพราว  1  ตน  ตนฝร่ัง  1  ตน  โดยการสุม
เลือกตนไม  ตนไมชนิดจะถกูเลือกมากที่สดุ 
ก. ความนาจะเปนที่เลือกตนไมแตละชนิด เทากับ 1/3  ดังนัน้โอกาสที่ตนไมแตละชนิดจะถูก

เลือกเทากนั 
ข. ตนฝร่ังอยางแนนอน  เพราะตนฝร่ังปลูกงายกวาชนิดอืน่ๆ 
ค. อาจจะเปนตนไมชนิดใดก็ได  เพราะตนไมมีอยูแค  3  ชนิด 
ง. โอกาสที่จะเลอืกตนไมแตละชนิดมีเทากัน  เพราะจาํนวนตนมีเทากัน 

28. ในรานอาหารมอีาหารคาว  3  ชนิด คือ  แกงเขียวหวาน  ผัดผักบุง  ตมยํา  ถาสุมเลือกจะได
อาหารชนิดใด 
ก. ความนาจะเปนที่จะเลือกอาหารแตละชนดิ  เปน  1/3  ดังนัน้อาจจะเลือกอาหารชนดิใดก็

ได   
ข. ตมยําแนนอน  เพราะตมยาํเปนอาหารที่ใครก็รูจัก 
ค. อาจจะเลือกอาหารชนิดใดกไ็ด  เพราะรานมีอาหารอยู  3  ชนิด 
ง. โอกาสที่จะเลอืกอาหารแตละชนิดเทากนั  เพราะอาหารแตละชนิดมี  1  อยางเทากนั 

29. ในการแขงขันปาเปา  ซึง่มีชองอยู  6  ชองแตละชองมีขนาดเทากนั  และมีหมายเลข 1 – 6  
กํากับไว  ชองละ  1  หมายเลข  ผลที่ผูแขงขันจะปาไดแตมคูหรือแตมค่ีในการปา  1  คร้ัง เปน
อยางไร 
ก. อาจจะปาไดแตมคูหรือแตมค่ีก็ได  เพราะทุกชองถูกแบงออกชองละเทาๆ  กนั 
ข. ความนาจะเปนที่จะปาไดแตมคูและแตมค่ีเทากนั  คือ  0.5   
ค. โอกาสที่จะปาไดแตมคูกับแตมค่ีเทากนั  เพราะจาํนวนคูและจํานวนคีม่ีจํานวน  3  ตัว

เทากัน 
ง. นาจะปาแลวไดแตมคู  เพราะอาจจะปาไดแตม  6  ซึ่งเปนแตมที่สงูที่สุด 

30. มีเสื้อขนาดเดยีวกนัแขวนคละกันอยูในตู  6  ตัว  โดยเปนสีขาว  3  ตัว  สีฟา  2  ตัว  และสี
ชมพู  1  ตัว  สุมหยิบเสื้อออกมาจากตู  1  ตัว  จะหยบิไดเสื้อสีใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดสีขาวมีมากที่สุด  เพราะมีจํานวนมากกวาสีอ่ืนๆ 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีขาวเปน  1/2  ความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีฟาเปน  1/3  

และความนาจะเปนที่จะหยบิไดสีชมพูเปน 1/6  ดังนั้นนาจะหยบิไดสีขาว   
ค. สีชมพู  เพราะสีชมพูมีอยูตัวเดียว 
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ง. อาจจะหยิบไดสีใดก็ได  เพราะเสื้อทัง้  3  สีแขวนอยูในตู  
31. บอยมีถงุเทาอยู  10  คู  ซึง่มดัเปนคูแตละสีไวเรียบรอยและวางคละกนัในตระกวา  โดยมีสีขาว  

4  คู  สีดาํ  5  คู  สีน้าํตาล  1  คู  ผลที่บอยจะสุมหยิบถงุเทามาใช  1  คู  เปนอยางไร 
ก. บอยหยิบไดสีน้ําตาลแนๆ  เพราะสนี้ําตาลมีอยูคูเดียว 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบถงุเทาสีดําเทากับ  1/2  สวนความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดถงุเทาสี

ขาว และสนี้ําตาล  เทากับ  4/10  และ  1/10  ตามลําดบั  ดังนัน้นาจะหยิบไดถงุเทาสีดํา
มากกวาสีอ่ืนๆ 

ค. อาจจะหยิบไดถุงเทาสีใดก็ได  เพราะถงุเทาอยูในตะกราและวางคละกนั 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดถุงเทาสีดํามีมากที่สุด  เพราะสีดํามีอยู  5  คู  ซึ่งมากกวาสีอ่ืนๆ 

32. บริษัทแหงหนึง่รับสมัครคนเขาทํางาน  1  ตําแหนง  ซึ่งมผีูสมัครเปนชาย  3  คน  หญงิ  2  คน  
แตละคนมีคุณสมบัติและทํางานไดเหมอืนกันหมด  ผลที่บริษัทแหงนี้จะเลือกคนเขาทํางาน
เปนอยางไร 
ก. เปนผูชายแนๆ  เพราะผูชายเขมแข็งกวาผูหญิง 
ข. โอกาสที่จะเลอืกผูชายมากกวาผูหญิง  เพราะผูชายมมีากกวาผูหญงิ 1  คน 
ค. ผูชายมีโอกาสถูกเลือกมากกวาเพราะความนาจะเปนทีจ่ะเลือกผูชาย  เทากบั  3/5 
ง. อาจจะเปนผูหญิงหรือผูชายก็ได  เพราะมแีค  2  เพศใหเลือก 

33. ในสุมหยิบบัตรขนาดเดียวกนัที่เขียนตัวอกัษรแผนละ  1  ตัวจากคําวา  “กาญจนาพร”  ซึ่งเรียง
คละกันและคว่ําเอาไว  จะหยิบไดตัวอักษรหรือสระ 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดตัวอักษรมากกวา  ถึงแมจะมีอยางละ  1 ตัวก็ตาม  เมื่อรวมกนัก็

มากกวาสระถงึ  4  ตัว 
ข. หยิบไดสระมากกวา  เพราะสระ  อา  มี  2  ตัว 
ค. อาจจะหยิบไดสระหรือตัวอักษรก็ได  เพราะคว่ําเอาไว 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดตัวอักษร  เปน  0.75  สวนความนาจะเปนที่จะหยบิไดสระเปน  

0.25 
34. กลองใบหนึง่มีบัตรขนาดเดียวกนัอยู  20  ใบ  ซึง่มีหมายเลข  1  ถึง  20  กํากับอยูบตัรละ  1  

หมายเลข  ถาหยิบบัตรออกมา  1  ใบอยางสุม  ผลทีจ่ะหยิบไดบัตรซึ่งมีจํานวนที่อยูบนบัตร
หารดวย  5  ลงตัว  เปนอยางไร 
ก. เปนไปไดนอยมาก  เพราะอาจจะหยิบไดเลข  1  ซึง่เปนเลขตัวแรกก็ได 
ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดจํานวนทีห่ารดวย  5  ลงตัว  เปน  1/5  
ค. อาจจะหยิบไดหมายเลขใดกไ็ด  เพราะบัตรแตละใบอยูในกลอง 
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ง. โอกาสที่จะหยบิไดจํานวนทีห่ารดวย  5  ลงตัว  มีแค  4  ใบ  จาก  20  ใบ 
35. โยนเหรียญเทีย่งตรง  1  อัน  3  คร้ัง  ความนาจะเปนที่เหรียญขึ้นหัวทัง้  3  เหรียญ  มากกวา

กอยทัง้  3  เหรียญ จริงหรือไม 
ก. ไมจริง  อาจจะขึ้นหวัหรือข้ึนกอยเทากันกไ็ด  เพราะเหรยีญแตละเหรยีญเปนอิสระตอกัน 
ข. ไมจริง  เพราะความนาจะเปนที่จะขึ้นหัว  3  เหรียญเปน  1/8  และความนาจะเปนทีจ่ะขึ้น

กอย  3  เหรียญ  ก็เปน  1/8  ดังนัน้โอกาสที่จะขึ้นจึงเทากัน 
ค. ไมจริง  เพราะโอกาสที่แตละเหรียญจะขึ้นหัวหรือกอยนัน้มีเทากนั  เพราะเหรียญแตละ

เหรียญมีแค  2  หนา 
ง. จริง  เพราะดานหวัหนักกวาดานกอย  ดงันั้นเหรียญทั้ง  3  นาจะขึ้นกอยทั้งหมด 
 
ใหใชขอมูลตอไปนี้ตอบคําถาม  ขอ  36 – 37  
จากการสอบถามนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาตอนตนเปนรายคนจํานวน 50 คน วาชอบเรียนวชิา
คณิตศาสตรหรือไม แสดงดังตาราง 
 

                              ชัน้ 
คําตอบ ม. 1 ม. 2 ม. 3 รวม 

ชอบ 8 10 12 30 
ไมชอบ 2 8 3 13 

ไมแสดงความคิดเห็น 2 4 1 7 
รวม 12 22 16 50 

 
36. ถาสุมนักเรียนมา  1  คน  นาจะไดนักเรยีนที่ชอบหรือไมชอบเรียนวิชาคณิตศาสตร 

ก. สุมไดนักเรียนที่ไมชอบเรียนคณิตศาสตรแนนอน  เพราะวิชาคณิตศาสตรเปนวิชาที่ยาก 
ข. อาจจะสุมไดนกัเรียนที่ชอบหรือไมชอบก็ได  เพราะสุมนักเรียน ม.ตนทัง้หมด 
ค. โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนมีมากกวา  เพราะนกัเรียนที่ชอบมจีํานวนมากกวา 
ง. ความนาจะเปนจะสุมไดนกัเรียนที่ชอบเรียน เทากับ 3/5  สวนความนาจะเปนที่จะได

นักเรียนที่ไมชอบเรียนเทากบั  13/50  ดังนั้น นาจะสุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตร
มากกวา 

37. ถาสุมนักเรียนมา  1  คน  จะสุมไดนักเรียนระดับชั้นใด 
ก. ไดนักเรียนชัน้  ม. 3  แนๆ  เพราะนักเรียนชั้น  ม. 3  โตทีสุ่ดใน ม.ตน 
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ข. โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนชัน้ ม. 2  มีมากทีสุ่ด  เพราะนักเรียนชัน้  ม. 2 มีจํานวนมากที่สุด 
ค. ความนาจะเปนที่จะสุมไดนกัเรียนชัน้ ม. 1  เทากับ 6/25  ชั้น  ม. 2  เทากับ  11/25 ชั้น  ม. 

3  เทากับ 8/25  เพราะฉะนัน้โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนชัน้ ม. 2  มมีากที่สุด 
ง. อาจจะไดนักเรียนชั้นใดก็ได  เพราะมนีักเรยีนหลายระดบัชั้น 
 
ใหใชขอมูลตอไปนี้ตอบคําถาม  ขอ  38 – 40  
ตารางแสดงน้าํหนักของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่  3  จํานวน  40  คน  ดังนี ้
 

น้ําหนกั (กก.) เด็กชาย เด็กหญิง รวม 
36 2 3 5 
37 5 4 9 
38 1 4 5 
39 8 5 13 
40 2 3 5 
41 3 0 3 
รวม 21 19 40 

 
38. ถาสุมนักเรียนขึ้นมา  1  คน  นาจะไดคนทีม่ีน้ําหนักเทาใด 

ก. โอกาสที่จะสุมไดนักเรียนที่มนี้ําหนกั  39  กิโลกรัมมีมากที่สุด  เพราะนกัเรียนที่หนัก  39  
กิโลกรัมมีจาํนวนมากที่สุด 

ข. ความนาจะเปนที่จะสุมไดนกัเรียนที่หนัก 39 กิโลกรัม เทากับ  13/40  จึงนาจะสุมได
นักเรียนทีห่นกั  39 กโิลกรัมมากที่สุด 

ค. นาจะไดคนทีม่ีน้ําหนัก  41  กิโลกรัม  เพราะเปนน้าํหนักที่มากที่สุด 
ง. อาจจะสุมไดนกัเรียนที่มนี้ําหนักเทาใดก็ได  เพราะน้าํหนกัมีหลายขนาด 

39. ถาสุมเลือกนักเรียนทีม่ีน้าํหนกั  37  กิโลกรัม  ขึน้มา  1  คน  นาจะเปนหญิงหรือชาย 
ก. อาจจะไดนักเรียนชายหรือนกัเรียนหญงิก็ได  เพราะมีอยูแค  2  เพศ 
ข. ความนาจะเปนที่จะไดนักเรยีนชาย  เทากบั  5/9  สวนนกัเรียนหญิงแค  4/9  ดังนั้นนาจะ

สุมไดนักเรียนที่มีน้าํหนกั  37  กิโลกรัม  เปนนกัเรียนชายมากกวา 
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ค. โอกาสที่จะไดนักเรียนชายมมีากกวา  เพราะนกัเรียนทีห่นัก  37  กิโลกรัม  เปนนกัเรยีน
ชายมากกวานกัเรียนหญิง 

ง. นาจะไดนักเรยีนชาย  เพราะนักเรียนชายโตกวานักเรียนหญงิ 
40. เมื่อสุมเลือกนกัเรียนขึน้มา  1  คน  โดยไมสนใจน้าํหนักตัว  จริงหรือไมที่นาจะสุมไดนักเรียน

ชายมากกวานกัเรียนหญิง 
ก. จริง  เพราะนกัเรียนชายตัวโตกวานักเรียนหญงิ 
ข. จริง  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะสุมไดนักเรยีนชาย เทากบั 21/40  สวนความนาจะเปนที่

จะสุมไดนักเรยีนหญิง  เทากับ  19/40  ดังนัน้นาจะสุมไดนักเรียนชายมากกวา 
ค. ไมจริง  อาจจะสุมไดนักเรียนหญงิหรือนักเรียนชายก็ได  เพราะมีแคนกัเรียนหญิงและ

นักเรียนชายเทานั้น 
ง. จริง  เพราะจํานวนนกัเรียนชายมากกวาจาํนวนนกัเรียนหญิง 

 
************************************* 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร  เรื่อง  ทฤษฎีเบ้ืองตนของความนาจะเปน 
ชั้นมัธยมศกึษาปที่  6  เวลา  1  ชั่วโมง  จํานวน  40  ขอ 

 
ชื่อ………………………………เลขที่……โรงเรียน…………………………….จังหวัด……..…… 
วันที…่………….เดือน……………………….……….…..………พ.ศ….…………………………. 
 
คําชี้แจงในการทําแบบวัด 
  
 1.  แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตรฉบับนี้ม ี 7  หนา  ประกอบดวยคําถาม
จํานวน  40  ขอ  ใชเวลาทํา  1  ชั่วโมง 
 2.  กอนลงมือทําแบบวัด  ใหนกัเรียนเขียนชื่อ  นามสกลุ  เลขที ่ โรงเรียน  และจังหวัด  ให
เรียบรอย 
 3.  คําถามทุกขอเปนแบบปรนัย  4  ตัวเลอืก  ในแตละขอใหนักเรียนเลือกตอบตัวเลอืกที่
ตรงกับความคิดของนักเรียนเพยีงขอเดียว  โดยกากบาทลงในกระดาษคําตอบที่เตรียมไวใหเทานั้น 
 4.  นักเรียนสามารถทดเพื่อหาคําตอบในกระดาษคําถามได 
 5.  หากมีขอสงสัยใหยกมือถามผูคุมสอบเทานั้น 
 
 

ขอขอบคุณในความรวมมือของทาน 
         นายกิตติศักดิ์  แกงทอง 

    นิสิตปริญญาโท  สาขาการศึกษาคณิตศาสตร 
          ภาควิชามัธยมศึกษา  คณะครุศาสตร 

      จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั 
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แบบวัดระดับการใหเหตุผลทางคณิตศาสตร 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่ 6 
 

1. ในการโยนเหรยีญบาท  3  เหรียญ  1  คร้ัง  ผลจะเปนอยางไร 
จ. โอกาสที่จะขึ้นหนาคละกนัมมีากกวา  เพราะเหรยีญมีอยู  2  ดาน 
ฉ. นาจะขึน้หนาคละกัน  เพราะความนาจะเปนที่เหรียญจะขึ้นหนาคละกันเทากับ  6/8  สวน

ความนาจะเปนที่เหรียญจะขึ้นหนาเดียวกนัทัง้  3  เหรียญมีแค  1/4  เทานั้น 
ช. ข้ึนกอยทั้ง  3  เหรียญอยางแนนอน  เพราะดานหวัเปนดานทีห่นกักวาดานกอยจึงถวงให

ข้ึนดานกอย 
ซ. อาจจะขึ้นหนาเดียวกันทั้ง  3  เหรียญหรือข้ึนหนาคละกนัก็ได  เพราะเหรียญมีอยู  3  

เหรียญเทานั้น 
2. สุมหยิบลูกปงปอง  2  ลูกออกมาจากกลองซึ่งมีลกูปงปองสีขาว  สีแดง  และสฟีา  ผลจะเปน

อยางไร 
ก. สีแดงกับสีฟาอยางแนนอน  เพราะเปนสทีีเ่ดนที่สุด   
ข. โอกาสที่จะหยบิไดลูกปงปอง  2  ลูกใดๆ  เทากัน  เพราะจํานวนลูกเทากัน 
ค. โอกาสที่จะหยบิได  สีขาวกับสีแดง  สีขาวกบัสีฟา  หรือสีแดงกับสีฟา  เทากนั  เพราะ

ความนาจะเปนเทากนั  คือ  1/3 
ง. อาจจะหยิบได  2  สีใดๆ  ก็ได  เพราะลูกปงปองอยูในกลองมี  3  สี 

3. สุมหยิบลูกกวาดจากขวดโหล  2  ลูก  ซึง่มลีูกกวาดสีขาว  3  ลูก  ลูกกวาดสีแดง  2  ลูก  และ
ลูกกวาดสีเขียว  5  ลูก  จะหยิบไดลูกกวาดสีใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดลูกกวาดสีเดียวกนัและเปนสีเขียวมีมากกวา  เพราะลูกกวาดสีเขยีวมี

จํานวนมากกวาสีอ่ืนๆ 
ข. หยิบไดลูกกวาดสีแดง  เพราะลูกกวาดสีแดงเดนกวาทุกสี 
ค. อาจจะหยิบไดลูกกวาดสีเดียวกันหรือลูกกวาดคละสีก็ได  เพราะลูกกวาดมีอยู  3  สี 
ง. นาจะเปนที่จะหยิบไดลูกกวาดสีเขียวมากกวาสีอ่ืนๆ  เพราะความนาจะเปนที่จะได

ลูกกวาดสีเขียว  เทากับ  10/45 
4. มีกระดาษ  3  สี  คือ  สีขาว  สีน้ําเงิน  สีแดง  ซึ่งมวนอยูในกลอง  สุมหยิบมาใช  2  สีโดยใชสี

ใดก็ไดจะเปนอยางไร 
ก. หยิบไดสีแดงกับสีน้ําเงนิ  เพราะเปนสีทีเ่ดนกวาสีขาว 
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ข. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดแตละกรณี  คอื  ขาวกับน้ําเงิน  ขาวกับแดง  และน้าํเงนิกับ
แดง เทากับ  1/3  เพราะจาํนวนคูสีเทากนั  คือ  1  ใน  3  

ค. อาจจะหยิบไดสีคูใดๆ ก็ได  เพราะมีอยูถึง  3  สีดวยกัน 
ง. โอกาสที่จะหยบิได  2  สีใดๆ  มีเทากัน  เพราะแตละสีมีจาํนวนแผนเทากัน 

5. หยิบไพ  2  ใบจากไพ  K โพดํา  ไพ K โพแดง  ไพ K  ขาวหลามตัด  ไพ K  ดอกจิก  ผลจะเปน
อยางไร 
ก. ไดไพ K โพดํากับไพ K  โพแดงอยางแนนอนที่สุด  เพราะเปนไพที่มีแตมสูงทัง้  2  ใบ 
ข. โอกาสที่จะไดไพแตละคูกันมีเทากัน  เพราะจํานวนไพเทากนั 
ค. ความนาจะเปนที่จะไดไพแตละคูกนัเทากับ  1/6  เพราะไพแตละชนิดมจีํานวน  1  ใบ

เทากัน 
ง. อาจจะไดไพใบอ่ืนคูกันก็ได  เพราะมีตั้งหลายใบ 

6. ในการออกเลขทาย  2  ตัว  โอกาสที่จะออกเลขทายทัง้  2  ตัวเหมือนกนั  เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะออกเลขทายเหมอืนกันมีเทากนั  เพราะเลขทาย 2 ตัวที่เหมือนกนัม ี 1  จํานวน

เทากัน 
ข. จะตองเปน  99  อยางแนนอน  เพราะเปนเลขทายที่มากที่สุดและเหมอืนกันดวย 
ค. อาจจะออกเลขทาย  2  ตัวทีเ่หมือนกนัตัวใดก็ได  เพราะเลขมีตั้งแต 00 ถึง 99 
ง. โอกาสที่จะไดเลขทาย  2  ตัวเหมือนกนัมีเทากัน  เพราะความนาจะเปนที่จะได  เทากบั  

1/10 
7. ในการโยนลกูเตา  1  ลูก  3  คร้ัง  ผลที่เกิดขึ้นจะเปนอยางไร 

ก. ข้ึนแตม  1  ทั้ง  3  คร้ังแนนอน  เพราะเปนแตมทีน่อยทีสุ่ด 
ข. นาจะขึน้แตมแตกตางกนั  เพราะความนาจะเปนเทากับ  35/36  สวนขึ้นแตมเหมือนกันทั้ง  

3  ลูก  มีเพียง  1/36  เทานัน้  ดังนั้นนาจะขึ้นแตมที่แตกตางกนัมากกวา 
ค. แตมที่ปรากฏทั้ง  3  คร้ังแตกตางกนัหมดหรือเหมือนกนัหมด  เพราะโยน  3  คร้ัง 
ง. ข้ึนแตมเหมือนกนัทัง้  3  คร้ังเทากนั  เพราะแตละแตมมีจํานวนหนาเทากัน 

8. โยนเหรียญ  1  เหรียญ  4  คร้ัง  เหตุการณที่จะเกิดขึน้เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะออกหนาตางกนัมีมากกวา  เพราะเหรียญ  1  เหรียญมีอยู  2  หนา  และโยน  

4  คร้ัง 
ข. ความนาจะเปนทีห่นาจะออกตางกนัมถีึง  7/8  สวนความนาจะเปนที่เหรียญจะออกหนา

เหมือนกนัทัง้  4  คร้ังมีเพียง  1/8  เทานัน้ ดังนัน้นาจะออกหนาที่แตกตางกนัมากกวา 
ค. ออกกอยทัง้  4  เหรียญ  เพราะดานกอยเบากวาดานหวัจึงขึน้ดานกอย 
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ง. อาจจะขึ้นหนาเดียวกันหรือคละกันก็ได   เพราะโยนเหรยีญ  4  คร้ัง 
9. มีจํานวนบวกอยู  3  จํานวน  และจาํนวนลบอยู  2  จํานวน คละกันอยูในกลอง  ถาสุมหยิบ

จํานวนเหลานีม้า  1  จํานวน  ดูวาไดจํานวนใดแลวใสคืนลงในกลองเชนเดิม จากนั้นก็หยิบอีก
คร้ัง  จากการสุมหยิบทั้ง  2  คร้ัง  ผลเปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิไดจํานวนบวกกบัจํานวนลบ  เพราะความนาจะเปนเทากับ  12/25 
ข. หยิบไดจํานวนบวกทัง้  2  คร้ัง  เพราะครัง้แรกหยิบไดจาํนวนบวก  คร้ังที ่ 2  ก็ตองหยิบได

จํานวนบวก 
ค. อาจจะหยิบไดบวกกับบวก  หรือบวกกับลบ  หรือลบกับลบก็ได  เพราะในกลองมีทัง้

จํานวนบวกและจํานวนลบ 
ง. หยิบไดจํานวนบวกทัง้  2  คร้ัง  มากกวา  เพราะในกลองจํานวนบวกมีมากกวาจํานวนลบ 

10. มีสมุดวางอยูบนชั้น  ดงันี ้ สีแดง  3  เลม  สีขาว  4  เลม  เหตุการณทีสุ่มหยิบมาใช  3  เลม
เปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดสมุดคละสีกันมีมากกวา  เพราะสมุดมีหลายเลม 
ข. ไดสมุดสีแดงอยางแนนอน  เพราะสมุดสีแดงสะดุดตากวาสมุดสีขาว 
ค. อาจจะหยิบไดสมุดสีเดียวกนัทัง้  3  เลมหรือคละสีกันก็ได  เพราะสมุดวางอยูบนชั้น

เหมือนกนัและมี  2  สี 
ง. นาจะหยบิไดสมุดคละสีกัน  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได เทากบั   6/7   

11. มีปากกาอยู  6  ดามในกลอง  ซึ่งมีสีแดง  3  ดาม  สนี้ําเงิน  3  ดาม  เหตุการณทีจ่ะสุมหยิบได
ปากกา  2  ดาม  ผลเปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิไดปากกาคละสกีัน  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  3/5  ซึ่ง

มากกวาความนาจะเปนที่จะหยิบไดปากกาสีเดียวกัน  คอื  2/5 
ข. หยิบไดสีแดงแนนอน  เพราะปากกาสีแดงสีสดกวาปากกาสีน้าํเงิน 
ค. อาจจะหยิบไดสีเดียวกนัหรือคละสีกันก็ได  เพราะปากกามีทั้งสนี้าํเงนิและสีแดง 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสีเดียวกันทั้ง  2  ดาม มเีทากัน  เพราะปากกาสีแดงและปากกาสนี้ําเงิน

มีจํานวนเทากนั 
12. ในการทอดลูกเตา  2  ลูกพรอมกัน  การทีจ่ะไดแตมเหมอืนกันเปนอยางไร 

ก. ไดแตม  6  กับ  แตม  6  เพราะเปนแตมทีม่ากที่สุด 
ข. ความนาจะเปนที่จะไดแตมเหมือนกันเทากับ  1/6  เพราะมี  6  จาก  36  เหตุการณ 
ค. อาจจะขึ้นแตมที่เหมือนกันคูใดก็ได  เพราะมีตั้งแต  1  ถึง  6 
ง. โอกาสที่จะไดแตมที่เหมือนกันในแตละคูเทากนั  เพราะจํานวนเหตุการณที่เกิดขึ้นเทากัน 
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13. โยนลูกเตา  2  ลูก  1  คร้ัง  เหตุการณที่ผลรวมของแตมบนลูกเตาทัง้สองลูกเปนจํานวนคูเปน
อยางไร 
ก. ขึ้นแตม  6  ทั้ง  2  ลูก  เพราะเปนแตมทีสู่งที่สุดและผลรวมไดเปนจาํนวนคู 
ข. โอกาสที่จะขึ้นแตมตางกนัมมีากกวา  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะขึ้นแตมตางกนัเทากัน  

1/3 
ค. อาจจะขึ้นหนาเหมือนกนัหรือตางกันทัง้  2  ลูกก็ได  เพราะลูกเตามีหลายหนา 
ง. โอกาสที่จะขึ้นหนาเหมือนกนัมีเทากนั  เพราะแตละคูมีจาํนวนเทากัน 

14. กลองใบหนึง่มีลูกหนิสีขาว  5  ลูก  สเีขียว  3  ลูก  สีน้าํเงิน  2  ลูก  ถาสุมหยิบลูกหนิ  3  ลูก  
พรอมกัน  ผลจะเปนอยางไร   
ก. นาจะหยบิไดลูกหนิคละสีกนั  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  24/35 
ข. ตองไดสีเขียวทั้ง  3  ลูกแนนอน  เพราะสเีขียวมี  3  ลูกพอดี 
ค. อาจจะหยิบไดลูกหนิสีเดียวกนั  หรือคละสกีันก็ได  เพราะลูกหนิอยูในกลองและมหีลายส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดลูกหินสีขาวทั้ง  3  ลูกมมีากกวา  เพราะลูกหินสีขาวมีหลายกอน 

15. ในการทอดลูกเตา  2  ลูกพรอมกัน  1  คร้ัง  ผลบวกของแตมบนหนาลกูเตาทัง้สองลูกหารดวย  
4  ลงตัว  ผลจะเปนอยางไร 
ก. ตองขึ้นแตม  6  ทัง้สองลกู  เพราะแตม  6  เปนแตมที่สูงที่สุด 
ข. นาจะหยบิไดแตมที่แตกตางกันที่ผลรวมหารดวย  4  ลงตัวมากกวา  เพราะความนาจะ

เปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  1/6 
ค. อาจจะขึ้นแตมคูใดก็ได  เพราะลูกเตามีหลายหนา 
ง. โอกาสที่จะขึ้นแตมเหมือนกนัทัง้  2  ลูกมีเทากนั  เพราะแตละคูมีจํานวนเทากัน 

16. โยนลูกเตา  2  ลูก  1  คร้ัง  ความนาจะเปนที่ผลบวกของแตมลูกเตาทีห่งายเปนจํานวนเฉพาะ
เปนอยางไร 
ก. ความนาจะเปนที่ผลบวกจะเปนจํานวนเฉพาะ เทากับ  4/9 
ข. ตองขึ้นแตม  1  ทัง้  2  ลกู  เพราะแตม  1  เปนแตมที่นอยที่สุด 
ค. อาจจะขึ้นแตมคูอ่ืนก็ได  เพราะลูกเตาทั้ง  2  ลูกมีหลายหนา 
ง. โอกาสขึ้นแตมของลูกเตาทั้ง  2  ลูก  ผลบวกรวมกนัเปนจาํนวนเฉพาะมนีอยกวาผลรวม

แตมเปนจํานวนประกอบ 
17. สุมหยิบไพ  2  ใบ  จากไพ  K  4  ใบ (K  โพดํา  K  โพแดง  K  ขาวหลามตัด  K  ดอกจิก)  ผล

จะเปนอยางไร 
ก. หยิบไดไพ  K  โพดํากบัไพ  K  โพแดง  เพราะเปนไพแตมที่สูงที่สุด 
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ข. นาจะหยบิไดไพคูใดคูหนึง่  เพราะความนาจะเปนที่จะหยบิไดเทากนั  1/6  
ค. อาจจะหยิบไดไพ  2  ใบใดๆ  ทีห่นาตางกนั  เพราะไพมี  4  ใบที่แตกตางกนั 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดไพ  2  ใบใดๆ  มีเทากนั  เพราะไพแตละชนิดมีจาํนวนเทากัน 

18. กลองใบหนึง่มีฉลากอยู  4  ใบ  ฉลากแตละใบมีอักษร  ก,  ข,  ค,  ง  เขียนอยู  สุมหยิบฉลาก
ออกมา  1  ใบจากกลองดูวาเขียนอักษรอะไรแลวคืนฉลากกลับไปในกลองตามเดิม  หยิบ
ฉลากขึ้นมาใหมอีก 1 ใบ  ผลจากการสุมหยิบทั้ง  2  คร้ังจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดตัวอักษรตางกนัมีมากกวาที่จะหยิบไดอักษรตัวเดิม  เพราะมีอักษรที่

แตกตางกนั 
ข. นาจะหยบิไดตัวอักษรที่แตกตางกนัทั้ง 2  คร้ังมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได 

มีคาเทากับ  3/4  
ค. ตองหยิบได  ก  กับ  ก  แนนอน  เพราะเปนอักษรตัวแรกในภาษาไทย 
ง. อาจจะหยิบไดตัวอักษรตางกนัหรือเหมือนกันก็ได  เพราะอักษรมีตั้งหลายตัว 

19. ในการสุมหยบิลูกบอล  2  ลูก  จากกลองซึ่งบรรจุลูกบอลสีขาว  3  ลูก  และสีดํา  2  ลูก  ผล
เปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิไดลูกบอลคละสีกัน  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  3/5   ซึ่งมี

มากกวาที่จะหยิบไดลูกบอลสีเดียวกนั 
ข. หยิบไดลูกสีดาํทัง้  2  ลูก  เพราะลูกบอลสีดําเขมกวาสขีาว 
ค. อาจจะหยิบไดสีดําทั้งคู  หรือสีขาวทัง้คู  หรือสีดํากับสีขาวก็ได  เพราะลูกบอลอยูในกลอง

และมี  2  ส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดลูกบอลสีขาวคูกันมีมากกวา  เพราะจํานวนลกูมีมากกวา 

20. เหตุการณที่จะเกิดขึ้นในการสุมหยิบไพ  2  ใบจากไพดอกจิก 13 ใบ(2, 3,4, 5, ..., J, Q, K, A) 
ก. หยิบได  A  กับ  K  เพราะเปนแตมที่สงูทีสุ่ด 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดไพเปนตัวเลข  2  ใบใดๆ  มีมากกวา  เพราะตัวเลขมีจํานวนมากวาตัว

ภาษาอังกฤษ 
ค. นาจะหยบิได  2  ใบเปนตวัเลขกับตัวภาษาอังกฤษ  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดมี

คาเทากับ  22/39 
ง. อาจจะหยิบไดตัวเลขทั้งคู  หรือตัวภาษาอังกฤษทั้งคู  หรือตัวเลขกับตัวภาษาอังกฤษก็ได  

เพราะไพมีหลายใบ 
21. สุมหยิบฉลาก  2  ใบ จากฉลาก  10  ใบ  ซึ่งเขียนเลข  0  ถึง  9  กํากับไวเปนอยางไร 
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ก. โอกาสที่จะหยบิไดเปนเลขคูกับเลขคู  หรือเลขคี่กับเลขคี่  มีเทากนั  เพราะจํานวนเลขคูกับ
เลขคี่เทากนั 

ข. หยิบไดเลข  9  กับเลข  0  เพราะเปนแตมมากที่สุดและนอยที่สุด 
ค. อาจจะหยิบไดเลขคูกับเลขคี่  หรือเลขคูกับเลขคู  หรือเลขคี่กับเลขคี่ก็ได  เพราะฉลากมี  

10  ใบ 
ง. นาจะหยบิไดเลขคูกับเลขคี่มากกวา  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดเลขคูกับเลขคี่  

เทากับ  5/9 
22. มีกางเกง  10  ตัว  และมีเสือ้  10  ตัว  อยูในตะกรา  ตองการนํามารีดกอนเก็บเขาตู  ในการ

หยิบคร้ังแรกผลจะเปนอยางไร 
ก. หยิบไดเสื้อกอนแนนอน  เพราะเสื้ออาจจะอยูขางบนกางเกง 
ข. โอกาสที่จะไดเสื้อเทากับโอกาสที่จะหยบิไดกางเกง  เพราะความนาจะเปนเทากนั  คอื  

1/2  
ค. อาจจะหยิบไดเสื้อหรือกางเกงกอนก็ได  เพราะเสื้อกับกางเกงปนกันอยูในตะกรา 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดเสื้อกับกางเกงมีเทากนั  เพราะเสื้อมี  10  ตัวและกางเกงกม็ี  10  ตัว

เชนกนั 
23. ชาย  3  คน  คือ  ตอ,  ตู,  ออย  และหญงิ  3  คน  คือ  ตอย,  แตว,  อ๋ิว  สุมเลือกเพือ่เปน

ตัวแทนไปแขงขันตอบปญหา  จํานวน  3  คน  ผลที่ไดจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะสุมไดผูหญิงหรือผูชาย  ทั้ง  3  คน มีโอกาสเทากนั  เพราะจํานวนผูหญิงและ

ผูชายเทากัน 
ข. นาจะสุมไดผูหญิงกับผูชายคละกันมากกวา  เพราะความนาจะเปนเทากับ  9/10 
ค. จะตองไดผูชายทั้ง  3  คนอยางแนนอน  เพราะผูชายเกงกวาผูหญงิ 
ง. อาจจะสุมไดเพศเดียวกนัทั้งหมดหรือคละเพศกันก็ได  เพราะมีแคผูหญงิกับผูชายเทานั้น 

24. กลองใบหนึง่มีลูกปงปอง  ซึ่งมหีมายเลข  1 ถึง 6  กํากบัอยู  สุมหยิบลูกปงปองขึ้นมา  2  ลูก
พรอมกัน  เหตกุารณที่เกิดขึ้นจากการสุมหยิบจะเปนอยางไร 
ก. ตองหยิบไดหมายเลข 5  กับหมายเลข 6  กํากับอยู  เพราะเปนจาํนวนที่มีคามากกวา

จํานวนอืน่ๆ 
ข. อาจจะหยิบไดหมายเลขคูกบัคู  หรือหมายเลขคี่กับค่ี  หรือหมายเลขคูกับค่ีก็ได  เพราะมี

หมายเลขหลายจํานวนในกลอง 
ค. นาจะหยบิไดหมายเลขคี่กบัหมายเลขคู  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได  เทากับ  3/5 
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ง. โอกาสที่จะหยบิไดหมายเลขคู  2  ลกูและโอกาสทีจ่ะหยบิไหมายเลขคี่  2  ลูกมีเทากนั  
เพราะจาํนวนหมายเลขคูและจํานวนหมายเลขคี่มีเทากนั 

25. กลองใบหนึง่มีลูกปงปอง  3  ลูก  มหีมายเลข  1,  2,  3  กํากับไว  ถาสุมหยิบลูกปงปองขึ้นมา  
1  ลูก  ดูวาไดหมายเลขใด  แลวใสคืนเพื่อหยิบอีกครั้งหนึ่ง  เหตุการณที่เกิดขึ้นจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดทั้ง  2  คร้ังหมายเลขเหมือนกนัมีเทากัน  เพราะแตละหมายเลขม ี 1  

จํานวนเทากัน 
ข. นาจะหยบิไดหมายเลขตางกันทั้ง  2  คร้ัง  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได เทากบั  2/3 
ค. หยิบไดลูกปงปองที่มหีมายเลข  1  กํากบัไวทัง้  2  คร้ัง  เพราะลาํดับ  1  กอนลําดับอ่ืนๆ 
ง. ในการหยิบทั้ง  2  คร้ังอาจจะหยิบไดหมายเลขตางหรือเหมือนกันก็ได  เพราะลูกปงปองมี

หลายลกูและอยูในกลอง 
26. สุมหยิบจาํนวนเต็ม  2  จํานวนในกลอง  ซึง่มี 1  ถงึ  10  เขียนกาํกับอยู  แลวผลบวกของ  2  

จํานวนนัน้หารดวย  2  ลงตวั  นักเรยีนคิดวาจะหยิบไดจาํนวนใด 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดทั้ง  2  จาํนวนเปนจํานวนคูเหมือนกนัหรือจํานวนคี่เหมือนกันมีเทากัน  

เพราะจาํนวนคูและจํานวนคี่มีจํานวนเทากัน 
ข. หยิบได  1  กับ  3  เพราะเปนจํานวนที่บวกกนัแลว 2 หารลงตวั  
ค. อาจจะหยิบได  2  จํานวนใดๆ ที่บวกกนัแลวหารดวย  2  ลงตัวก็ได  เพราะมีหลายจาํนวน

ในกลอง 
ง. โอกาสที่จะหยบิได  2  จาํนวนใดๆ  ที่บวกกันแลวหารดวย  2  ลงตวัเทากัน  เพราะความ

นาจะเปนที่จะหยิบได  เทากบั  1/45  
27. สุมหยิบตัวอักษรจากคําวา  MATH  มา  2  ตัว  ซึง่คว่าํและคละกันอยู  ผลจะเปนอยางไร 

ก. นาจะหยบิไดตัวอักษรคูใดคูหนึง่  เพราะความนาจะทีจ่ะหยิบไดเทากัน  คือ 1/6 
ข. หยิบไดตัวอักษร  M  กับ  A  เพราะเปนอกัษรที่อยูถัดกนั 
ค. อาจจะหยิบไดอักษรตัวใดคูกันก็ได  เพราะมีตัวอักษรหลายตัว 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดตัวอักษร  2  ตัวใดๆ  มีเทากนั  เพราะตัวอักษรแตตัวมีจํานวนเทากัน 

28. ไพ  52  ใบ  สุมหยิบมา  2  ใบ  เหตุการณจะเปนอยางไร 
ก. หยิบได  A  คูกับ  A  แนนอน  เพราะเปนไพที่มีแตมสูงทีสุ่ด 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดตัวเลขทั้งคูมีมากกวา  เพราะจาํนวนตวัเลขมากกวาจํานวนตวัอักษร 
ค. นาจะหยบิไดตัวเลขทั้งคู  เพราะความนาจะเปนที่จะหยบิได  เทากับ  105/181 
ง. อาจจะหยิบได  ตัวเลขทั้งคู  หรือตัวภาษาอังกฤษทัง้คู  หรือตัวเลขกับตัวภาษาองักฤษก็ได  

เพราะไพ  1  สํารับมีทัง้ตัวเลขกับตัวอักษร 
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29. ดึงไพ  4  ใบออกจากกองซึง่มี  8  ใบ  ดังนี ้ ไพโพดํา (A  J  Q  K)   ไพโพแดง  (A  J  Q  K)  
ผลจะเกิดอะไรขึ้น 
ก. หยิบไดไพโพแดง  4  ใบ  เพราะไพโพแดงสีเดนกวาไพโพดํา 
ข. อาจจะหยิบไดไพชนิดเดียวกนั  หรือคละกนัก็ได  เพราะไพมี  2  ชนิดเทานั้น 
ค. โอกาสที่จะหยบิไดไพทั้ง  4  ใบเปนไพชนิดเดียวกนัมีเทากัน  เพราะไพทั้ง  2  ชนดิมี

จํานวนเทากัน 
ง. นาจะหยบิไดไพคละกนัมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบได  เทากับ  34/35  

30. สุมหยิบลูกหนิ  3  ลูก  จากกลองที่มีลกูหนิสีน้ําเงิน  4  ลูก  และสีแดง  11  ลูก  ผลจะเปน
อยางไร 
ก. หยิบไดสีแดงทั้ง  3  ลูก  เพราะสีแดงเดนกวาสนี้ําเงนิ 
ข. โอกาสที่จะหยบิไดสีแดงทั้ง  3  ลูกมมีากกวา  เพราะจาํนวนลูกหินสีแดงมีมากกวา 
ค. นาจะหยบิไดลูกหนิคละสีกนั  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบได  เทากับ  286/455  
ง. อาจจะหยิบไดสีเดียวกนั  หรือคละสีกันก็ได  เพราะลูกหนิมี  2  สีในกลอง 

31. บริษัทแหงหนึง่รับสมัครคนเขาทํางาน  2  ตําแหนง  ซึ่งผูสมัครเปนชาย  3  คน  หญิง  2  คน  
แตละคนมีคุณสมบัติและทํางานไดเหมอืนกันหมด  ผลจากการสุมเลือกคนเขาทํางานจะเปน
อยางไร 
ก. ตองไดผูชายแนๆ  เพราะผูชายเขมแข็งกวาผูหญงิ 
ข. โอกาสที่จะไดผูชายทั้งคูมีมากกวาที่จะไดผูหญิงทั้งคู  เพราะจาํนวนผูชายมมีากกวา

ผูหญิง 
ค. จากการสุมเลอืกนาจะไดผูหญิงกับผูชายมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะไดผูหญิงกับ

ผูชาย  เทากบั  3/5 
ง. อาจจะไดผูหญิงทัง้คู  หรือผูชายทั้งคู  หรือผูหญิงกับผูชายก็ได  เพราะมี  2  เพศใหเลือก 

32. ในจํานวนเด็ก  12  คน  มีเดก็ถนัดซาย  4  คน  ถาสุมเดก็มา  4  คน  ผลจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะสุมไดเด็กถนัดขวา  ทัง้  4  คน มีมากกวา  เพราะเด็กถนัดขวามีจาํนวน

มากกวา 
ข. สุมไดเด็กถนัดขวา  ทัง้  4  คน  มีโอกาสมากกวา  เพราะความนาจะเปนที่จะสุมไดเด็ก

ถนัดขวา  ทัง้  4  คน  เทากับ  14/99 
ค. ตองสุมไดเด็กที่ถนัดซายแนนอน  เพราะเด็กถนัดซายม ี 4  คนพอด ี
ง. อาจจะสุมไดเด็กถนัดขวา  หรือถนัดซาย  ทัง้  4  คน  หรือถนัดขวากบัถนัดซายคละกันก็

ได  เพราะเด็กมีแคที่ถนัดขวากับถนัดซาย 
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33. พจนานกุรมครบชุดมี  10  เลม วางคละกนั  ใหหมายเลข  1  ถึง  10  ตามลําดับ  สุมหยิบ
หนงัสือทีละเลมเรียงไวบนชัน้ยาวตามลาํดับที่หยบิไดจนครบทั้ง  10  เลม  ผลจะเปนอยางไร 
ก. โอกาสที่จะหยบิไดแตละเลมเทากัน  เพราะหนงัสือมีอยางละ  1  เลมเทากนั 
ข. หยิบไดเลม  1  กอน  เพราะเลม  1  มากอนเลมอ่ืนๆ 
ค. อาจจะหยิบไดเลมใดๆ  ก็ได  เพราะหนังสือมี  10  เลม 
ง. ความนาจะเปนที่จะหยิบไดหนงัสือแตละเลมเทากัน  คือ  1/10 

34. กลองใบหนึง่มีลูกบอลอยู  3  สี  คือ  สีแดง  สีเขยีว  สีเหลือง  สีละ  4  ลูก  สุมหยบิลูกบอล
ข้ึนมา  4  ลูกพรอมกัน  ผลจะเปนอยางไร 
ก. นาจะหยบิสุมหยิบไดลูกบอลคละสีกัน  เพราะความนาจะเปนที่จะหยบิได เทากับ  

492/495 
ข. จะตองหยิบไดสีแดง  เพราะสีแดงเปนสทีี่เดนกวาสีอ่ืนๆ 
ค. อาจจะหยิบไดสีเดียวกนั  หรือคละสีกันก็ได  เพราะลูกบอลมีหลายส ี
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสีเดียวกันทั้ง  4  ลูกมีเทากัน  เพราะจาํนวนลกูเทากนัทัง้  3  สี 

35. นายวทิยหยิบถุงเทาซึง่ม ี 6  คู  แตละคูมีสตีางกนั  ออกจากตูอยางสุมข้ึนมา  2  ขาง  วทิยจะ
หยิบไดถุงเทาสีเดียวกนัหรือคนละส ี
ก. โอกาสที่จะหยบิไดถุงเทาคนละสีกันมีมากกวา  เพราะเหตุการณที่จะหยิบไดถุงเทาคนละ

สีมีมากกวา 
ข. นาจะไดหยิบไดถุงเทาคนละสี  เพราะความนาจะเปนทีจ่ะหยิบไดถงุเทาคนละสีเทากับ  

10/11  ซึ่งมากกวาความนาจะเปนที่จะหยบิไดถุงเทาสีเดยีวกนั  คือ  1/11 
ค. ไดถุงเทาสีเดียวกัน  เพราะถงุเทาจัดไวเปนคูๆ 
ง. อาจจะไดหยิบไดถุงเทาสีเดียวกันหรือคนละสีก็ได  เพราะถุงเทามีหลายคูหลายส ี

36. ดํากับแดงผลดักันปนแปะ  ตกลงกนัวาในการปนแปะ  5  รอบ  ใครออกหัวไดมากกวาจะเปนผู
ชนะ  หลังจากปนแปะมาได  3  รอบ  ปรากฏดําไดหัว  2  คร้ัง  แดงไดหัว  1  คร้ัง  และบังเอิญ
มีเหตุใหตองเลิก  ถามกีารปนแปะตอไปอีก  2  รอบ  ผลจะเปนอยางไร 
ก. ดํานาจะเปนผูชนะ  เพราะความนาจะเปนที่เหรียญจะขึ้นหวั  เทากับ  3/4 
ข. ดําชนะแนๆ  เพราะชนะมาแลว  2  คร้ัง 
ค. อาจจะเปนดําหรือแดงก็ไดทีช่นะ  เพราะยงัเหลือการแขงขันอีก  2  คร้ัง 
ง. โอกาสที่ดําจะชนะมมีากกวาแดง  เพราะในการปนแปะโอกาสทีจ่ะขึ้นหัวเทากับข้ึนกอยมี

เทากัน 
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37. ในกลองบรรจสุม  6 ผล  มีสมดี  4  ผล  สมเสีย  2  ผล  สุมหยิบสมข้ึนมา  2  ผล  จะไดสมดี
หรือสมเสีย 
ก. หยิบไดสมเสียแนนอน  เพราะมี  2  ผล 
ข. นาจะหยบิไดสมดี  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบไดสมดีเทากับ  6/15  สวนความนาจะ

เปนทีจ่ะหยิบไดสมเสีย  เทากับ  2/15 
ค. อาจจะหยิบไดสมดีหรือสมเสยีก็ได  เพราะสมอยูในกลอง 
ง. โอกาสที่จะหยบิไดสมดีมีมากกวา  เพราะสมดีมีมากกวาสมเสีย 

38. กลองใบหนึง่มีลูกบอลสีแดง  5  ลูก  สีขาว  3  ลูก  นาย ก  และนาย  ข  ผลัดกันสุมหยิบลูก
บอลทีละลูกโดยไมใสคืนไปเรื่อยๆ  และหยุดเมื่อมีใครคนหนึ่งหยิบไดลูกบอลสีแดง  ถานาย  ก  
หยิบลูกบอลเปนคนแรก  เขาจะหยิบไดลูกบอลสีใด 
ก. โอกาสที่นาย  ก  จะหยิบไดสีแดงมีมากกวาสีขาว  เพราะจํานวนลูกสีแดงมากกวาสีขาว 
ข. นาจะหยบิไดสีแดง  เพราะความนาจะเปนที่จะหยิบไดสีแดงเทากับ  5/8  ซึ่งมีมากกวาสี

ขาว 
ค. หยิบไดสีแดง  เพราะสีแดงเปนสีที่เดนกวาสขีาว 
ง. อาจะหยิบไดสีแดงหรือสีขาวก็ได  เพราะลูกบอลอยูในกลองและม ี 2  ส ี

39. ในการจบัฉลากชื่อนักเรียน  2  คน  จากนกัเรียน  4  คน  ซึง่มีชาย  2  คน  หญิง  2  คน  เพื่อ
เปนตัวแทนไปแขงตอบปญหา  นักเรยีนคิดวาตัวแทนจะเปนหญงิหรือชาย 
ก. เปนชายอยางแนนอน  เพราะผูชายเกงกวาผูหญงิ 
ข. โอกาสที่จะสุมไดหญิงหรือชายเปนเพศเดยีวกนัทัง้  2  คนเทากนั  เพราะจํานวนผูหญิงกับ

ผูชายเทากัน 
ค. ความนาจะเปนที่จะสุมไดผูหญิงหรือผูชายทั้ง  2  คนเทากัน  คือ  1/2 
ง. อาจจะเปนหญิง  1  คน  หรือชาย  1  คนก็ได  เพราะม ี 2  เพศ 

40. ครอบครัวหนึ่งตองการมีบุตร  3  คน  ถาคนแรกเปนชาย  คนที่  2  เปนชาย  คนที่  3  จะเปน
หญิงหรือชาย 
ก. ตองเปนผูชายแนๆ  เพราะ  2  คนแรกเปนผูชาย 
ข. ความนาจะเปนที่จะไดลูกผูหญงิหรือลูกผูชายเทากัน  คอื  ½ 
ค. อาจจะไดลูกผูหญิงหรือลูกผูชายก็ได  เพราะเปนไปไดแค  2  เพศ 
ง. โอกาสที่ลูกคนที ่ 3  จะเปนหญิงหรือชายมีเทากัน   

 
*************************** 
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ประวัติผูเขยีนวิทยานิพนธ 

 
 นายกิตติศักดิ์  แกงทอง  เกิดวันที่  4  เมษายน  พ.ศ.  2520  ที่จงัหวัดชยัภูมิ  เขาศึกษา
โครงการเรงรัดการผลิตและพัฒนาบัณฑิตระดับปริญญาตรีสาขาวิชาคณิตศาสตรของประเทศ  
(รพค.)  รุนที ่ 1  ปการศึกษา  2539  สาํเร็จการศึกษาปริญญาครุศาสตรบัณฑิต  คณะครุศาสตร  
จุฬาลงกรณมหาวิทยาลัย  ปการศึกษา  2542  เขาศึกษาตอในระดบัปริญญาโท  ครุศาสตรมหา
บัณฑิต  ภาควิชาหลักสูตร  การสอน  และเทคโนโลยีการศึกษา  สาขาวชิาการศึกษาคณิตศาสตร  
คณะครุศาสตร  จุฬาลงกรณมหาวิทยาลยั  ในปการศึกษา  2543 
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